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مبسم الله الرحمن الرحي  
 ))اللهم لا علم لنا الا ما علمتنا ((

 الحمد الله الذي وهبنا العلم وجعله نورا" نهتدي به 

هتم بالعلم . والى كل من يجمعنا بهم رباط العلم نقدم  لكم ملزمة الى طلاب الصف الثالث متوسط ومن ي

ة ان اضع جميع هذه الملزمة لمادة رياضيات الثالث متوسط المنهج الجديد . نحاول في هذه الملزم. 

 الملاحظات. 

و الأخطاء التي يقعون بها دائما" . مع شرح   عةوضعت الملاحظات على أساس  اسأله الطلبة الشائ 

ياضية وحل تمارين الكتاب .و نتمنى ان ينال اعجابكم الموضوع والرموز الر  

 ان شاء الله وان يكون ملما" وشاملا" للمنهج . والله ولي التوفيق 

 

 ملاحظة: يجب عليك نسخ الملزمة ملونة لان الملزمة تفاعلية والملاحظات وضعت على أساس الألوان. 

    ويمكنك متابعتي على منصات التواصل الاجتماعي 

 

 

 

 

  

ليلوإبراهيم   Ibrahim lello / ابراهيم ليلو 

@ibrahimkdab 
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 ملاحظات مهمه يجب ان تعرفها قبل الدخول في الفصل 

 

 

ندرس بعض خواص الكسور وكيف تجري العمليات عليهال  

   

𝑎

𝑏
±

𝑑

𝑐
 لا حظ  عزيزي  الطالب عملية جمع او طرح بين كسرين فيكون الحل  =  

 

 

 

 

 حالة الضرب بين الكسرين 

𝑎

𝑏
∗

𝑐

𝑑
لية ضرب . يكون الحل بضرب المقام مع المقام والبسط مع البسط  والاختصار اذا وجد  المقامات لان العمهنا لا يتم توحيد     = 

 الاختصار 

  

الضرب 

موجب = سالب *  السالب  •

سالب= الموجب * السالب  •

موجب = موجب * موحب •

الجمع والطرح

•+ =  +  +

نطرح ونضع اشارة الكبير = -+  •

نجمع ونضع نفس الاشارة = --•

الجمع   يجب توحيد المقام  قبل 

والطرح  اما عملية التوحيد  

فسوف نتتطرق لها من خلال  

 الأمثلة  
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كما درستها سابقا"و رموزها .  تعرف مجاميع الاعدادعزيزي الطالب يجب ان   

 

   N رمزها      {1,2,3,4…………} مجموعة الاعداد الطبيعية =   -1  

  لى مالا نهايةاي ان الأرقام الموجبة ا

 

  wويرمز لها بالرمز  {.………0,1,2,3}مجموعة الاعداد الكلية  – 2 

 

    Z  {..…1,0,2,3,4,5-,2-,3-,4-,..…}  رمزها مجموعة الاعداد الصحيحة  =  -3  

الصفر  والأرقام الموجبة والسالبة    أي ان المجموعة تتكون  من  

   

   Q {..…1,0,2,3,4,5-,2-,3-,4-,……}   رمزها مجموعة الاعداد  النسبية =   -4  

استخراجها     الاعداد التي تكون على صيغة كسرية و أيضا" الأرقام التي تكون تحت الجذر ويمكن           هي  مجموعة

 𝟏𝟔√أي مربع كامل  مثل  )  
𝟐

√𝟗 
𝟐

√𝟒 
𝟐

 

فسه مرتين      هذه الأرقام التي تحت الجذر يمكن استخراجها أي هي عبارة عن ضرب رقم في ن    

   H     رمزها {الأرقام التي لا يمكن استخرجها من تحت الجذر }    الاعداد الغير نسبية =    - 5

 𝟓√   الخ  من الاعداد التي لاتخرج من تحت الجذر 
𝟐

√𝟑 
𝟐

√𝟐 
𝟐

  

 

 R رمزها     { الاعداد النسبية والاعداد الغير نسبية   } مجموعة الاعداد الحقيقية =  -6  

المهم جدا" عزيزي الطالب ان تفرق بين الاعداد النسبية والغير نسبيه   نم  

 

 

 

 

 

 

      

https://www.youtube.com/channel/UCBhMweKzALgVz5Eh7ibFzdw?view_as=subscriber 

 

 

 

 

ليلوإبراهيم   

https://www.youtube.com/channel/UCBhMweKzALgVz5Eh7ibFzdw?view_as=subscriber
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بيعية ت التكعيبية خواص الجذور  ت خواص الجذور التر   

𝟏 √𝐚 ∙  √𝐛 = √𝐚𝐛 𝟏 √𝐚
𝟑

∙ √𝐛
𝟑

= √𝐚𝐛
𝟑

 √𝟖
𝟑

= 𝟐 

√𝟐𝟕
𝟑

= 𝟑 

√𝟔𝟒
𝟑

= 𝟒 

√𝟏𝟐𝟓
𝟑

= 𝟓 

√𝟐𝟏𝟔
𝟑

= 𝟔 
 
 
 

𝟐 √
𝐚

𝐛
=

√𝐚

√𝐛
       ,    𝐛 > 𝟎 𝟐 √

𝐚

𝐛

𝟑
=

√𝐚
𝟑

√𝐛
𝟑         ,     𝐛 > 𝟎 

𝟑 √𝐚 ∙ √𝐚 = (√𝐚)
𝟐

= 𝐚 𝟑 √𝐚
𝟑

∙ √𝐚
𝟑

∙ √𝐚
𝟑

= (√𝐚
𝟑

)
𝟑

= 𝐚 

𝟒 𝐚
𝟏
𝟐 = √𝐚 𝟒 𝐚

𝟏
𝟑 = √𝐚

𝟑
 

  𝟓 √−𝐚
𝟑

= −√𝐚
𝟑

 

 

 

 

 

 

 

 

 

استعمال ترتيب العمليات لتبسيط جمل  
 عددية 

[𝟏 − 𝟏 − 𝟏] 

 

𝐚)اذا كان المقدار بالصورة   :  الحالة الأولى − 𝐛)(𝐚 + 𝐛)    يتم التبسيط بطريقتي   : 

ي ومن ثم جمع أو طرح الحدود المتشابهة .  𝟏)
 توزي    ع القوس الأول على القوس الثان 

𝐚)لقوسان يمثلان تحليل فرق بي   مربعي   يمكن حلها بالطريقة :  ا 𝟐) − 𝐛)(𝐚 + 𝐛) = 𝐚𝟐 − 𝐛𝟐 

 

ب على الجمع أو الطرح ((    :  الحالة الثانية  فتح الأقواس باستخدام خاصية التوزي    ع )) الض 

ط أن يكون أحد  𝟏)    العوامل مرب  ع    وضع الجذور بأبسط صورة باستخدام طريقة التحليل أو عوامل العدد بشر

 كامل . 

ب الجذور .  𝟐)   فتح الاقواس بخاصية التوزي    ع وخواص ض 

 اذا كان السؤال يحتوي على جذور فيمكن تبسيطها مرة أخرى .  𝟑) 

 

ب :  :  الحالة الثالثة ي تحتوي على القسمة أو الض 
 الجمل العددية التر

ب وضع الأعداد الحقيقية ) الجذور  𝟏)  ي حالة الض 
 
ي اب ف

 
سط صورة ثم نجري عمليات الاختصارات أن وجدت  ( ف

. 

ب )) البسط   𝟐)   المقام (( .  ×البسط والمقام  ×نجري عمليات الض 

ب وقلب الكش الذي بعد القسمة .  𝟑)  ي حالة القسمة نقلب القسمة الى ض 
 
 ف

 

 ملاحظات 

ي الأعداد الحقيقية  
 
 ترتيب العمليات ف

𝟏]الدرس  − 𝟏] 

على اليوتيوب  شروحاتي مشاهدة  يمكنك   

ليلو  إبراهيم     باسمابحث فقط   

ليلوإبراهيم   
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يك شرح الجدول السابق بالتفصيل لا  

غير  في الصفحة الأولى تعرفنا على الاعداد الغير نسبيه  )هي الاعداد التي لا تخرج من تحت الجذر على شكل رقم صحيح بال على شكل رقم عشري 

 منتهي (. 

الجمع والطرح  أولا"     

√𝑎  ± √𝑏=  

 

 

  

  

√𝑎  ± √𝑎=  

                                                                                                                                                                                                                                                                          

 عملية الضرب على الجذور

 √𝑎 ∗ √𝑏=√𝑎 ∗ 𝑏      يمكن اجراء  عملية الضرب بين الجذور الاعداد الغير متشابه  بضربها مباشر  

 يمكن استخراج العدد من تحت الجذور في حال كون العدد الذي تحت الجذر متشابه     

 

√𝑎 ∗ √𝑎= a 

  انتبه  اذا  كان الجذر تربيعي فيضرب في نفسه مرتين حتى يتم استخراجه  والتكعيبي  ثلاث  مرات  والجذر الرابع ارب ع مرات ......الخ 

 اذا كان الجذر تربيعي    مرفوع الى اس  تربيع   التربيع يلغي الجذر 

(√𝑎)2    =  a 

 اذا كان الجذر تكعيبي    مرفوع الى اس  تكعيب   التكعيبي  يلغي الجذر التكعيبي   

     (√𝑎
3

)3    =  a 

الجذر  خاصية توزيع  

 توزيع الجذر الى البسط والمقام وتنطبق الملاحظة أيضا" على الجذور التكعيبية . 

√
𝒂

𝒃
 =

√𝒂

√𝒃
 

 خاصية تحويل الجذر الى اس  او بالعكس .

 √𝒂𝒏𝒎
 = 𝒂

𝒏

𝒎 

 

 

 .   متر  0001جد سرعة التسونامي التقريبية إذا كان عمق المياه    مثال     

 تمثل عمق المياه  dقانون حساب سرعة التسونامي حيث        الحل   

𝐯 = √𝟗. 𝟔𝐝 = √𝟗. 𝟔 × 𝟏𝟎𝟎𝟎 = √𝟗𝟔𝟎𝟎 ≈ 𝟗𝟖 𝐦 𝐬𝐞𝐜⁄ ي التقريبية                سرعة التسونام 

 

 لا يمكن الجمع والطرح بين الاعداد الغير نسبيه  الغير متشابه. 

ا بتبسيط احدهم وجعله مشابه للأخر عن طريق التحليل  فيكون ام  

    

   
 اما هنا تستطيع وبسهولة اجراء  الجمع والطرح لان تحت الجذور متشابه  
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  بسط الجمل العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات على الأعداد الحقيقية :    مثال    

𝐢) (√𝟏𝟐 − √𝟏𝟖)(√𝟏𝟐 + √𝟏𝟖) = (√𝟏𝟐)
𝟐

− (√𝟏𝟖)
𝟐

= 𝟏𝟐 − 𝟏𝟖 = −𝟔 

𝐢𝐢) (√
𝟖

𝟐𝟕

𝟑

− √
𝟐

𝟑
) ÷ (

𝟑√𝟐 − 𝟐√𝟑

√𝟐𝟕
) = (

𝟐

𝟑
−

√𝟐

√𝟑
) ÷ (

𝟑√𝟐 − 𝟐√𝟑

𝟑√𝟑
) =

𝟐√𝟑 − 𝟑√𝟐

𝟑√𝟑
×

𝟑√𝟑

𝟑√𝟐 − 𝟐√𝟑
 

                                                     =
−(𝟑√𝟐−𝟐√𝟑)

𝟑√𝟑
×

𝟑√𝟑

𝟑√𝟐−𝟐√𝟑
= −𝟏 

 
بسط الجمل العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات على الأعداد الحقيقية واكتب الناتج لأقرب عشر :       مثال     

 𝐢) √𝟏𝟐(√𝟑 − √𝟖) − 𝟔 = 𝟐√𝟑(√𝟑 − 𝟐√𝟐) − 𝟔 

                                           = 𝟐√𝟑 × √𝟑 − 𝟐√𝟑 × 𝟐√𝟐 − 𝟔 

                                           = 𝟔 − 𝟒√𝟔 − 𝟔 = −𝟒√𝟔 = −𝟒 × 𝟐. 𝟒 = −𝟗. 𝟔 

 

𝐢𝐢) (−𝟐𝟕)
𝟏
𝟑 (

𝟏

𝟗
√𝟕 −

𝟏

𝟗
√𝟐𝟖) = √−𝟐𝟕

𝟑
(

𝟏

𝟗
√𝟕 −

𝟐

𝟗
√𝟕) = −𝟑 (

𝟏

𝟗
√𝟕 −

𝟐

𝟗
√𝟕) 

                                                     = −𝟑 ×
𝟏

𝟗
√𝟕 + 𝟑 ×

𝟐

𝟗
√𝟕 == −

𝟏

𝟑
√𝟕 +

𝟐

𝟑
√𝟕

=
𝟏

𝟑
√𝟕 

                                                     =
𝟏

𝟑
× 𝟐. 𝟔 =

𝟐. 𝟔

𝟑
= 𝟎. 𝟖𝟔 ≈ 𝟎. 𝟗 

 

   تنسيب المقام 

 اذا كان المقام يحتوي على جذر فيجب التخلص منه هنالك حالتان : 

ب والقسمة على نفس ا 𝟏)  . أي أن :  لمقاماذا كان المقام يتكون من حد واحد نقوم بالض 

ب والقسمة على نفس المقام بعكس   𝟐)  .  الإشارةاذا كان المقام يتكون من حدين نقوم بالض 

 

 بسط الجمل العددية التالية باستعمال تنسيب المقام وترتيب العمليات على الأعداد الحقيقية :    مثال    

𝐢) 
𝟕 − √𝟓

√𝟓
=

𝟕 − √𝟓

√𝟓
×

√𝟓

√𝟓
=

𝟕 × √𝟓 − √𝟓 × √𝟓

√𝟓 × √𝟓
=

𝟕√𝟓 − 𝟓

𝟓
 

𝐢𝐢) 
√𝟐𝟏

𝟐√𝟑 − √𝟕
=

√𝟐𝟏

𝟐√𝟑 − √𝟕
×

𝟐√𝟑 + √𝟕

𝟐√𝟑 + √𝟕
=

√𝟕 × √𝟑(𝟐√𝟑 + √𝟕)

(𝟐√𝟑)
𝟐

− (√𝟕)
𝟐

=
√𝟕 × √𝟑 × 𝟐√𝟑 + √𝟕 × √𝟑 × √𝟕

𝟏𝟐 − 𝟕

=
𝟔√𝟕 + 𝟕√𝟑

𝟓
 

 

 

 

 

 

 

 

 

2 
2 
3 

12 
6 
3 
1 2√𝟑 

 

2 
2 
2 

8 
4 
2 
1 2√𝟐 

 

2 
2 
7 

28 
14 
7 
1 2√𝟕 

 

𝟏

√𝐚
=

𝟏

√𝐚
×

√𝐚

√𝐚
 

 𝟏

√𝐚 − √𝐛
=

𝟏

√𝐚 − √𝐛
×

√𝐚 + √𝐛

√𝐚 + √𝐛
 

1 

1 
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استعمال الحاسبة والتقريب لتبسيط الجمل  
 العددية 

[𝟏 − 𝟏 − 𝟐] 

 

𝐚𝟎 = 𝟏 𝟒 
(𝐚. 𝐛)𝐧

= 𝐚𝐧 . 𝐛𝐧     
𝟑 (𝐚𝐧)𝐦 = 𝐚𝐧𝐦 𝟐 𝐚𝐧 ∙ 𝐚𝐦 = 𝐚𝐧+𝐦 𝟏 

  (
𝐚

𝐛
)

𝐧

=
𝐚𝐧

𝐛𝐧
 𝟕 

𝐚𝐧

𝐚𝐦
= 𝐚𝐧−𝐦 𝟔 𝐚−𝐧 =

𝟏

𝐚𝐧
 𝟓 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

يتي   اذا لم يكن عددا صحأحسب الأسس لكل مما يلىي واكتب الناتج مقرب    مثال    يحا : ا الى مرتبتي   عشر

𝐢) 𝟗−
𝟑
𝟐 = (𝟑𝟐)−

𝟑
𝟐 = 𝟑−𝟑 =

𝟏

𝟑𝟑
=

𝟏

𝟐𝟕
= 𝟎. 𝟎𝟑𝟕 ≈ 𝟎. 𝟎𝟒 

𝐢𝐢) (√𝟕)
𝟐

= (𝟕 
𝟏
𝟐)

𝟐

= 𝟕 

𝐢𝐢) 𝟐 
𝟓
𝟑 × 𝟐 

𝟏
𝟑

 × 𝟐 
−𝟑
𝟐 = 𝟐 

𝟓
𝟑

+
𝟏
𝟑

−
𝟑
𝟐 = 𝟐

𝟏𝟎+𝟐−𝟗
𝟔 = 𝟐

𝟑
𝟔 = 𝟐 

𝟏
𝟐 = √𝟐 = 𝟏. 𝟒𝟏𝟒 ≈ 𝟏. 𝟒𝟏 

𝐢𝐯) 𝟓𝟐 ÷ 𝟓 
𝟑
𝟐 = 𝟓𝟐−

𝟑
𝟐 = 𝟓

𝟒−𝟑
𝟐 = 𝟓 

𝟏
𝟐 = √𝟓 = 𝟐. 𝟐𝟑𝟔 ≈ 𝟐. 𝟐𝟒 

𝐯) (
𝟏

𝟐
)

𝟐

+ 𝟑−𝟐 − 𝟐 
𝟑
𝟐 =

𝟏

𝟐𝟐
+

𝟏

𝟑𝟐
− √𝟐𝟑 =

𝟏

𝟒
+

𝟏

𝟗
− √𝟖 ≈ 𝟎. 𝟐𝟓 + 𝟎. 𝟏𝟏 − 𝟐. 𝟖𝟑 = 𝟎. 𝟑𝟔 − 𝟐. 𝟖𝟑 = −𝟐. 𝟒𝟕 

𝐯𝐢) 𝟖 
𝟏
𝟑 − (−𝟖)𝟎 + 𝟑𝟐 × 𝟑 

𝟏
𝟐 = √𝟖

𝟑
− 𝟏 + 𝟑𝟐+

𝟏
𝟐 = 𝟐 − 𝟏 + 𝟑

𝟒+𝟏
𝟐 = 𝟏 + 𝟑

𝟓
𝟐 = 𝟏 + √𝟑𝟓 

                                                    = 𝟏 + √𝟐𝟒𝟑 ≈ 𝟏 + 𝟏𝟓. 𝟓𝟖𝟖 = 𝟏𝟔. 𝟓𝟖𝟖 = 𝟏𝟔. 𝟓𝟗 

 

 خواص الأسس

 

 اذا لم  تفهم خواص الاسس اليك الشرح   

والاساس  الخاصية الأولى هي عند الضرب تجمع الأسس مع مراعات الإشارة   – 1

 متشابه ينزل كما هو ولا يضرب 

الى اس الاسس تضرب  عندما يكون الرقم مرفوع الى اس والرقم والاس مرفوعين   – 2  

اذا كان الاس لقوس والعملية ضرب فيوزع  على عناصر القوس  -- 3 

الناتج هو واحد  صفر   عند ما يكون اس أي رقم –  – 4  

اذا كان الاس  سالب يجب ان نتخلص منه  بجعلة في المقام    -  – 5  

في المقام ورفعناه الى البسط يجب تغير الإشارة   الاس  اذا كان    – 6  

ان الاس لقوس فيوزع  على عناصر القوس)بسط ومقام (اذا ك    -7- 

 

1 

2 

3 

4 

4 

4 
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يتي   :      مثال    استعمل الحاسبة لتكتب الناتج بالصورة العلمية للعدد مقربا لأقرب مرتبتي   عشر

𝐢)   𝟕. 𝟔 × 𝟏𝟎−𝟒 − 𝟎. 𝟒𝟏𝟑𝟓 × 𝟏𝟎−𝟑 = 𝟕. 𝟔 × 𝟏𝟎−𝟒 − 𝟒. 𝟏𝟑𝟓 × 𝟏𝟎−𝟒 = (𝟕. 𝟔 − 𝟒. 𝟏𝟑𝟓) × 𝟏𝟎−𝟒 

                                                                 = 𝟑. 𝟒𝟔𝟓 × 𝟏𝟎−𝟒 ≈ 𝟑. 𝟒𝟕 × 𝟏𝟎−𝟒 

𝐢𝐢)    𝟎. 𝟎𝟓𝟐 × 𝟏𝟎𝟒 + 𝟕. 𝟏𝟑 × 𝟏𝟎𝟐 = 𝟓. 𝟐 × 𝟏𝟎𝟐 + 𝟕. 𝟏𝟑 × 𝟏𝟎𝟐 = (𝟓. 𝟐 + 𝟕. 𝟏𝟑) × 𝟏𝟎𝟐 

                                                             = 𝟏𝟐. 𝟑𝟑 × 𝟏𝟎𝟐 

𝐢𝐢𝐢)     (  𝟕. 𝟖𝟑 × 𝟏𝟎−𝟓)
𝟐

= (𝟕. 𝟖𝟑 × 𝟏𝟎−𝟓)(𝟕. 𝟖𝟑 × 𝟏𝟎−𝟓) = 𝟔𝟏. 𝟑𝟎𝟖𝟗 × 𝟏𝟎−𝟏𝟎 ≈ 𝟔𝟏. 𝟑𝟏 × 𝟏𝟎−𝟏𝟎 

𝐢𝐯)      𝟒. 𝟖𝟔 × 𝟏𝟎𝟐 ÷ 𝟎. 𝟓𝟓 × 𝟏𝟎𝟓 = (𝟒. 𝟖𝟔 ÷ 𝟎. 𝟓𝟓) × 𝟏𝟎𝟐 × 𝟏𝟎−𝟓 = 𝟖. 𝟖𝟑𝟔 × 𝟏𝟎−𝟑 

 

 

    : بسط الجمل العددية الأتية 

[𝟏]   (√𝟓 − √𝟑)(√𝟓 + √𝟑) = (√𝟓)
𝟐

− (√𝟑)
𝟐

= 𝟓 − 𝟑 = 𝟐 

[𝟐]   (√𝟕 − √𝟐)
𝟐

= (√𝟕 − √𝟐)(√𝟕 − √𝟐) = √𝟕 × √𝟕 − √𝟕 × √𝟐 − √𝟐 × √𝟕 + √𝟐 × √𝟐 

                                = 𝟕 − √𝟏𝟒 − √𝟏𝟒 + 𝟐 = 𝟗 − 𝟐√𝟏𝟒 

 

 

 

 

 

 
 بسط الجمل العددية التالية واكتب الناتج لأقرب عشر : 

       √𝟕 (√𝟐𝟖 − √𝟐) − 𝟓 = √𝟕(𝟐√𝟕 − √𝟐) − 𝟓 = √𝟕 × 𝟐√𝟕 − √𝟕 × √𝟐 − 𝟓 

                                              = 𝟏𝟒 − √𝟏𝟒 − 𝟓 = 𝟗 − √𝟏𝟒 = 𝟗 − 𝟑. 𝟕𝟒 

                                              = 𝟓. 𝟐𝟔 ≈ 𝟓. 𝟑 

[𝟔]     (−𝟏𝟐𝟓)
𝟏
𝟑 (

𝟏

𝟏𝟎
√𝟑 −

𝟏

𝟒
√𝟏𝟐) = √−𝟏𝟐𝟓

𝟑
(

𝟏

𝟏𝟎
√𝟑 −

𝟏

𝟒
× 𝟐√𝟑) = −𝟓 (

𝟏

𝟏𝟎
√𝟑 −

𝟏

𝟐
√𝟑) 

                                                            = −𝟓 ×
𝟏

𝟏𝟎
√𝟑 + 𝟓 ×

𝟏

𝟐
√𝟑 =

−𝟏

𝟐
√𝟑 +

𝟓

𝟐
√𝟑 

                                                            =
𝟒√𝟑

𝟐
= 𝟐√𝟑 = 𝟐 × 𝟏. 𝟕𝟑 = 𝟑. 𝟒𝟔 

 

 

 

 

 

 

 

             

[𝟑]   (√𝟏𝟐𝟓 − √𝟐𝟎) (√
𝟖

𝟐𝟕

𝟑

) = (𝟓√𝟓 − 𝟐√𝟓) (
𝟐

𝟑
) = 𝟑√𝟓 ×

𝟐

𝟑
 

                                                      = 𝟐√𝟓 

[𝟒 ]   
𝟒√𝟏𝟐

𝟓√−𝟐𝟕
𝟑 ÷

𝟐√𝟐𝟒

√𝟖
=

𝟒 × 𝟐√𝟑

𝟓(−𝟑)
÷

𝟐 × 𝟐√𝟔

𝟐√𝟐
=

𝟖√𝟑

−𝟏𝟓
÷

𝟒√𝟑 × √𝟐

𝟐√𝟐
 

                                        =
𝟖√𝟑

−𝟏𝟓
÷

𝟒√𝟑

𝟐
=

𝟖√𝟑

−𝟏𝟓
×

𝟐

𝟒√𝟑
=

−𝟒   

𝟏𝟓
 

 

5 
5 
5 

125 
25 
5 
1 √𝟓5  

 

2 
2 
5 

20 
10 
5 
1 2√𝟓 

 
2 
2 
2 

3 

24 
12 
6 

3 
1 √𝟓2  

 

2 
2 
3 

12 
6 
3 
1 2√𝟑 

 

2 
2 
2 

8 
4 
2 
1 2√𝟐 

 

2 
2 
7 

28 
14 
7 
1 2√𝟕 

 
2 
2 
3 

12 
6 
3 
1 2√𝟑 

 

 تأكد من فهمك

1 

2 

3 

4 

1 

2 

4

3 

5

6
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رتيب العمليات على الأعداد : باستعمال تنسيب المقام وتط الجمل العددية التالية سب  

 

   
𝟏 − √𝟑

𝟒√𝟑
=

𝟏 − √𝟑

𝟒√𝟑
×

√𝟑

√𝟑
=

√𝟑(𝟏 − √𝟑)

𝟒√𝟑 × √𝟑
=

√𝟑 × 𝟏 − √𝟑 × √𝟑

𝟏𝟐
=

√𝟑 − 𝟑

𝟏𝟐
 

   
𝟏 − √𝟐𝟎

√𝟓
=

𝟏 − 𝟐√𝟓

√𝟓
×

√𝟓

√𝟓
=

√𝟓(𝟏 − 𝟐√𝟓)

√𝟓 × √𝟓
=

√𝟓 × 𝟏 − √𝟓 × 𝟐√𝟓

𝟓
=

√𝟓 − 𝟏𝟎

𝟓
 

 

 

 

 

==  
5√6 − 3

6
− 

10√6 − 6

12
=

10√6 − 6 − 10√6 + 6

12
 =  

0

12
= 0 

 

 

                                                                     

                                                                  = 12 

 

 

 

ي : 
يتي   مستعملا الحاسبة لكل مما يأنر  استعمل ترتيب العمليات واكتب الناتج مقربا الى مرتبتي   عشر

 

[𝟏𝟎]    (
𝟏

𝟑
)

𝟐

+ 𝟑−𝟑 − 𝟑 
𝟑
𝟐 =

𝟏

𝟑𝟐
+

𝟏

𝟑𝟑
− √𝟑𝟑 =

𝟏

𝟗
+

𝟏

𝟐𝟕
− √𝟐𝟕 =

𝟏

𝟗
+

𝟏

𝟐𝟕
− 𝟑√𝟑 = 𝟎. 𝟏𝟏𝟏 + 𝟎. 𝟎𝟑𝟕 − 𝟑(𝟏. 𝟕𝟑) 

                                             = 𝟎. 𝟏𝟒𝟖 − 𝟓. 𝟏𝟗 = −𝟓. 𝟎𝟒𝟐 ≈ −𝟓. 𝟎𝟒 

[𝟏𝟏]       𝟐𝟕 
𝟏
𝟐 − (−𝟗)𝟎 + 𝟑𝟐 × 𝟓 

𝟏
𝟐 = √𝟐𝟕 − 𝟏 + 𝟗 × √𝟓 == 𝟑√𝟑 − 𝟏 + 𝟗 × 𝟐. 𝟐𝟑𝟔

= 𝟑 × 𝟏. 𝟕𝟑 − 𝟏 + 𝟐𝟎. 𝟏𝟐𝟒 

                                                          = 𝟓. 𝟏𝟗 − 𝟏 + 𝟐𝟎. 𝟏𝟐𝟒 = 𝟐𝟒. 𝟑𝟏𝟒 ≈ 𝟐𝟒. 𝟑𝟏 

 

يتي   : ا ستعمل الحاسبة لتكتب الناتج بالصورة العلمية للعدد مقربا لأقرب مرتبتي   عشر  

[𝟏𝟐]         𝟔. 𝟒𝟑 × 𝟏𝟎−𝟓 − 𝟎. 𝟐𝟓 × 𝟏𝟎−𝟒 = 𝟎. 𝟔𝟒𝟑 × 𝟏𝟎−𝟒 − 𝟎. 𝟐𝟓 × 𝟏𝟎−𝟒 = (𝟎. 𝟔𝟒𝟑 − 𝟎. 𝟐𝟓) × 𝟏𝟎−𝟒 

                                                              = 𝟎. 𝟑𝟗𝟑 × 𝟏𝟎−𝟒 ≈ 𝟎. 𝟑𝟗 × 𝟏𝟎−𝟒 

[𝟏𝟑]         (𝟗. 𝟐𝟑 × 𝟏𝟎−𝟑)𝟐 = 𝟗. 𝟐𝟑 × 𝟏𝟎−𝟑 × 𝟗. 𝟐𝟑 × 𝟏𝟎−𝟑 = 𝟖𝟓. 𝟏𝟗𝟐 × 𝟏𝟎−𝟔 ≈ 𝟖𝟓. 𝟏𝟗 × 𝟏𝟎−𝟔 

 

 

 

 

 

 

2 
2 
5 

20 
10 
5 
1 2√𝟓 

 
          

√𝟓𝟎 − √𝟑

𝟐√𝟑
−

𝟏𝟎 − √𝟔

𝟐√𝟔
=

𝟓√𝟐 − √𝟑

𝟐√𝟑
×

√𝟑

√𝟑
−

𝟏𝟎 − √𝟔

𝟐√𝟔
×

√𝟔

√𝟔
==

√𝟑(𝟓√𝟐 − √𝟑)

𝟐√𝟑 × √𝟑
−

√𝟔(𝟏𝟎 − √𝟔)

𝟐√𝟔 × √𝟔
 

                                                     =
√𝟑 × 𝟓√𝟐 − √𝟑 × √𝟑

𝟔
−

√𝟔 × 𝟏𝟎 − √𝟔 × √𝟔

𝟏𝟐
 

                                                     

2 
5 
5 

50 
25 
5 
1 √𝟐5  

 

توحيد المقام .  نجد المضاعف المشترك 

البسط  كلا" على حدة  .ومن   بقسمة  الأرقام 

ا  . ثم نضع ثم نضرب الارقم التي قسمنا به

   نضرب . و ونقسم الناتج في المقام  الجديد .  

6 , 12  

1  , 2 

1,1 

6 

2 

 

7

8
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𝟏𝟒     (√𝟏𝟖 − √𝟓𝟎) (
−𝟐𝟕

𝟔𝟒
)

𝟏
𝟑

= (𝟑√𝟐 − 𝟓√𝟐) (√
−𝟐𝟕

𝟔𝟒

𝟑

) = −𝟐√𝟐 ×
−𝟑

𝟒
=

𝟔√𝟐

𝟒
=

𝟑√𝟐

𝟐
 

 𝟏𝟓       
√𝟏𝟐

𝟑 √𝟏𝟐𝟓
𝟑 ÷

𝟓 √𝟖
𝟑

√𝟐𝟓
=

𝟐√𝟑

𝟑 × 𝟓
÷

𝟓 × 𝟐

𝟓
=

𝟐√𝟑

𝟏𝟓
÷

𝟏𝟎

𝟓
=

𝟐√𝟑

𝟏𝟓
×

𝟓

𝟏𝟎
=

√𝟑 

𝟏𝟓
 

 

: بسط الجمل العددية التالية واكتب الناتج لأقرب عشر   

 

 𝟏𝟔     𝟕 √
𝟐

𝟒𝟗
− 𝟑 √

𝟖

𝟖𝟏
+ √

𝟏𝟖

𝟑𝟔
= 𝟕 ×

√𝟐

𝟕
− 𝟑 ×

√𝟖

𝟗
+

√𝟏𝟖

𝟔
= √𝟐 −

𝟐√𝟐

𝟑
+

𝟑√𝟐

𝟔
=

𝟔√𝟐 − 𝟒√𝟐 + 𝟑√𝟐

𝟔
=

𝟓√𝟐

𝟔
 

                                                       =
𝟓 × 𝟏. 𝟒𝟏

𝟔
=

𝟕. 𝟎𝟓

𝟔
= 𝟏. 𝟏𝟕 ≈ 𝟏. 𝟐 

 

 

اد العمليات على الأعدسط الجمل العددية التالية باستعمال تنسيب المقام وترتيب ب  

 

 

𝟏𝟕         
√𝟕 − 𝟑√𝟓

√𝟕 + 𝟑√𝟓
=

√𝟕 − 𝟑√𝟓

√𝟕 + 𝟑√𝟓
×

√𝟕 − 𝟑√𝟓

√𝟕 − 𝟑√𝟓
=

√𝟕(√𝟕 − 𝟑√𝟓) − 𝟑√𝟓(√𝟕 − 𝟑√𝟓)

(√𝟕)
𝟐

− (𝟑√𝟓)
𝟐

 

                              =
√𝟕 × √𝟕 − √𝟕 × 𝟑√𝟓 − 𝟑√𝟓 × √𝟕 + 𝟑√𝟓 × 𝟑√𝟓

𝟕 − 𝟒𝟓
 

                              =
𝟕 − 𝟑√𝟑𝟓 − 𝟑√𝟑𝟓 + 𝟒𝟓

−𝟑𝟖
=

𝟓𝟐 − 𝟔√𝟑𝟓

−𝟑𝟖
=

−𝟓𝟐 + 𝟔√𝟑𝟓

𝟑𝟖
 

18 

     √𝟑𝟑−√𝟏𝟏

√𝟗𝟗
−

√𝟔𝟎−√𝟓 

𝟓√𝟏𝟓
=

√𝟑𝟑−√𝟏𝟏

𝟑√𝟏𝟏
−

𝟐√𝟏𝟓−√𝟓 

𝟓√𝟏𝟓
     

=  
√𝟑𝟑 − √𝟏𝟏

𝟑√𝟏𝟏
 ×

√𝟏𝟏

√𝟏𝟏
−

𝟐√𝟏𝟓 − √𝟓 

𝟓√𝟏𝟓
×

√𝟏𝟓 

√𝟏𝟓
=

(√𝟑𝟑 − √𝟏𝟏)√𝟏𝟏

𝟑√𝟏𝟏 × √𝟏𝟏
−

(𝟐√𝟏𝟓 − √𝟓)√𝟏𝟓 

𝟓√𝟏𝟓 × √𝟏𝟓
 

=
√𝟑𝟑 × √𝟏𝟏 − √𝟏𝟏 × √𝟏𝟏

𝟑 × 𝟏𝟏
−

𝟐√𝟏𝟓 × √𝟏𝟓 − √𝟓 × √𝟏𝟓 

𝟓 × 𝟏𝟓
  

=  
√𝟑 × √𝟏𝟏 × √𝟏𝟏 − 𝟏𝟏

𝟑𝟑
−

𝟐 × 𝟏𝟓 − √𝟓 × √𝟓 × √𝟑 

𝟕𝟓
=

𝟏𝟏√𝟑 − 𝟏𝟏

𝟑𝟑
−

𝟑𝟎 − 𝟓√𝟑 

𝟕𝟓
 

𝟏𝟏(√𝟑 − 𝟏)

𝟑𝟑
−

𝟓(𝟔 − √𝟑)

𝟕𝟓
 =  

(√𝟑 − 𝟏)

𝟑
−

(𝟔 − √𝟑)

𝟏𝟓
=

𝟓(√𝟑 − 𝟏) − (𝟔 − √𝟑)

𝟏𝟓
  

𝟓√𝟑−𝟓−𝟔+√𝟑

𝟏𝟓
=

−𝟏𝟏−𝟔√𝟑

𝟏𝟓
                                                                                                                                 

 

 

 بسط الجمل العددية الآتية :  تدرب وحل التمرينات

 

السالب بالمقام يجب التخلص منه  

وذلك بضرب بالسالب فتتغير 

إشارات البسط و تختصر إشارة  

 المقام
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ي الاتصالات مثل إشارات التلفاز  لأقمار الصناعية :  [𝟏𝟗]
 
ي جميع  والمكالماتيستعمل القمر الصناعي بصفة أساسية ف

 
  الهاتفية ف

 أنحاء 

ي مدارات خاصة بها حول الأرض وتحسب  العالم والتنبؤ بالطقس وتعقب الأعاصت  اذ تدور هذه الأقمار بشعات محددة           
 
ف

𝐯 القمر المدارية بالعلاقة التالية : سرعة    = √𝟒×𝟏𝟎𝟏𝟒

𝐫
   m/sec   اذ𝐫 نصف قطر المدار ) بعد القمر عن مركز الأرض ( . ما سرعة  

 القمر  

 ؟ 𝟑𝟎𝟎𝐤𝐦اذا كان نصف قطر المدار            

 𝐦الى   𝐤𝐦نحول نصف القطر من     الحل      
𝐫 = 𝟑𝟎𝟎𝐤𝐦 = 𝟑𝟎𝟎 × 𝟏𝟎𝟎𝟎 = 𝟑 × 𝟏𝟎𝟓𝐦 

𝐕 = √
𝟒 × 𝟏𝟎𝟏𝟒

𝐫
= √

𝟒 × 𝟏𝟎𝟏𝟒

𝟑 × 𝟏𝟎𝟓
= √

𝟒 × 𝟏𝟎𝟏𝟒−𝟓

𝟑
=

𝟐 × √𝟏𝟎𝟗

√𝟑
=

𝟐 × √𝟏𝟎 × √𝟏𝟎𝟖

√𝟑
=

𝟐√𝟏𝟎 × 𝟏𝟎𝟒

√𝟑
 

     =
𝟐√𝟏𝟎 × 𝟏𝟎𝟒

√𝟑
×

√𝟑

√𝟑
=

𝟐√𝟑𝟎 × 𝟏𝟎𝟒

𝟑
=

𝟐 × 𝟓. 𝟒𝟕 × 𝟏𝟎𝟒

𝟑
=

𝟏𝟎. 𝟗𝟒 × 𝟏𝟎𝟒

𝟑
= 𝟑. 𝟔𝟓 × 𝟏𝟎𝟒 

 

𝐕 ن سيارات الحريق بالقانون : تحسب سرعة تدفق الماء الذي يضخ م كافحة الحرائق : م [𝟐𝟎] =  √𝟐𝐡𝐠 𝐟𝐨𝐨𝐭 𝐬𝐞𝐜 ⁄  اذ𝐡   تمثل 

ي  𝐠أقصى ارتفاع للماء و           
𝐟𝐨𝐨𝐭 𝟑𝟐)       يمثل سرعة التعجيل الأرض  𝐬𝐞𝐜𝟐⁄ ي الغابات تحتاج إدارة مكافحة     (

 
 لإطفاء الحريق ف

ي الى         
ي الدفاع المدن 

 
ي بحاجتها مضخة تقذف الماء بشعة 𝐟𝐨𝐨𝐭 𝟖𝟎لماء الى ارتفاع  لتضخ امضخة    الحرائق ف

  فهل تف 

𝟕𝟐 𝐟𝐨𝐨𝐭 𝐬𝐞𝐜          ⁄  

 الحل  
: 𝐕  أقصى ارتفاع الشعة     .    𝐡 = 𝟖𝟎 𝐟𝐨𝐨𝐭         ي

𝐠.     التعجيل الأرض  = 𝟑𝟐 𝐟𝐨𝐨𝐭 𝐬𝐞𝐜𝟐⁄ 

𝐕 =    √𝟐𝐡𝐠    ⟹    𝟕𝟐 = √𝟐 × 𝐡 × 𝟑𝟐       ⟹    ⟹    𝟕𝟐 = √𝟔𝟒 × 𝐡       بيعي الطرفي  ي  بتر

𝟓𝟏𝟖𝟒 = 𝟔𝟒 × 𝐡 

𝐡 =
𝟓𝟏𝟖𝟒

𝟔𝟒
= 𝟖𝟏         ⟹ ي بالحاجة            

مضخة الماءي تف  ∶   نعم

 
𝟏𝟖√هندسة : جد مساحة المثلث الذي يعلو واجهة البيت اذا كان ارتفاعه  [𝟐𝟏] − √𝟑  𝐦     𝟐√𝟑وطول قاعدته + √𝟑  𝐦 ي

 الحل   

مساحة المثلث  
𝟏

𝟐
 الأرتفاع  ×القاعدة   =

𝐀 =
𝟏

𝟐
(𝟑√𝟐 + √𝟑)(√𝟏𝟖 − √𝟑) =

𝟏

𝟐
 (𝟑√𝟐 + √𝟑)(𝟑√𝟐 − √𝟑) 

    =
𝟏

𝟐
 [(𝟑√𝟐)

𝟐
− (√𝟑)

𝟐
] =

𝟏

𝟐
 (𝟏𝟖 − 𝟑) =

𝟏

𝟐
× 𝟏𝟓 = 𝟕. 𝟓 𝐦𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

مساحة المثلث  
𝟏

𝟐
 الأرتفاع ×القاعدة   =
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ي :  بتأث [𝟐𝟐]
 صحة ما يأنر

 

 الحل   
 

𝟐) (𝟕
𝟏

𝟑 − 𝟓
𝟏

𝟑) (𝟕
𝟐

𝟑 + 𝟕
𝟏

𝟑𝟓
𝟏

𝟑 + 𝟓
𝟐

𝟑) = 𝟐 

𝐚)   اذا كان المقدار بالصورة : الحل        ملاحظة :  − 𝐛)(𝐚𝟐 + 𝐚𝐛 + 𝐛𝟐) = 𝐚𝟑 − 𝐛𝟑  

. 𝐇. 𝐒 = (𝟕
𝟏
𝟑 − 𝟓

𝟏
𝟑) (𝟕

𝟐
𝟑 + 𝟕

𝟏
𝟑𝟓

𝟏
𝟑 + 𝟓

𝟐
𝟑) = (𝟕

𝟏
𝟑)

𝟑

− (𝟓
𝟏
𝟑)

𝟑

= 𝟕 − 𝟓 = 𝟐      𝐑. 𝐇. 𝐒 

 
 

ي :  [𝟐𝟑]
.𝟖  أصحح الخطأ : كتب شاكر ناتج جمع العددين كالآنر 𝟒 × 𝟏𝟎−𝟑 + 𝟎. 𝟐𝟓 × 𝟏𝟎−𝟐 = 𝟒. 𝟑𝟔𝟖 × حدد خطأ  𝟏𝟎−𝟑

 شاكر     وصححه . 

 

 الحل   
𝟖. 𝟒 × 𝟏𝟎−𝟑 + 𝟎. 𝟐𝟓 × 𝟏𝟎−𝟐 = 𝟖. 𝟒 × 𝟏𝟎−𝟑 + 𝟐. 𝟓 × 𝟏𝟎−𝟑 = (𝟖. 𝟒 + 𝟐. 𝟓) × 𝟏𝟎−𝟑 = 𝟏𝟎. 𝟗 × 𝟏𝟎−𝟑 

 

.𝟏𝟎يقع بي   العددين   𝟏𝟐𝟓√حس عددي : هل أن العدد   [𝟐𝟒] .𝟏𝟏و   𝟐𝟖  ؟ 𝟐𝟖

 

 الحل  

√𝟏𝟐𝟓 = 𝟓√𝟓 = 𝟓 × 𝟐. 𝟐𝟑 = 𝟏𝟏. 𝟏𝟓 

.𝟏𝟎يقع بي   العددين   𝟏𝟐𝟓√نعم العدد   .𝟏𝟏و  𝟐𝟖  ؟ 𝟐𝟖

 

𝟔ناتج الجمع بالتقريب لأقرب عشر :            / / كتب أ
𝟑

𝟐 + 𝟓
𝟑

ي𝟐

 الحل :  

𝟔
𝟑

𝟐 + 𝟓
𝟑

𝟐 = √𝟔𝟑 + √𝟓𝟑 = √𝟐𝟏𝟔 + √𝟏𝟐𝟓 

               = 𝟔√𝟔 + 𝟓√𝟓 = 𝟔 × 𝟐. 𝟒𝟒 + 𝟓 × 𝟐. 𝟐𝟑 

               = 𝟏𝟒. 𝟔𝟒 + 𝟏𝟏. 𝟏𝟓 = 𝟐𝟓. 𝟕𝟗 ≈ 𝟐𝟓. 𝟖 

 
 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟓 
𝟓 
𝟓 

𝟏𝟐𝟓 
𝟐𝟓 
𝟓 
𝟏 

𝟓√𝟓 

 

𝟓 
𝟓 
𝟓 

𝟏𝟐𝟓 

𝟐𝟓 

𝟓 
𝟏 𝟓√𝟓 

 

𝟐 
𝟐 
𝟐 
𝟑 
𝟑 
𝟑 

𝟐𝟏𝟔 
𝟏𝟎𝟖 
𝟓𝟒 
𝟐𝟕 

𝟗 
𝟑 
𝟏 

𝟔√𝟔 
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[𝟏 − 𝟐 − ي  [𝟏
 
ي التطبيق وتمثيله ف

المستوي الإحدان   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 فيما يلىي أمثلة توضح متر تكون العلاقة تطبيق : 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏]الدرس  − 𝟐] 

 التطبيقات

𝟏 

𝟐 

𝟑 

𝟏 

𝟒 

𝟗 

𝐗 𝐘 
𝐑 

ق لأن كل عنضيمثل تطبي  𝐑 

 𝐘يرتبط بعنض واحد من   𝐗من  

𝟏 

𝟐 

𝟑 

𝟏 

𝟒 

𝟗 

𝐗 𝐘 
𝐑 

يمثل تطبيق لأن كل عنض  𝐑 

 𝐘يرتبط بعنض واحد من   𝐗من  

𝐚 

𝐛 

𝐜 

𝐝 

 

𝐞 

𝐟 

𝐠 

𝐡 

 

𝐗 𝐘 𝐑 

 𝐑  لا يمثل تطبيق لأن العنض 

𝐛   ي
 
ي المجال ارتبط بعنضين ف

 
ف

 المجال المقابل  

) المجال المقابل (   𝐘) المجال ( الى المجموعة  𝐗علاقة من المجموعة  𝐑كن  لت :  (𝐌𝐚𝐩𝐩𝐢𝐧𝐠𝐬)التطبيق 

تطبيق  𝐑عندئذ تسمى العلاقة   𝐘يرتبط بعنض وحيد من عناض  𝐗 عنض من عناض            حيث كل

𝐑وتكتب    ∶ 𝐗   ⟶   𝐘  . 

 

,𝐱)هي مجموعة الأزواج المرتبة :  (𝐨𝐫𝐝𝐞𝐫𝐞𝐝 𝐩𝐚𝐢𝐫)الزوج المرتب   𝐲)   (( اذ ينتمىي المسقط الأول

ي الأول (( الى المجموعة 
ي (( الى المجموعة   𝐗الإحدان 

ي الثان 
ي )) الإحدان 

ب  𝐘والمسقط الثان  من حاصل الض 

ي  
𝐗الديكارنر × 𝐘ي

 

ي من الأزواج المرتبة :  (𝐑𝐚𝐧𝐠𝐞)المدى  
,𝐱)يمثل المدى المسقط الثان  𝐲)   (( أي تمثل صور عناض المجال

 اتج (( النو 
 

 هنا هذا السهم الذي يربط  بين المجموعتين  يسمى قاعدة الاقتران  .

ويكون  الناتج .   X  قاعدة الاقتران عبارة عن معادلة ندخل فيها عناصر المجموعة  

Y ... وهذى الناتج يسمى المدى في المجموعة السهم هو الذي يرتبط  به  

 ملاحظة  
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𝐑اذا كانت     مثال  ∶ 𝐗 → 𝐘     ان 𝐲تمثل تطبيقا بقاعدة اقتر =  
𝟏

𝟐
 𝐱  من المجموعة𝐗 = {𝟒, 𝟔, 𝐘المجموعة    الى  {𝟖 =

{𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓}  .   

 .  وحدد المجال والمدى للتطبيق اكتب التطبيق على شكل أزواج مرتبة ثم مثل التطبيق بمخطط سهمىي            

 الحل : 

𝐲 =
𝟏

𝟐
 𝐱          ,       𝐗 = {𝟒, 𝟔, 𝟖} 

𝐲 =
𝟏

𝟐
× 𝟒 = 𝟐 

𝐲 =
𝟏

𝟐
× 𝟔 = 𝟑 

𝐲 =
𝟏

𝟐
× 𝟖 = 𝟒 

𝐑 = {(𝟒, 𝟐) , (𝟔, 𝟑) , (𝟖, ⟹   الأزواج المرتبة          {(𝟒   𝐗 = {𝟒, 𝟔, ⟹  المجالي  {𝟖    {𝟐, 𝟑, 𝟒} =   المدىي

 
 وسعر السمك   الجدول التالىي يمثل العلاقة بي   الوزن ) كغم (      مثال  

 كانت تطبيقا فاكتب قاعدة  هل تمثل العلاقة تطبيقا ؟ اذا               

ان وحدد المجال والمدى                ي . الاقتر
ي المستوي الإحدان 

 
 ومثله ف

 الحل : 

 

 

𝐲 = 𝟐𝐱        ان   قاعدة الأقتر

,𝟏}المجال    𝟐, 𝟑, 𝟒} ,𝟐},     المدى      = 𝟒, 𝟔, 𝟖} ي=

ي

ي
 

 

 

 

 

 

 

 

 

:𝐟يكون التطبيق  𝐗 → 𝐘     ي
 
 𝐗متباين اذا كان كل عنض ف

 أي أن :  𝐘يرتبط بعنض واحد من  

∀ 𝐱𝟏, 𝐱𝟐 ∈ 𝐗  , 𝐱𝟏 ≠ 𝐱𝟐    →    𝐟(𝐱𝟏) ≠ 𝐟(𝐱𝟐) 

 )) النواتج مختلفة ((

:𝐟يكون التطبيق  𝐗 → 𝐘     : غت  متباين اذا كان 

∀ 𝐱𝟏, 𝐱𝟐 ∈ 𝐗  , 𝐱𝟏 ≠ 𝐱𝟐    →    𝐟(𝐱𝟏) = 𝐟(𝐱𝟐) 

 النواتج متشابهة (( )) 

 

 

 

 

 

[𝟏 − 𝟐 −  أنواع التطبيقات  [𝟐

𝟒 

𝟔 

𝟖 

𝟐 

𝟑 

𝟒 

𝟓 

𝐗 𝐘 

 𝐘 السعر بألوف الدنانت   𝐗الوزن / كغم  

𝟏 𝟐 

𝟐 𝟒 

𝟑 𝟔 

𝟒 𝟖 

 

 التطبيق الشامل 

 

𝐟يكون التطبيق  ∶ 𝐗 → 𝐘   اذا كان  شامل 

 المدى = المجال المقابل 

 

 

 

𝐟يكون التطبيق  ∶ 𝐗 → 𝐘   غت  شامل اذا كان

, 𝐍المجال المقابل      𝐙 , 𝐑 , 𝐐 

 

 
  التطبيق المتباين 

 
 التطبيق غت  المتباين  ثانيا

 
 
 يكون التطبيق تقابل اذا كان التطبيق شامل ومتباين  التطبيق التقابل  ثالثا

  م الأرقا     Xأولا" وضع قاعدة الاقتران  ثانيا"  التعويض بدل كل     

الناتج يمثل المدى  والازواج المرتبة هي   Xالموجودة في المجموعة  

 عبارة عن المدخلات في قاعدة الاقتران والمخرجات  

 
ا
 أول

لاكن  افهم ان كل عنصر من المجال يرتبط بعنصر واحد فقط  من المجال المقابل   دعك من الرموز سوف نفهمها في الأمثلة  و  
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𝐟اذا كانت :    مثال  ∶ 𝐙 → 𝐙    : حيث𝐟(𝐱) = 𝟐𝐱𝟐 −  الصحيحة .  مجموعة الأعداد 𝐙بي   نوع التطبيق حيث   𝟑

ي الحل : 

𝐟(𝐱) = 𝟐𝐱𝟐 − 𝟑               ,     𝐗 = 𝐙 = {𝟎, 𝟏, −𝟏, 𝟐, −𝟐, … … . . } 

𝐟(𝟎) = 𝟐(𝟎)𝟐 − 𝟑 = 𝟎 − 𝟑 = −𝟑 

𝐟(𝟏) = 𝟐(𝟏)𝟐 − 𝟑 = 𝟐 − 𝟑 = −𝟏 

𝐟(−𝟏) = 𝟐(−𝟏)𝟐 − 𝟑 = 𝟐 − 𝟑 = −𝟏 

𝐟(𝟐) = 𝟐(𝟐)𝟐 − 𝟑 = 𝟖 − 𝟑 = 𝟓 

𝐟(−𝟐) = 𝟐(−𝟐)𝟐 − 𝟑 = 𝟖 − 𝟑 = 𝟓 

, 𝟑−}المدى   −𝟏 , 𝟓 , … … … . } = 

 𝐙المجال المقابل   ≠دى التطبيق ليس شامل لأن الم 

𝒇(𝟏)التطبيق ليس متباينا لأن   = 𝒇(−𝟏) = 𝟏بينما   𝟏− ≠ −𝟏 

 

 

 

 

 

 

 

⌈𝑔(𝑥)⌉   الدالة تقرأ f   تركيبg     بالنسبة للx 

  𝑔⌈𝑓(𝑥)⌉  الدالة تقرأg    تركيب f   بالنسبة للx 

 

 

 

 

𝐟اذا كان :      مثال     ∶ 𝐍 → 𝐍   : حيث𝐟(𝐱) = 𝟐𝐱 + 𝐠و     𝟏 ∶ 𝐍 → 𝐍    : حيث𝐠(𝐱) = 𝐱𝟐    : جد 

 

             (𝟏  (𝐟 ∘ 𝐠)(𝟑)          (𝟐 (𝐠 ∘ 𝐟)(𝐱)  جد قيمة   𝟑)       وماذا تلاحظ ؟𝐱    : اذا كان(𝐟 ∘ 𝐠)(𝐱) = 𝟑𝟑 

 الحل : 

𝟏) (𝐟 ∘ 𝐠)(𝟑) = 𝐟[𝐠(𝟑)] = 𝐟[(𝟑)𝟐] = 𝐟(𝟗) = 𝟐(𝟗) + 𝟏 = 𝟏𝟗 

𝟐)(𝐠 ∘ 𝐟)(𝟑) = 𝐠[𝐟(𝟑)] = 𝐠[𝟐(𝟑) + 𝟏] = 𝐠(𝟕) = (𝟕)𝟐     ⟹    (𝐟 ∘ 𝐠)(𝟑) ≠ (𝐠 ∘ 𝐟)(𝟑) 

𝟑) (𝐟 ∘ 𝐠)(𝐱) = 𝟑𝟑 

      𝐟[𝐠(𝐱)] = 𝟑𝟑         ⟹       𝐟(𝐱𝟐) = 𝟑𝟑          ⟹         𝟐𝐱𝟐 + 𝟏 = 𝟑𝟑 

       𝟐𝐱𝟐 = 𝟑𝟑 − 𝟏     ⟹      𝟐𝐱𝟐 = 𝟑𝟐     

        𝐱𝟐 =
𝟑𝟐

𝟐
= 𝟏𝟔      ⟹      𝐱 = ∓𝟒 

 

 

 

 

 

 

 

(𝐠 ∘ 𝐟)(𝐱) = 𝐠[𝐟(𝐱)] 𝟐 (𝐟 ∘ 𝐠)(𝐱) = 𝐟[𝐠(𝐱)] 𝟏 

… . , −𝟐 , −𝟏 , 𝟎 𝟏 , 𝟐 , …. 

… . , −𝟑 , −𝟐 , −𝟏 , 𝟎, 𝟏 , 𝟐 , 𝟑 , 𝟒 , 𝟓, … … 

 تركيب التطبيقات

 1-والسالب واحد والناتج هو نفسه   1أي ان عوضنا  

    وهذا يخالف شرط التطبيق المتباين

 

من الدالة التي داخل القوسين .  بالحل  ي كلتا الحالتين يجب عليك ان تبدأ  لاحظ عزيزي الطالب ف  
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ان للتطبيق ومثله بمخطط سهمىي واكتب المجال والمدى لها :   اكتب قاعدة اقتر

[𝟏] 𝐟 = {(𝟏, 𝟐), (𝟐, 𝟑), (𝟑, 𝟒), (𝟒, 𝟓)} 

 

 الحل : 

انقاعدة  𝐟(𝐱):    الاقتر = 𝐱 + 𝟏 

,𝟏}المجال   𝟐, 𝟑, 𝟒} = 

,𝟐}المدى   𝟑, 𝟒, 𝟓} = 
 

[𝟐] 𝐠 = {(𝟏, 𝟑), (𝟐, 𝟓), (𝟑, 𝟕), (𝟒, 𝟗)} 

 

 الحل : 

ان :    𝐟(𝐱)قاعدة الاقتر = 𝟐𝐱 + 𝟏 

,𝟏}المجال   𝟐, 𝟑, 𝟒} = 

,𝟑}لمدى  ا 𝟓, 𝟕, 𝟗} = 
 

 

 

ي واكتب المجال والمدى لها : 
ي المستوي الإحدان 

 
ان للتطبيقات التالية ومثلها ف  اكتب قاعدة الاقتر

[𝟑] 𝐟 = {(𝟏, 𝟎), (𝟐, 𝟎), (𝟑, 𝟎), (𝟒, 𝟎)} 
 

انقاعدة   الحل :  𝐟(𝐱):       الاقتر = 𝟎 
,𝟏}المجال   𝟐, 𝟑, 𝟒} {𝟎}  المدى,   = = 

 
 
 
 
 
 
 
 

[𝟒]  𝐠 = {(𝟎, 𝟎), (𝟏, −𝟏), (𝟐, −𝟐), (𝟑, −𝟑)} 
 

ان :        الحل :  𝐟(𝐱)قاعدة الاقتر = −𝐱 
,𝟎}المجال   𝟏, 𝟐, 𝟑} , 𝟎}  المدى,   = −𝟏 , −𝟐 , −𝟑} = 

 

 

𝐟اذا كان التطبيق           ∶ 𝐍 → 𝐍    : اذ أن𝐟(𝐱) = 𝟑𝐱 +  بي   هل أن التطبيق شامل أم لا ؟ 𝟐

 الحل : 

𝐟(𝐱) = 𝟑𝐱 + 𝟐                      ,       𝐗 = 𝐍 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, … … . . } 

𝐟(𝟏) = 𝟑(𝟏) + 𝟐 = 𝟓 

𝐟(𝟐) = 𝟑(𝟐) + 𝟐 = 𝟖 

𝐟(𝟑) = 𝟑(𝟑) + 𝟐 = 𝟏𝟏 

,𝟓}المدى        𝟖, 𝟏𝟏, … … … . . }  المجال المقابل  ≠التطبيق ليس شامل لأن المدى          ⟸     =

 

𝐟يكن التطبيقان ل [𝟔] ∶ 𝐙 → 𝐙    حيث𝐟(𝐱) = 𝟑𝐱 + 𝐠وأن     𝟏 ∶ → 𝐀 → 𝐀   حيث𝐠(𝐱) = 𝟐𝐱 + 𝟓    

𝐟)اذا كان :      𝐱جد قيمة          ∘ 𝐠)(𝐱) = 𝟐𝟖 

 الحل : 

𝐟[𝐠(𝐱)] = 𝟐𝟖 

𝐟[𝟐𝐱 + 𝟓] = 𝟐𝟖 

𝟑(𝟐𝐱 + 𝟓) + 𝟏 = 𝟐𝟖 

𝟔𝐱 + 𝟏𝟓 + 𝟏 = 𝟐𝟖 

𝟔𝐱 + 𝟏𝟔 = 𝟐𝟖 

𝟔𝐱 = 𝟐𝟖 − 𝟏𝟔 

𝟔𝐱 = 𝟏𝟐          ⟹         𝐱 =
𝟏𝟐

𝟔
= 𝟐 

 

 تأكد من فهمك 

𝟏 

𝟐 

𝟑 

𝟒 

𝟐 

𝟑 

𝟒 

𝟓 

𝟑   

𝟓   

𝟕   

𝟗 

 

𝟏 

𝟐 

𝟑 

𝟒 

  

5 

6 
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𝐟اذا كانت         ∶ 𝐍 → 𝐍   حيث𝐟(𝐱) = 𝟓𝐱 + :𝐠وأن   𝟐 𝐍 → 𝐍  حيث𝐠(𝐱) = 𝐱 + 𝐟اكتب التطبيق       𝟑 ∘ 𝐠    بكتابة الأزواج 

 بي   نوعها ؟المرتبة لها واكتب مداها و       

 الحل : 

𝐟 ∘ 𝐠(𝐱) = 𝐟[𝐠(𝐱)]         ,           𝐗 = 𝐍 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, … … … . } 

𝐟 ∘ 𝐠(𝟏) = 𝐟[𝐠(𝟏)] = 𝐟(𝟏 + 𝟑) = 𝐟(𝟒) = 𝟓(𝟒) + 𝟐 = 𝟐𝟐 

𝐟 ∘ 𝐠(𝟐) = 𝐟[𝐠(𝟐)] = 𝐟(𝟐 + 𝟑) = 𝐟(𝟓) = 𝟓(𝟓) + 𝟐 = 𝟐𝟕 

𝐟 ∘ 𝐠(𝟑) = 𝐟[𝐠(𝟑)] = 𝐟(𝟑 + 𝟑) = 𝐟(𝟔) = 𝟓(𝟔) + 𝟐 = 𝟑𝟐 

𝐟 ∘ 𝐠 = {(𝟏, 𝟐𝟐), (𝟐, 𝟐𝟕), (𝟑, 𝟑𝟐), … … … …  الأزواج المرتبة           {

,𝟐𝟐}المدى      𝟐𝟕, 𝟑𝟐, … … … . . } = 

 𝐍المجال المقابل   ≠التطبيق ليس شامل لأن المدى   

𝐟التطبيق متباين لأن     ∘ 𝐠(𝟏) ≠ 𝐟 ∘ 𝐠(𝟐)    𝟏بينما ≠  التطبيق ليس تقابل .     ⟸        𝟐

 

 
 

𝐀اذا كان     = {𝟏, 𝟐, 𝐁و   {𝟑 = {𝟒, 𝟓, 𝐟وأن   {𝟔 ∶ 𝐀 → 𝐁  ي
𝐟معرف كالآنر = {(𝟏, 𝟒), (𝟐, 𝟓), (𝟑,    ارسم المخطط السهمىي    {(𝟔

ي له وبي   نوعه . 
 للتطبيق وارسم المخطط البيان 

  

  الحل : 
,𝟒}المدى     𝟓, 𝟔} = 

,𝟒}المجال المقابل      𝟓, 𝟔} = 

 المجال المقابل  =التطبيق شامل لأن المدى  

𝐟(𝟏)ن  التطبيق متباين لأ ≠ 𝐟(𝟐) يي. التطبيق تقابل

ي

ي

𝐟اذا كان    ∶ 𝐀 → 𝐙   حيث𝐟(𝐱) = 𝐱𝟐   والمجموعة𝐀 = {−𝟐, −𝟏, 𝟎, 𝟏, ي مثل التطبيق  {𝟐
 
ي وبي   هل أنه  ف

المستوي الاحدان 

 تطبيق متباين أم لا ؟

 

  الحل : 
𝐟(𝐱) = 𝐱𝟐            ,      𝐀 = {−𝟐, −𝟏, 𝟎, 𝟏, 𝟐} 

𝐟(−𝟐) = (−𝟐)𝟐 = 𝟒 

𝐟(−𝟏) = (−𝟏)𝟐 = 𝟏 

𝐟(𝟎) = (𝟎)𝟐 = 𝟎 

𝐟(𝟏) = (𝟏)𝟐 = 𝟏 

𝐟(𝟐) = (𝟐)𝟐 = 𝟒 

𝐟 = {(−𝟐, 𝟒), (−𝟏, 𝟏), (𝟎, 𝟎), (𝟏, 𝟏), (𝟐, 𝟒)} 

𝐟(𝟏)التطبيق ليس متباين لأن   = 𝐟(−𝟏)  𝟏بينما ≠ −𝟏 

 

 

 

 

 

𝐀 𝐁 

 

𝟏 

𝟐 

𝟑 

𝟒 

𝟓 

𝟔 
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8 
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𝐟ليكن              ∶ 𝐍 → 𝐍   اذ أن𝐟(𝐱) = 𝐱𝟐    و𝐠 ∶ 𝐍 → 𝐍   أن   اذ𝐠(𝐱) = 𝐱 +  والمطلوب إيجاد :   𝟏

𝟏) (𝐠 ∘ 𝐟)(𝐱)  , (𝐟 ∘ 𝐠)(𝐱)                  𝟐) (𝐟 ∘ 𝐠)(𝟐)  , (𝐠 ∘ 𝐟)(𝟐) 

 

 الحل : 

𝟏) (𝐠 ∘ 𝐟)(𝐱) = 𝐠[𝐟(𝐱)] = 𝐠[𝐱𝟐] = 𝐱𝟐 + 𝟏  

      (𝐟 ∘ 𝐠)(𝐱) = 𝐟[𝐠(𝐱)] = 𝐟[𝐱 + 𝟏] = (𝐱 + 𝟏)𝟐 = 𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 + 𝟏 

(𝐟 ∘ 𝐠)(𝟏) = 𝐟[𝐠(𝟐)] = 𝐟[𝟐 + 𝟏] = 𝐟(𝟑) = (𝟑)𝟐 = 𝟗 

      (𝐠 ∘ 𝐟)(𝟐) = 𝐠[𝐟(𝟐)] = 𝐠[(𝟐)𝟐] = 𝐠(𝟒) = 𝟒 + 𝟏 = 𝟓 

 

 

 

 

ي أحد أيام الشتاء بالعلاقة التالية :   درجات الحرارة :      
 
𝐑سجلت درجات الحرارة ف = {(𝟔, −𝟐), (𝟕, −𝟏), (𝟖, 𝟎), (𝟗,   اذ    {(𝟏

ي الأول بالساعة
ي درجة   يمثل الاحدان 

ي الثان 
ي  الحرارة والاحدان 

ية . مثل العلاقة بجدول ومثلها بالمستوي الاحدان    بالدرجات السيلت  

 هل تمثل العلاقة تطبيقا أم لا ؟  بيانيا 

يييالحل : 

 

ي

 
ي :       

ي المجاور  المستوي الاحدان 
𝐟يمثل تطبيق   الشكل البيان  ∶ 𝐍 ⟶ 𝐍    اكتب 

ي تمثلها نقاط
ان   احداثيات الأزواج المرتبة التر ي واكتب قاعدة اقتر

ي البيان 
 
 التطبيق ف

 التطبيق وهل التطبيق  متباين أم لا ؟

   الحل : 

   𝐟 = {(𝟏, 𝟏), (𝟐, 𝟐), (𝟑, 𝟑), (𝟒,  الأزواج المرتبة                     {(𝟒

ان :   قاعدة  𝐟(𝐱)الاقتر = 𝐱 

 

 

𝐟(𝟏)التطبيق متباين لأن   ≠ 𝐟(𝟐)      𝟏بينما ≠  ()) النواتج مختلفة (          𝟐

 

 

 

 

 

 (𝐗)   الوقت 𝟔 𝟕 𝟖 𝟗

 (𝐘)درجة الحرارة   𝟐− 𝟏− 𝟎 𝟏

 تدرب وحل مسائل حياتية 

 

يرتبط بعنض  𝐗العلاقة تمثل تطبيقا لأن كل عنض من عناض 

 𝐘  واحد من عناض

 

 

10 

11 
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𝐖𝐫: العلاقة  الصحة         = 𝟐 (
𝐖𝐛

𝟑
ي جسم الانسان اذ   (

 
تمثل كتلة الانسان كتلة حسان   𝐖𝐛تمثل وزن الماء و   𝐖𝐫تمثل كتلة الماء ف

𝟏𝟓𝟎𝐤𝐠          𝟔الوزن لمدة ثلاثة أشهر ففقد من كتلته  بانقاصظام خاص مل ناستع𝐤𝐠  ي
 
ي    𝟏𝟐𝐤𝐠الشهر الأول ثم     ف

ي الشهر الثان 
 
ف

  ,𝟏𝟐𝐤𝐠           ي
 
ي جسمه , هل تمثل تطبيقا أم لا ,     ف

 
الشهر الثالث . اكتب جميع الأزواج المرتبة للعلاقة بي   كتلة حسان وكتلة الماء ف

 مدى له . واكتب المجال وال

 الحل : 

𝐖𝐫 = 𝟐 (
𝐖𝐛

𝟑
)           ,    𝐖𝐛 = {𝟏𝟓𝟎, 𝟏𝟓𝟎 − 𝟔 = 𝟏𝟒𝟒, 𝟏𝟒𝟒 − 𝟏𝟐 = 𝟏𝟑𝟐, 𝟏𝟑𝟐 − 𝟏𝟐 = 𝟏𝟐𝟎} 

𝐖𝐫(𝟏𝟓𝟎) = 𝟐 (
𝟏𝟓𝟎

𝟑
) = 𝟐(𝟓𝟎) = 𝟏𝟎𝟎 

𝐖𝐫(𝟏𝟒𝟒) = 𝟐 (
𝟏𝟒𝟒

𝟑
) = 𝟐(𝟒𝟖) = 𝟗𝟔 

𝐖𝐫(𝟏𝟑𝟐) = 𝟐 (
𝟏𝟑𝟐

𝟑
) = 𝟐(𝟒𝟒) = 𝟖𝟖 

𝐖𝐫(𝟏𝟐𝟎) = 𝟐 (
𝟏𝟐𝟎

𝟑
) = 𝟐(𝟒𝟎) = 𝟖𝟎 

𝐟 = {(𝟏𝟓𝟎, 𝟏𝟎𝟎), (𝟏𝟒𝟒, 𝟗𝟔), (𝟏𝟑𝟐, 𝟖𝟖), (𝟏𝟐𝟎, لمرتبةا   {(𝟖𝟎   الأزواج 

 
 
ي المجال يرتبط بعنض واحد فقط من عناض المجال المقابل . يمثل تطبيقا

 
 لأن كل عنض ف

 

 

𝐀تحد : اذا كانت              = {𝟏, 𝟐, 𝐟وكان   {𝟑 ∶ 𝐀 → 𝐀  و𝐠 ∶ 𝐀 ⟶ 𝐀  : معرفان كما يلىي 

 𝐠 = {(𝟑, 𝟏) , (𝟏, 𝟐) , (𝟐, 𝟑)}  , 𝐟 = {(𝟏, 𝟑) , (𝟑, 𝟑) , (𝟐, 𝐟بي   هل أن :                {(𝟑 ∘ 𝐠 = 𝐠 ∘ 𝐟 ؟ 

 الحل : 

𝐠 ∘ 𝐟(𝟏) = 𝐠[𝐟(𝟏)] = 𝐠(𝟑) = 𝟏 

𝐠 ∘ 𝐟(𝟐) = 𝐠[𝐟(𝟐)] = 𝐠(𝟑) = 𝟏 

𝐠 ∘ 𝐟(𝟑) = 𝐠[𝐟(𝟑)] = 𝐠(𝟑) = 𝟏 

𝐟 ∘ 𝐠(𝟏) = 𝐟[𝐠(𝟏)] = 𝐟(𝟐) = 𝟑 

𝐟 ∘ 𝐠(𝟐) = 𝐟[𝐠(𝟐)] = 𝐟(𝟑) = 𝟑 

𝐟 ∘ 𝐠(𝟑) = 𝐟[𝐠(𝟑)] = 𝐟(𝟏) = 𝟑 

𝐟 ∘ 𝐠(𝐱) ≠ 𝐠 ∘ 𝐟(𝐱) 
 

 

𝐟قال ياسي   أن العلاقة  أصحح الخطأ :           ∶ 𝐙 → 𝐙    حيث𝐟(𝐱) = 𝐱𝟑  ياسي   وصححه .  لا تمثل تطبيقا متباينا . حدد خطأ 

 الحل : 

𝐟(𝐱) = 𝐱𝟑         ,            𝐗 = 𝐙 = {−𝟐, −𝟏, 𝟎, 𝟏, 𝟐} 

𝐟(−𝟐) = (−𝟐)𝟑 = −𝟖          ,         𝐟(−𝟏) = (−𝟏)𝟑 = −𝟏 

𝐟(𝟎) = (𝟎)𝟑 = 𝟎        ,      𝐟(𝟏) = (𝟏)𝟑 = 𝟏     ,    𝐟(𝟐) = (𝟐)𝟑 = 𝟖  

𝐟(−𝟏)التطبيق متباين لأن   ≠ 𝐟(𝟏)   𝟏−بينما ≠  )) النواتج مختلفة ((    𝟏

 

 حدد ما اذا كانت كل علاقة فيما يلىي تمثل تطبيقا أم لا ؟ فش ذلك . حس عددي :       

𝟓 𝟒 𝟑 𝟐 𝟏 𝐱 
𝟏𝟏 𝟗 𝟕 𝟓 𝟑 𝐲 

 الحل : 

 

        كرف                     

𝐢) 
𝟏     

𝟐     

𝟑     

𝟒     

𝟓 

𝟑     

𝟓     

𝟕     

𝟗     

𝟏𝟏 

𝐗 𝐘 

 يرتبط بعنض 𝐗لعلاقة تمثل تطبيق لأن كل عنض من  ا

 𝐘واحد من  
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𝐟ليكن التطبيق اكتب             ∶ 𝐍 → 𝐙   حيث𝐟(𝐱) = 𝟒𝐱 − 𝐟)اذا كان   𝟑 ∘ 𝐟)(𝐱) =  ؟ 𝐱فجد قيمة  𝟑𝟑

 الحل : 

𝐟[𝐟(𝐱)] = 𝟑𝟑 

𝐟(𝟒𝐱 − 𝟑) = 𝟑𝟑 

𝟒(𝟒𝐱 − 𝟑) − 𝟑 = 𝟑𝟑    

𝟏𝟔𝐱 − 𝟏𝟐 − 𝟑 = 𝟑𝟑             ⟹        𝟏𝟔𝐱 − 𝟏𝟓 = 𝟑𝟑 

𝟏𝟔𝐱 = 𝟑𝟑 + 𝟏𝟓        ⟹      𝟏𝟔𝐱 = 𝟒𝟖       ⟹     𝐱 =
𝟒𝟖

𝟏𝟔
= 𝟑 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

يمثل الجدول نمطا؟ هل   ة الأزواج المرتبة من الجدول. هلوعدد اللوحات. اكتب مجموعبي   عدد الأيام نظم جدولا يربط    مثال      

 متتابعة؟ يمثل

 𝟓 𝟒 𝟑 𝟐 𝟏 عدد اللوحات

 𝟏𝟓 𝟏𝟐 𝟗 𝟔 𝟑 عدد الأيام

 الحل : 

,𝟏)}الأزواج المرتبة                  𝟑), (𝟐, 𝟔), (𝟑, 𝟗), (𝟒, 𝟏𝟐), (𝟓, 𝟏𝟓)} 

 والعلاقة تمثل ))ثلاثة أمثال(( والعلاقة تمثل متتابعة حدها العام هو  ل نمطا نعم يمث

𝐮𝐧 = 𝟑𝐧           ,      𝐧 ∈ {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓} 

    : ي
{𝐮𝐧}         ⟸تكتب بالشكل الانر = 𝟑𝐧 = {𝟑, 𝟔, 𝟗, 𝟏𝟐, 𝟏𝟓} 

 

𝐟:   أي أن 𝐍أو مجموعة جزئية مرتبة منتهية من  𝐍هي دالة مجالها  المتتابعة :  ∶ 𝐍 ⟶ 𝐑 من  وتكتب على شكل مجموعة

المقابل ) الصور ( كما    والمساقط الثانية تمثل عناض المجال  𝐍الأزواج المرتبة حيث المساقط الأولى تمثل عناض المجال 

ي الشكل : 
 
,൛(𝟏ف 𝐟(𝟏)), (𝟐, 𝐟(𝟐)), (𝟑, 𝐟(𝟑)), … … … … . . , (𝐧, 𝐟(𝐧), … … )ൟ              فاذا كانت المتتابعة منتهية

𝐧=𝟏{𝐮𝐧}يرمز لها بالرمز 
𝐦  أو{𝐟(𝐧)}𝐧=𝟏

𝐦  بالرمز          أما اذا كانت المتتابعة غت  منتهية يرمز لها{𝐮𝐧}𝐧=𝟏
𝐧=𝟏{𝐟(𝐧)}أو   ∞

∞  . 

ي عند كتابة المتتابعة بذكر المساقط الثانية فقط ) الصور ( .  ملاحظ     ة : 
 غالبا ما نكتف 

{𝐟(𝟏) , 𝐟(𝟐) , 𝐟(𝟑) , … … … … , 𝐟(𝐧), … … }  

𝐮𝒏بالحد العام للمتتابعة   𝐮𝐧يسمى   ملاح  ظ     ة :  = 𝐟(𝐧)  : وتكتب المتتابعة بالصورة 

{𝐮𝟏, 𝐮𝟐, 𝐮𝟑, … … … … , 𝐮𝐢, … … . . } 
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ي :  {𝒖𝒏}اكتب الأزواج المرتبة الخمسة الأولى للمتتابعة     مثال  
ي المستوي الاحدان 

 
 ومثلها ف

     𝐮𝐧 = 𝐧 
 

 الحل :   

𝐮𝟏 = 𝟏       ,       𝐮𝟐 = 𝟐          ,       𝐮𝟑 = 𝟑 

𝐮𝟒 = 𝟒      ,        𝐮𝟓 = 𝟓 
 

,𝟏)}الأزواج المرتبة       𝟏), (𝟐, 𝟐), (𝟑, 𝟑), (𝟒, 𝟒), (𝟓, 𝟓)} 

 
 الحل :   
 
 
 
 
 

,𝟏)}الأزواج المرتبة      𝟏), (𝟐,
𝟏

𝟐
) , (𝟑,

𝟏

𝟑
) , (𝟒,

𝟏

𝟒
) , (𝟓,

𝟏

𝟓
)} 

        𝐮𝐧 =
𝟏

𝐧
 

 

𝐮𝟏 =
𝟏

𝟏
= 𝟏  ,   𝐮𝟐 =

𝟏

𝟐
    ,

𝐮𝟑 =
𝟏

𝟑
    

𝐮𝟒 =
𝟏

𝟒
      ,   𝐮𝟓 =

𝟏

𝟓
 

 

 

 تية : اكتب الحدود الخمسة الأولى لكل من المتتابعات الآ      مثال  

 

       {𝐮𝐧} = (−𝟏)𝐧 

 الحل :   

𝐮𝟏 = (−𝟏)𝟏 = −𝟏      ,       𝐮𝟐 = (−𝟏)𝟐 = 𝟏 
𝐮𝟑 = (−𝟏)𝟑 = −𝟏      ,       𝐮𝟒 = (−𝟏)𝟒 = 𝟏 
𝐮𝟓 = (−𝟏)𝟓 = −𝟏 

,𝟏}   : المتتابعة هي  𝟏, −𝟏, 𝟏, −𝟏} 

     𝐮𝐧 = {𝟐𝐧 − 𝟏} 
 الحل :   

𝐮𝟏 = 𝟐(𝟏) − 𝟏 = 𝟏      ,    𝐮𝟐 = 𝟐(𝟐) − 𝟏 = 𝟑 

𝐮𝟑 = 𝟐(𝟑) − 𝟏 = 𝟓      ,    𝐮𝟒 = 𝟐(𝟒) − 𝟏 = 𝟕 

𝐮𝟓 = 𝟐(𝟓) − 𝟏 = 𝟗 

,𝟏}المتتابعة هي :    𝟑, 𝟓, 𝟕, 𝟗} 

 

 

        {𝐮𝐧} = 𝐧𝟐 

 الحل :   

𝐮𝟏 = (𝟏)𝟐 = 𝟏        ,        𝐮𝟐 = (𝟐)𝟐 = 𝟒    
𝐮𝟑 = (𝟑)𝟐 = 𝟗        ,        𝐮𝟒 = (𝟒)𝟐 = 𝟏𝟔    
𝐮𝟓 = (𝟓)𝟐 = 𝟐𝟓    

ي:يي ,𝟏}المتتابعةيه  𝟒, 𝟗, 𝟏𝟔, 𝟐𝟓} 
 
 

    {𝐮𝐧} =
𝐧

𝟑
 

 الحل :   

𝐮𝟏 =
𝟏

𝟑
           ,          𝐮𝟐 =

𝟐

𝟑
              ,     𝐮𝟑 =

𝟑

𝟑
= 𝟏 

𝐮𝟒 =
𝟒

𝟑
       ,          𝐮𝟓 =

𝟓

𝟑
 

}المتتابعة هي :  
𝟏

𝟑
,

𝟐

𝟑
, 𝟏,

𝟒

𝟑
,

𝟓

𝟑
} 

 

 

        {𝐮𝐧} = 𝐧𝟑 

 الحل :   

𝐮𝟏 = (𝟏)𝟑 = 𝟏        ,        𝐮𝟐 = (𝟐)𝟑 = 𝟖     ,    𝐮𝟑 = (𝟑)𝟑 = 𝟐𝟕   ,   𝐮𝟒 = (𝟒)𝟑 = 𝟔𝟒   ,   𝐮𝟓 = (𝟓)𝟑 = 𝟏𝟐𝟓  
,𝟏}المتتابعة هي :   𝟖, 𝟐𝟕, 𝟔𝟒, 𝟏𝟐𝟓} 

 

 

1 

2 

2 
1 

3 

5 

4 
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 اكتب الحدود الخمسة الأولى لكل متتابعة من المتتابعات الحسابية الآتية :   مثال  

 .  (𝟔)وأساسها   (𝟑)متتابعة حسابية الحد الأول فيها    1  

 الحل : 

𝐚 = 𝐮𝟏 = 𝟑  , 𝐝 = 𝟔 

𝐮𝟐 = 𝐮𝟏 + 𝐝 = 𝟑 + 𝟔 = 𝟗                      ,             𝐮𝟑 = 𝐮𝟐 + 𝐝 = 𝟗 + 𝟔 = 𝟏𝟓 

𝐮𝟒 = 𝐮𝟑 + 𝐝 = 𝟏𝟓 + 𝟔 = 𝟐𝟏                 ,             𝐮𝟓 = 𝐮𝟒 + 𝐝 = 𝟐𝟏 + 𝟔 = 𝟐𝟕 

,𝟑}المتتابعة هي :   𝟗, 𝟏𝟓, 𝟐𝟏, 𝟐𝟕} 

ي
 .  (𝟑−)وأساسها   (𝟏)دها الأول متتابعة حسابية ح         

 الحل : 

𝐚 = 𝐮𝟏 = 𝟏  , 𝐝 = −𝟑 

𝐮𝟐 = 𝐮𝟏 + 𝐝 = 𝟏 − 𝟑 = −𝟐                      ,             𝐮𝟑 = 𝐮𝟐 + 𝐝 = −𝟐 − 𝟑 = −𝟓 

𝐮𝟒 = 𝐮𝟑 + 𝐝 = −𝟓 − 𝟑 = −𝟖                   ,             𝐮𝟓 = 𝐮𝟒 + 𝐝 = −𝟖 − 𝟑 = −𝟏𝟏 

,𝟏}هي :  ابعة المتت −𝟐, −𝟓, −𝟖, −𝟏𝟏} 

 

 .  (𝟒)وأساسها   (𝟑𝟔)متتابعة حسابية حدها السابع                     

 الحل : 

𝐮𝟕 = 𝟑𝟔   ,    𝐧 = 𝟕     ,   𝐝 = 𝟒    , 𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝  ⟹     𝟑𝟔 = 𝐚 + (𝟕 − 𝟏)(𝟒)         ⟹     𝟑𝟔 = 𝐚 + 𝟐𝟒 

𝐚 = 𝟑𝟔 − 𝟐𝟒 = 𝟏𝟐      ⟹     𝐚 = 𝟏𝟐 

,𝟏𝟐}المتتابعة هي :   𝟏𝟔, 𝟐𝟎, 𝟐𝟒, 𝟐𝟖} 

 
𝐝و   (𝟖)متتابعة حسابية حدها الثالث       مثال  = ,𝐮𝟕جد الحدود بي     𝟑− 𝐮𝟏𝟏 

 الحل : 

𝐮𝟑 = 𝟖   ,   𝐧 = 𝟑   , 𝐝 = −𝟑  , 𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝟖 = 𝐚 + (𝟑 − 𝟏)(−𝟑)         ⟹        𝟖 = 𝐚 − 𝟔      ⟹     𝐚 = 𝟖 + 𝟔 = 𝟏𝟒 

𝐮𝟖 = 𝟏𝟒 + (𝟖 − 𝟏)(−𝟑) = 𝟏𝟒 − 𝟐𝟏 = −𝟕      

𝐮𝟗 = 𝟏𝟒 + (𝟗 − 𝟏)(−𝟑) = 𝟏𝟒 − 𝟐𝟒 = −𝟏𝟎 

𝐮𝟏𝟎 = 𝟏𝟒 + (𝟏𝟎 − 𝟏)(−𝟑) = 𝟏𝟒 − 𝟐𝟕 = −𝟏𝟑 

,𝟕−}المتتابعة هي :   −𝟏𝟎, −𝟏𝟑} 

 نستخدم :  𝐝 وأساسها  𝐚 لإيجاد المتتابعة الحسابية اذا علم حدها الأول

𝐚 = 𝐮𝟏   ⟹       𝐮𝟐   ⟹     𝐮𝟑  ⟹   ⋯ ⋯ ⋯ ⟹    𝐮𝐧 
 

 

 قانون الحد العام للمتتابعة الحسابية

 𝐝 +𝐝+ ملاحظة 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

+𝐝 +𝐝 

ي يكون فيا الفرق بي   كل حدين متتالي   عددا ثابتا ويسمى أساس المتتابعة ويرمز بالرمز   هي المتت المتتابعة الحسابية : 
ابعة التر

𝐝 = 𝐮𝐧+𝟏 − 𝐮𝐧   أي أن )) الأساس= 𝐝  ي
𝐚المتتابعة بمعرفة حدها الأول   الحد الأول (( ويمكن كتابة    –  الحد الثان  = 𝐮𝟏  

 بعة . تمثل عدد حدود المتتا 𝐧حيث :    .  𝐝وأساسها  
 

1 

2 

3 
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 هي  أنواع  ثلاثة الحسابية المتتابعة 

𝟏 
𝟐 
𝟑 

𝐝  ايدة اذا كانت : تكون المتتابعة متر   >  )موجبة ( 𝟎

𝐝  تكون المتتابعة متناقصة اذا كانت :  <  )سالبة( 𝟎
𝐝:  تكون المتتابعة ثابتة اذا كانت = 𝟎 

ين من المتتابعة الحسابية  جد  مثال    ,𝟔}الحد العشر 𝟏, −𝟒, −𝟗, … … . ايدة ؟ وحدد ما اذا كانت المتتابعة {  متناقصة أم متر 

 الحل : 

𝐚 = 𝟔  ,   𝐝 = 𝟏 − 𝟔 = −𝟓   ,   𝐮𝟐𝟎 =?     𝐧 = 𝟐𝟎 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝐮𝟐𝟎 = 𝟔 + (𝟐𝟎 − 𝟏)(−𝟓) = 𝟔 + (𝟏𝟗)(−𝟓) = 𝟔 − 𝟗𝟓 = −𝟖𝟗 

𝐝المتتابعة متناقصة لأن :    < 𝟎 

 

 

 

 

ي حدها العام معطى 
 : اكتب الأزواج المرتبة الأربعة الأولى للمتتابعة التر

 

            𝐮𝐧 = 𝐧 − 𝟒 

 ل : الح

𝐮𝟏 = 𝟏 − 𝟒 = −𝟑       ,       𝐮𝟐 = 𝟐 − 𝟒 = −𝟐      

 𝐮𝟑 = 𝟑 − 𝟒 = −𝟏      ,        𝐮𝟒 = 𝟒 − 𝟒 = 𝟎 

,𝟏)}الأزواج المرتبة :         −𝟑), (𝟐, −𝟐), (𝟑, −𝟏), (𝟒, 𝟎)} 

      𝐮𝐧 = 𝟑𝐧 

 الحل : 

𝐮𝟏 = 𝟑(𝟏) = 𝟑   , 𝐮𝟐 = 𝟑(𝟐) = 𝟔 

𝐮𝟑 = 𝟑(𝟑) = 𝟗    ,    𝐮𝟒 = 𝟑(𝟒) = 𝟏𝟐 

,𝟏)}لأزواج المرتبة :     𝟑), (𝟐, 𝟔), (𝟑, 𝟗), (𝟒, 𝟏𝟐)} 

 

 

 

           𝐮𝐧 =
𝟏

𝟐𝐧
 

 الحل : 

  𝐮𝟏 =
𝟏

𝟐(𝟏)
=

𝟏

𝟐
   ,    𝐮𝟐 =

𝟏

𝟐(𝟐)
=

𝟏

𝟒
 

  𝐮𝟑 =
𝟏

𝟐(𝟑)
=

𝟏

𝟔
   ,    𝐮𝟒 =

𝟏

𝟐(𝟒)
=

𝟏

𝟖
 

,𝟏)}واج المرتبة :       ز الأ
𝟏

𝟐
) , (𝟐,

𝟏

𝟒
) , (𝟑,

𝟏

𝟔
) , (𝟒,

𝟏

𝟖
)} 

 

      𝐮𝐧 = 𝐧𝟐 

 الحل : 

𝐮𝟏 = (𝟏)𝟐 = 𝟏   , 𝐮𝟐 = (𝟐)𝟐 = 𝟒 

 𝐮𝟑 = (𝟑)𝟐 = 𝟗    ,    𝐮𝟒 = (𝟒)𝟐 = 𝟏𝟔 

,𝟏)}الأزواج المرتبة :        𝟏), (𝟐, 𝟒), (𝟑, 𝟗), (𝟒, 𝟏𝟔)} 

 
 
 
 
 

          𝐮𝐧 = 𝟑𝐧 − 𝟏 

 الحل : 

𝐮𝟏 = 𝟑(𝟏) − 𝟏 = 𝟐  , 𝐮𝟐 = 𝟑(𝟐) − 𝟏 = 𝟓 

𝐮𝟑 = 𝟑(𝟑) − 𝟏 = 𝟖  , 𝐮𝟒 = 𝟑(𝟒) − 𝟏 = 𝟏𝟏 

,𝟏)}الأزواج المرتبة :       𝟐), (𝟐, 𝟓), (𝟑, 𝟖), (𝟒, 𝟏𝟏)} 

 

 

 

 

 تأكد من فهمك

3 4 

5 

1 2 
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 ت الآتية : اكتب الحدود الخمسة الأولى لكل متتابعة من المتتابعا

 

 (𝟓)وأساسها   (𝟏)متتابعة حسابية الحد الأول فيها            

   الحل : 
𝐚 = 𝐮𝟏 = 𝟏   ,     𝐝 = 𝟓 

𝐮𝟐 = 𝐮𝟏 + 𝐝 = 𝟏 + 𝟓 = 𝟔                      ,             𝐮𝟑 = 𝐮𝟐 + 𝐝 = 𝟔 + 𝟓 = 𝟏𝟏 

𝐮𝟒 = 𝐮𝟑 + 𝐝 = 𝟏𝟏 + 𝟓 = 𝟏𝟔                 ,             𝐮𝟓 = 𝐮𝟒 + 𝐝 = 𝟏𝟔 + 𝟓 = 𝟐𝟏 

,𝟏}المتتابعة الحسابية :      𝟔, 𝟏𝟏, 𝟏𝟔, 𝟐𝟏} 

 
 (𝟐)وأساسها   (𝟓−)متتابعة حسابية الحد الأول فيها               

 الحل : 

𝐚 = 𝐮𝟏 = −𝟓     ,    𝐝 = 𝟐 

𝐮𝟐 = 𝐮𝟏 + 𝐝 = −𝟓 + 𝟐 = −𝟑                      ,             𝐮𝟑 = 𝐮𝟐 + 𝐝 = −𝟑 + 𝟐 = −𝟏 

𝐮𝟒 = 𝐮𝟑 + 𝐝 = −𝟏 + 𝟐 = 𝟏                         ,             𝐮𝟓 = 𝐮𝟒 + 𝐝 = 𝟏 + 𝟐 = 𝟑 

,𝟓−}المتتابعة الحسابية :           −𝟑, −𝟏, 𝟏, 𝟑} 

 

 (𝟒−)وأساسها   (𝟑−)متتابعة حسابية الحد الأول فيها           

 الحل : 

𝐚 = 𝐮𝟏 = −𝟑     ,    𝐝 = −𝟒 

𝐮𝟐 = 𝐮𝟏 + 𝐝 = −𝟑 − 𝟒 = −𝟕                              ,             𝐮𝟑 = 𝐮𝟐 + 𝐝 = −𝟕 − 𝟒 = −𝟏𝟏 

𝐮𝟒 = 𝐮𝟑 + 𝐝 = −𝟏𝟏 − 𝟒 = −𝟏𝟓                         ,             𝐮𝟓 = 𝐮𝟒 + 𝐝 = −𝟏𝟓 − 𝟒 = −𝟏𝟗 

,𝟑−}المتتابعة الحسابية :      −𝟕, −𝟏𝟏, −𝟏𝟓, −𝟏𝟗} 

 

 اكتب حدود المتتابعات الآتية : 

𝐝و   (𝟗)لمتتابعة حسابية حدها الثالث    𝐮𝟏𝟐و   𝐮𝟖جد الحدود بي            = −𝟐 

 

 الحل : 

𝐮𝟑 = 𝟗     ,      𝐧 = 𝟑     ,    𝐝 = −𝟐     ,    𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝      ⟹    𝟗 = 𝐚 + (𝟑 − 𝟏)(−𝟐)          

𝟗 = 𝐚 − 𝟒         ⟹      𝐚 = 𝟗 + 𝟒 = 𝟏𝟑 

𝐮𝟗 = 𝟏𝟑 + (𝟗 − 𝟏)(−𝟐) = 𝟏𝟑 + (𝟖)(−𝟐) = 𝟏𝟑 − 𝟏𝟔 = −𝟑 

𝐮𝟏𝟎 = 𝟏𝟑 + (𝟏𝟎 − 𝟏)(−𝟐) = 𝟏𝟑 + (𝟗)(−𝟐) = 𝟏𝟑 − 𝟏𝟖 = −𝟓 

𝐮𝟏𝟏 = 𝟏𝟑 + (𝟏𝟏 − 𝟏)(−𝟐) = 𝟏𝟑 + (𝟏𝟎)(−𝟐) = 𝟏𝟑 − 𝟐𝟎 = −𝟕 

,𝟑−}المتتابعة :          −𝟓, −𝟕} 

𝐝و   (𝟏𝟏−)لمتتابعة حسابية حدها السادس   𝐮𝟏𝟎و   𝐮𝟔جد الحدود بي     10         = −𝟑 

 الحل : 

𝐮𝟔 = −𝟏𝟏    ,       𝐧 = 𝟔      ,     𝐝 = −𝟑     ,     𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

−𝟏𝟏 = 𝐚 + (𝟔 − 𝟏)(−𝟑)          ⟹       −𝟏𝟏 = 𝐚 − 𝟏𝟓         ⟹       𝐚 = −𝟏𝟏 + 𝟏𝟓 = 𝟒 

𝐮𝟕 = 𝟒 + (𝟕 − 𝟏)(−𝟑) = 𝟒 + (𝟔)(−𝟑) = 𝟒 − 𝟏𝟖 = −𝟏𝟒 

𝐮𝟖 = 𝟒 + (𝟖 − 𝟏)(−𝟑) = 𝟒 + (𝟕)(−𝟑) = 𝟒 − 𝟐𝟏 = −𝟏𝟕 

𝐮𝟗 = 𝟒 + (𝟗 − 𝟏)(−𝟑) = 𝟒 + (𝟖)(−𝟑) = 𝟒 − 𝟐𝟒 = −𝟐𝟎 

,𝟏𝟒−}المتتابعة :    −𝟏𝟕, −𝟐𝟎} 

6 

7 

8    

9 
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ين من المتتابعة الحسابية ا  𝟏𝟏  ,𝟑}كتب الحد الثالث والعشر −𝟏, −𝟓, −𝟗, … … … . } 

 

 الحل : 

𝐮𝟐𝟑 =?       ,    𝐧 = 𝟐𝟑      ,   𝐚 = 𝟑    ,          𝐝 = −𝟏 − 𝟑 = −𝟒 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝐮𝟐𝟑 = 𝟑 + (𝟐𝟑 − 𝟏)(−𝟒) = 𝟑 + (𝟐𝟐)(−𝟒) = 𝟑 − 𝟖𝟖 = −𝟖𝟓       ⟹     𝐮𝟐𝟑 = −𝟖𝟓 

 
 بعات الآتية : اكتب الحدود الخمسة الأولى لكل متتابعة من المتتا

 𝟏𝟐     {𝐮𝐧} = 𝟒𝐧 

 الحل : 

𝐮𝟏 = 𝟒(𝟏) = 𝟒              ,          𝐮𝟐 = 𝟒(𝟐) = 𝟖             ,               𝐮𝟑 = 𝟒(𝟑) = 𝟏𝟐 

𝐮𝟒 = 𝟒(𝟒) = 𝟏𝟔            ,          𝐮𝟓 = 𝟒(𝟓) = 𝟐𝟎   ⟹ 

 

𝟏𝟑           {𝐮𝐧} = 𝟐𝐧 − 𝟓 

   الحل : 

𝐮𝟏 = 𝟐(𝟏) − 𝟓 = 𝟐 − 𝟓 = −𝟑                         ,          𝐮𝟐 = 𝟐(𝟐) − 𝟓 = 𝟒 − 𝟓 = −𝟏 

𝐮𝟑 = 𝟐(𝟑) − 𝟓 = 𝟔 − 𝟓 = 𝟏                           ,           𝐮𝟒 = 𝟐(𝟒) − 𝟓 = 𝟖 − 𝟓 = 𝟑 

𝐮𝟓 = 𝟐(𝟓) − 𝟓 = 𝟏𝟎 − 𝟓 = 𝟓 

,𝟑−}المتتابعة :     −𝟏, 𝟏, 𝟑, 𝟓} 

𝟏𝟒            {𝐮𝐧} =
𝟏

𝐧 + 𝟏
 

   الحل : 

𝐮𝟏 =
𝟏

𝟏 + 𝟏
=

𝟏

𝟐
                  ,         𝐮𝟐 =

𝟏

𝟐 + 𝟏
=

𝟏

𝟑
              ,          𝐮𝟑 =

𝟏

𝟑 + 𝟏
=

𝟏

𝟒
 

𝐮𝟒 =
𝟏

𝟒 + 𝟏
=

𝟏

𝟓
                ,           𝐮𝟓 =

𝟏

𝟓 + 𝟏
=

𝟏

𝟔
 

}المتتابعة :    
𝟏

𝟐
,

𝟏

𝟑
,

𝟏

𝟒
,

𝟏

𝟓
,

𝟏

𝟔
} 

 
𝟏𝟓       {𝐮𝐧} = 𝟗 

 الحل : 

𝐮𝟏 = 𝟗          ,        𝐮𝟐 = 𝟗          ,        𝐮𝟑 = 𝟗           ,        𝐮𝟒 = 𝟗        ,        𝐮𝟓 = 𝟗  
,𝟗}المتتابعة :     𝟗, 𝟗, 𝟗, 𝟗} 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

,𝟒}المتتابعة :     𝟖, 𝟏𝟐, 𝟏𝟔, 𝟐𝟎} 
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ي حدها العام معطى ا 
 : كتب الأزواج المرتبة الأربعة الأولى للمتتابعة التر

𝟏𝟔      𝐮𝐧 = 𝟏𝟎 − 𝟒𝐧 

 الحل : 

 𝐮𝟏 = 𝟏𝟎 − 𝟒(𝟏) = 𝟏𝟎 − 𝟒 = 𝟔                ,         𝐮𝟐 = 𝟏𝟎 − 𝟒(𝟐) = 𝟏𝟎 − 𝟖 = 𝟐 

 𝐮𝟑 = 𝟏𝟎 − 𝟒(𝟑) = 𝟏𝟎 − 𝟏𝟐 = −𝟐          ,         𝐮𝟒 = 𝟏𝟎 − 𝟒(𝟒) = 𝟏𝟎 − 𝟏𝟔 = −𝟔 

,𝟏)}الأزواج المرتبة :      𝟔), (𝟐, 𝟐), (𝟑, −𝟐), (𝟒, يي{(𝟔−

ي
𝟏𝟕      𝐮𝐧 = 𝐧𝟐 − 𝟏 

 الحل : 

𝐮𝟏 = (𝟏)𝟐 − 𝟏 = 𝟏 − 𝟏 = 𝟎                    ,              𝐮𝟐 = (𝟐)𝟐 − 𝟏 = 𝟒 − 𝟏 = 𝟑 

𝐮𝟑 = (𝟑)𝟐 − 𝟏 = 𝟗 − 𝟏 = 𝟖                    ,              𝐮𝟒 = (𝟒)𝟐 − 𝟏 = 𝟏𝟔 − 𝟏 = 𝟏𝟓 

,𝟏)}الأزواج المرتبة :      𝟎), (𝟐, 𝟑), (𝟑, 𝟖), (𝟒, 𝟏𝟓)}   

 

𝟏𝟖     𝐮𝐧 =
𝟏

𝟑𝐧 + 𝟏
 

 الحل : 

𝐮𝟏 =
𝟏

𝟑(𝟏) + 𝟏
=

𝟏

𝟑 + 𝟏
=

𝟏

𝟒
                           ,                𝐮𝟐 =

𝟏

𝟑(𝟐) + 𝟏
=

𝟏

𝟔 + 𝟏
=

𝟏

𝟕
  

𝐮𝟑 =
𝟏

𝟑(𝟑) + 𝟏
=

𝟏

𝟗 + 𝟏
=

𝟏

𝟏𝟎
                           ,              𝐮𝟒 =

𝟏

𝟑(𝟒) + 𝟏
=

𝟏

𝟏𝟐 + 𝟏
=

𝟏

𝟏𝟑
  

,𝟏)}الأزواج المرتبة :     
𝟏

𝟒
) , (𝟐,

𝟏

𝟕
) , (𝟑,

𝟏

𝟏𝟎
) , (𝟒,

𝟏

𝟏𝟑
)}   

 
 الحدود الخمسة الأولى لكل متتابعة من المتتابعات الآتية :  تباك

)متتابعة حسابية حدها السابع فيها   [𝟏𝟗]
𝟏

𝟐𝟒
)وأساسها    (

𝟏

𝟑
) 

   الحل : 

𝐮𝟕 =
𝟏

𝟐𝟒
     ,     𝐧 = 𝟕       ,       𝐝 =

𝟏

𝟑
        ,   𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 
𝟏

𝟐𝟒
= 𝐚 + (𝟕 − 𝟏) (

𝟏

𝟑
)             ⟹           

𝟏

𝟐𝟒
= 𝐚 + 𝟔 ×

𝟏

𝟑
       ⟹       

𝟏

𝟐𝟒
= 𝐚 + 𝟐 

𝐚 =
𝟏

𝟐𝟒
− 𝟐 =

𝟏 − 𝟒𝟖

𝟐𝟒
=

−𝟒𝟕

𝟐𝟒
 

}المتتابعة :   
−𝟒𝟕

𝟐𝟒
,

−𝟑𝟗

𝟐𝟒
,

−𝟑𝟏

𝟐𝟒
,

−𝟐𝟑

𝟐𝟒
,

−𝟏𝟓

𝟐𝟒
} 

,𝟏𝟗}المتتابعة :    𝟏𝟔, 𝟏𝟑, 𝟏𝟎, 𝟕} 

 

 

 

 

 

 تدرب وحل التمرينات 
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 دود للمتتابعات الأتية : الح اكتب

)لمتتابعة حسابية حدها السابع   𝐮𝟏𝟑و   𝐮𝟏𝟎جد الحدود بي    20               
𝟏𝟑

𝟐
𝐝و   ( = 𝟏 

 الحل : 

𝐮𝟕 =
𝟏𝟑

𝟐
            ,       𝐧 = 𝟕         ,      𝐝 = 𝟏        ,       𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 
𝟏𝟑

𝟐
= 𝐚 + (𝟕 − 𝟏)(𝟏)           ⟹          

𝟏𝟑

𝟐
= 𝐚 + 𝟔 

𝐚 =
𝟏𝟑

𝟐
− 𝟔 =

𝟏𝟑 − 𝟏𝟐

𝟐
=

𝟏

𝟐
 

𝐮𝟏𝟏 =
𝟏

𝟐
+ (𝟏𝟏 − 𝟏)(𝟏) =

𝟏

𝟐
+ 𝟏𝟎 =

𝟏 + 𝟐𝟎

𝟐
=

𝟐𝟏

𝟐
 

𝐮𝟏𝟐 =
𝟏

𝟐
+ (𝟏𝟐 − 𝟏)(𝟏) =

𝟏

𝟐
+ 𝟏𝟏 =

𝟏 + 𝟐𝟐

𝟐
=

𝟐𝟑

𝟐
 

}المتتابعة :   
𝟐𝟏

𝟐
,

𝟐𝟑

𝟐
} 

 
ي    𝐮𝟐𝟑و   𝐮𝟐𝟎جد الحدود بي        21      

𝐝و  (𝟎)لمتتابعة حسابية حدها الثان  = −𝟏 

 الحل : 

𝐮𝟐 = 𝟎           ,        𝐧 = 𝟐        ,       𝐝 = −𝟏     ,    𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝟎 = 𝐚 + (𝟐 − 𝟏)(−𝟏)                 ⟹           𝟎 = 𝐚 − 𝟏    ⟹        𝐚 = 𝟏 

𝐮𝟐𝟏 = 𝟏 + (𝟐𝟏 − 𝟏)(−𝟏) = 𝟏 + (𝟐𝟎)(−𝟏) = 𝟏 − 𝟐𝟎 = −𝟏𝟗 

𝐮𝟐𝟐 = 𝟏 + (𝟐𝟐 − 𝟏)(−𝟏) = 𝟏 + (𝟐𝟏)(−𝟏) = 𝟏 − 𝟐𝟏 = −𝟐𝟎     ⟹  

 
ي : 
ايدة , متناقصة , ثابتة ( لكل مما يأنر  حدد نوع المتتابعة ) متر 

𝟐𝟐   {𝐮𝐧} = {𝟑 − 𝟐𝐧} 

 الحل : 

𝐮𝟏 = 𝟑 − 𝟐(𝟏) = 𝟑 − 𝟐 = 𝟏                ,                𝐮𝟐 = 𝟑 − 𝟐(𝟐) = 𝟑 − 𝟒 = −𝟏 

𝐝 = 𝐮𝟐 − 𝐮𝟏 = −𝟏 − 𝟏 = −𝟐               
 

𝟐𝟑      {𝐮𝐧} = {𝐧𝟑 − 𝟏} 

 الحل : 

𝐮𝟏 = (𝟏)𝟑 − 𝟏 = 𝟏 − 𝟏 = 𝟎                          ,                  𝐮𝟐 = (𝟐)𝟑 − 𝟏 = 𝟖 − 𝟏 = 𝟕 

𝐝 = 𝐮𝟐 − 𝐮𝟏 = 𝟕 − 𝟎 = 𝟕 

ايدة لأن :    𝐝المتتابعة متر  < 𝟎  

𝟐𝟒    {𝐮𝐧} = {
𝟏

𝐧 + 𝟏
} 

 الحل : 

𝐮𝟏 =
𝟏

𝟏 + 𝟏
=

𝟏

𝟐
                      ,               𝐮𝟐 =

𝟏

𝟐 + 𝟏
=

𝟏

𝟑
 

𝐝 = 𝐮𝟐 − 𝐮𝟏 =
𝟏

𝟑
−

𝟏

𝟐
=

𝟐 − 𝟑

𝟔
=

−𝟏

𝟐
 

𝐝  ناقصة لأن : المتتابعة مت < 𝟎 

 
 

𝐝المتتابعة متناقصة لأن :    < 𝟎     

,𝟏𝟗−}المتتابعة :    −𝟐𝟎} 
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ي  اكتب الحدود الخمسة الأولى لكل من المتتابعات الآتية : 

   𝟐𝟓        {𝐮𝐧} =
𝟑𝐧

𝟐
 

 الحل : 

𝒖𝟏 =
𝟑(𝟏)

𝟐
=

𝟑

𝟐
          ,         𝒖𝟐 =

𝟑(𝟐)

𝟐
=

𝟔

𝟐
= 𝟑              ,        𝒖𝟑 =

𝟑(𝟑)

𝟐
=

𝟗

𝟐
 

𝒖𝟒 =
𝟑(𝟒)

𝟐
=

𝟏𝟐

𝟐
= 𝟔            ,       𝒖𝟓 =

𝟑(𝟓)

𝟐
=

𝟏𝟓

𝟐
  

}المتتابعة :    
𝟑

𝟐
, 𝟑,

𝟗

𝟐
, 𝟔,

𝟏𝟓

𝟐
} 

 

𝟐𝟔          {𝐮𝐧} = √𝟑 

 الحل : 

𝐮𝟏 = √𝟑          ,          𝐮𝟐 = √𝟑          ,       𝐮𝟑 = √𝟑           ,       𝐮𝟒 = √𝟑         ,     𝐮𝟓 = √𝟑  

,൛√𝟑المتتابعة :     √𝟑, √𝟑, √𝟑, √𝟑ൟ 

 

𝟐𝟕           {𝐮𝐧} =
𝐧

𝐧 + 𝟏
 

 الحل : 

𝐮𝟏 =
𝟏

𝟏 + 𝟏
=

𝟏

𝟐
               ,          𝐮𝟐 =

𝟐

𝟐 + 𝟏
=

𝟐

𝟑
               ,          𝐮𝟑 =

𝟑

𝟑 + 𝟏
=

𝟑

𝟒
 

𝐮𝟒 =
𝟒

𝟒 + 𝟏
=

𝟒

𝟓
              ,         𝐮𝟓 =

𝟓

𝟓 + 𝟏
=

𝟓

𝟔
 

}المتتابعة :    
𝟏

𝟐
,

𝟐

𝟑
,

𝟑

𝟒
,

𝟒

𝟓
,

𝟓

𝟔
} 

 
 

 

ي احدى مسابقات الجري رياضة الجري : 28      
 
ي : سجلت أوقات الفائز الأول وفقا ف

 للجدول الآنر

 𝟓 𝟒 𝟑 𝟐 𝟏 المسافة بالمتر 

.𝟑 الوقت بالدقيقة والثانية 𝟏𝟐 𝟔. 𝟑𝟐 𝟗. 𝟓𝟐 𝟏𝟐. 𝟕𝟐 𝟏𝟓. 𝟗𝟐 

 اكتب مجموعة الأزواج المرتبة من الجدول . هل يمثل الجدول نمطا ؟ هل يمثل متتابعة ؟ علل اجابتك .           

 الحل : 

,𝟏)}الأزواج المرتبة     𝟑. 𝟏𝟐), (𝟐, 𝟔. 𝟑𝟐), (𝟑, 𝟗. 𝟓𝟐), (𝟒, 𝟏𝟐. 𝟕𝟐), (𝟓, 𝟏𝟓. 𝟗𝟐)} 

 نعم يمثل نمطا لأن كل مسافة ناتجة من مقدار ثابت . 

.𝟑العلاقة تمثل متتابعة حسابية حدها الأول   𝐝وأساسها   𝟏𝟐 = 𝟔. 𝟑𝟐 − 𝟑. 𝟏𝟐 = 𝟑. 𝟐𝟎 

.𝟑}المتتابعة هي :    𝟏𝟐, 𝟔. 𝟑𝟐, 𝟗. 𝟓𝟐, 𝟏𝟐. 𝟕𝟐, 𝟏𝟓. 𝟗𝟐} 

ي
ي رياضة القفز بالزانة.  رياضة القفز بالزانة :   29       

 
 الجدول التالىي محاولات أحد أبطال العالم ف

 يبي  

 𝟓 𝟒 𝟑 𝟐 𝟏 المحاولة

.𝟓 بالمتر  الارتفاع 𝟗𝟎 𝟓. 𝟗𝟓 𝟔. 𝟎𝟎 𝟔. 𝟎𝟓 𝟔. 𝟏𝟎 

 اكتب حدود المتتابعة وأساسها .          

 {5.90,5.95,6.00,6.05,6.10المتتابعة هي :  }   الحل : 

𝐝ة :    أساس المتتابع = 𝟓. 𝟗𝟎 − 𝟓. 𝟗𝟓 = −𝟎. 𝟓 

 

 تدرب وحل مسائل حياتية
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ى حسان مزرعة الأبقار فيها   : زراعة      أصبح عدده الضعف بقرة وبدأت تزداد كل سنة نتيجة الولادات بمعدل ثابت حتر  𝟐𝟎اشتر

ي ست سنوات مثل المسألة بجدول واكتب حدود المتتابعة .           
 بعد مصى 

 الحل: 

𝐚 = 𝟐𝟎      ,     𝐮𝟔 = 𝟐𝐚 = 𝟐(𝟐𝟎) = 𝟒𝟎       ,     𝐧 = 𝟔     ,    𝐝 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝟒𝟎 = 𝟐𝟎 + (𝟔 − 𝟏)𝐝           ⟹        𝟒𝟎 = 𝟐𝟎 + 𝟓𝐝 

𝟓𝐝 = 𝟒𝟎 − 𝟐𝟎          ⟹       𝟓𝐝 = 𝟐𝟎        ,       𝐝 =
𝟐𝟎

𝟓
= 𝟒 

𝐮𝟏 = 𝟐𝟎 

𝐮𝟐 = 𝐮𝟏 + 𝐝 = 𝟐𝟎 + 𝟒 = 𝟐𝟒                  ,         𝐮𝟑 = 𝐮𝟐 + 𝐝 = 𝟐𝟒 + 𝟒 = 𝟐𝟖 

𝐮𝟒 = 𝐮𝟑 + 𝐝 = 𝟐𝟖 + 𝟒 = 𝟑𝟐                  ,         𝐮𝟓 = 𝐮𝟒 + 𝐝 = 𝟑𝟐 + 𝟒 = 𝟑𝟔 

𝐮𝟔 = 𝐮𝟓 + 𝐝 = 𝟑𝟔 + 𝟒 = 𝟒𝟎                   

 𝟔 𝟓 𝟒 𝟑 𝟐 𝟏 السنة

 𝟒𝟎 𝟑𝟔 𝟑𝟐 𝟐𝟖 𝟐𝟒 𝟐𝟎 عدد الأبقار

,𝟐𝟎}هي  ابعة المتت 𝟐𝟒, 𝟐𝟖, 𝟑𝟐, 𝟑𝟔, 𝟒𝟎} 

 
 

 

ي  𝐱جد قيمة  تحد : 31        
ي التر

 :  تجعل الحدود الثلاثة الأولى للمتتابعات الحسابية كما يأنر

𝐢) {𝟐𝐱 , 𝐱 + 𝟏 , 𝟑𝐱 + 𝟏𝟏, … … … . } 

 الحل : 

𝐝 = 𝐮𝟐 − 𝐮𝟏 = 𝐮𝟑 − 𝐮𝟐 

(𝐱 + 𝟏) − (𝟐𝐱) = (𝟑𝐱 + 𝟏𝟏) − (𝐱 + 𝟏) 

𝐱 + 𝟏 − 𝟐𝐱 = 𝟑𝐱 + 𝟏𝟏 − 𝐱 − 𝟏 

−𝐱 + 𝟏 = 𝟐𝐱 + 𝟏𝟎 

𝟐𝐱 + 𝐱 = 𝟏 − 𝟏𝟎       ⟹        𝟑𝐱 = −𝟗       ⟹     𝐱 =
−𝟗

𝟑
= −𝟑 

 

ي حدها العام 32  
𝐮𝐧أصحح الخطأ : قالت رابحة أن المتتابعة التر = 𝟖 − 𝟐𝐧    ايدة لأن 𝐝متتابعة متر  >  اكتشف خطأ رابحة    𝟎

      .  وصححه             

 : الحل 

𝐮𝟏 = 𝟖 − 𝟐(𝟏) = 𝟖 − 𝟐 = 𝟔   ⟹     𝐮𝟐 = 𝟖 − 𝟐(𝟐) = 𝟖 − 𝟒 = 𝟒 

𝐝 = 𝐮𝟐 − 𝐮𝟏 = 𝟒 − 𝟔 = −𝟐 

𝐝المتتابعة متناقصة لأن       < 𝟎 
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−وأساسها    𝟒ما هو الحد الحادي عشر لمتتابعة حدها الثالث  حس عددي : 33  
𝟏

𝟐
 ؟ 

 الحل : 

𝐮𝟏𝟏 =?       𝐧 = 𝟏𝟏         ,      𝐮𝟑 = 𝟒    ,   𝐧 = 𝟑     ,    𝐝 = −
𝟏

𝟐
       ,    𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝟒 = 𝐚 + (𝟑 − 𝟏) (−
𝟏

𝟐
)             ⟹          𝟒 = 𝐚 + (𝟐) (−

𝟏

𝟐
) 

𝟒 = 𝐚 − 𝟏      ⟹         𝐚 = 𝟒 + 𝟏 = 𝟓 

𝐮𝟏𝟏 = 𝟓 + (𝟏𝟏 − 𝟏) (−
𝟏

𝟐
) = 𝟓 + (𝟏𝟎) (−

𝟏

𝟐
) = 𝟓 − 5 = 0 

 
ي حدها الخامس   𝟐𝟎𝟎الذي ترتيبه  الحد تب  كا   

ي المتتابعة الحسابية التر
 
 𝟏𝟐وأساسها   (𝟒−)ف

 الحل : 

𝐮𝟐𝟎𝟎 =?         ,    𝐧 = 𝟐𝟎𝟎    ,    𝐮𝟓 = −𝟒     ,   𝐧 = 𝟓     ,    𝐝 = 𝟏𝟐      ,    𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝐮𝟓 = 𝐚 + (𝟓 − 𝟏)(𝟏𝟐)             ⟹         −𝟒 = 𝐚 + (𝟒)(𝟏𝟐) 

−𝟒 = 𝐚 + 𝟒𝟖       ⟹         𝐚 = −𝟒 − 𝟒𝟖 = −𝟓𝟐 

𝐮𝟐𝟎𝟎 = −𝟓𝟐 + (𝟐𝟎𝟎 − 𝟏)(𝟏𝟐) = −𝟓𝟐 + (𝟏𝟗𝟗)(𝟏𝟐) = −𝟓𝟐 + 𝟐𝟑𝟖𝟖 = 𝟐𝟑𝟑𝟔 

ي
 

 

 

 

 

ي

ي

ي

ي

ي

ي

ي

ي

ي

ي

ي

 لاحظ عزيزي الطالب ان كنت تواجه مشكلة في قراءة رموز المتباينة . 

 ان                    تقرأ اكبر   أي ر وممكن قراءتها ازغر من الاتجاه الثاني ة تقرأ اكبهذه العلام   <لاحظ  

 عندما تقرأ باتجاه الفكين تقرأ اكبر وعكسها ازغر      أي اما                تقرأ ازغر  

ي

 

 

 

ي

ي تتضمن ) و (
 المتباينات المركبة التر

كبةالمتباينات المر  

ي تحتوي ) و ( مؤلفة من متباينتي   فأنها تكون صحيحة فقط اذا كانت المتباينتان صحيحتي   وعليه فأن  
المتباينة المركبة التر

 مجموعة الحل عبارة عن مجموعة تقاطع حل المتباينتي   ويمكن ايجاده بطريقتي   : 

 حديد منطقة التقاطع . مثيل حل المتباينتي   على مستقيم الأعداد ثم تبيانيا بت الطريقة الأولى : 

يا وذلك بإيجاد مجموعة الحل لكل متباينة ثم أخذ مجموعة التقاطع لهما    الطريقة الثانية :  𝐒)جتر = 𝐒𝟏 ∩ 𝐒𝟐) 

, ≤تحتوي المتباينة على الرمز     ملاحظ     ة :  ≤ , > , ي >
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ي

ي

ي

ي

ي

ي

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

ىة البدرج الجو خلال اليوم الواحد تقاس درجات حرارة مثال      ية الصغرى والكتر ة من وقت لآخر. فإذا   حرارة السيلت   لكونها متغت 

 كانت 

ي مدينة بغداد  درجة            
 
ية الصغرى ف ي شهر كانون الأول  الحرارة السيلت  

 
ى  ودرجة الحرارة℃𝟖  ف ية الكتر اكتب   . ℃𝟏𝟓  السيلت  

 متباينة

ها   تمثل            
ّ
ي بغداد وجد حل

 
 درجة الحرارة ف

𝐱):   °𝟖درجة الحرارة ) الصغرى ( لا تقل عن    :  حلال ≥ ى ( لا تزيد عن   (𝟖° 𝐱):   °𝟏𝟓, درجة الحرارة ) الكتر ≤ 𝟏𝟓°) 

   الطريقة الأولى : 
ُ
 بيانيا

 

 

 

 

 

 

𝐱 ≥ 𝟖 

𝐱 ≤ 𝟏𝟓 

𝟖 ≤ 𝐱 ≤ 𝟏𝟓 

  الطريقة الثانية : 
 
يا  جتر

𝟖 ≤ 𝐱 ≤ 𝟏𝟓   ⟺     𝐱 ≥ 𝐱  و  𝟖 ≤ 𝟏𝟓 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∩ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 ≥ 𝟖} ∩ {𝐱 ∶ 𝐱 ≤ 𝟏𝟓} 

 

 

 

6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17

6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17

6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17

///∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕ 

///∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕ 

///∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕ 

ي تتضمن أداة الربط ) و (طريقة حل المتباينة المرك
 بة التر

 التخلص من الكسور والأقواس أن وجدت .  𝟏)

ي الوسط .  𝟐)
 
 وضع المتغت  ف

ي المتباينة مع تغت   𝟑)
 
 اذا كان هناك عدد مع المتغت  تفصل بينهما عملية الجمع أو الطرح فنقوم بنقل العدد الى طرف

 الإشارة . 

 فنقوم بقسمة اطراف المتباينة على معامل المتغت  .  اذا كان المتغت  يحتوي على معامل 𝟒)

 نجد مجموعة حل المتباينة المركبة وذلك بطريقتي   :  𝟓)

 تتم تجزئة المتباينة الى جزئي   ونحل كل جزء على حدة ونستخرج مجموعة الحل ومجموعة حل الجزء الأولى : بيانيا      

 الاخر . 

 لأعداد حيث أن التقاطع يمثل مجموعة حل المتباينة المركبة . تقاطع مجموعة الحلي   على خط انجد  𝟔)

يا هو  𝟕) ي يرمز له  𝐒𝟏أن الجزء الأول من المتباينة يرمز له  طريقة الثانية جتر
𝐒ومنها نجد   𝐒𝟐والجزء الثان  = 𝐒𝟏 ∩ 𝐒𝟐  
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ي تتضمن ) و (مثال     
𝟑−      :   حل المتباينة المركبة التر ≤ 𝟑𝐱 + 𝟐 < يا ومثل الحل على مستقيم 𝟗  الأعداد .   جتر

 الحل : 

 −𝟑 ≤ 𝟑𝐱 + 𝟐 < 𝟗     ⟹     −𝟑 − 𝟐 ≤ 𝟑𝐱 < 𝟗 − 𝟐     

−𝟓 ≤ 𝟑𝐱 < 𝟕   }  ÷ 𝟑        ⟹      
−𝟓   

𝟑
≤

𝟑𝐱 

𝟑
<

𝟕

𝟑
 

  
−𝟓   

𝟑
≤ 𝐱 <

𝟕

𝟑
        ⟹      𝐒 = { 𝐱 ∶  

−𝟓   

𝟑
≤ 𝐱 <

𝟕

𝟑
} 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐱حل المتباينة المركبة    مثال      + 𝟑 > 𝐱أو        𝟐 + 𝟑 ≤ يا .   𝟐−  بيانيا وجتر

 الطريقة الأولى :  الحل : 
 
 بيانيا

 

 

𝐱 + 𝟑 > 𝟐       ⟹      𝐱 > 𝟐 − 𝟑 

𝐱 > −𝟏 

𝐱 + 𝟑 ≤ −𝟐     ⟹     𝐱

≤ −𝟐 − 𝟑 

𝐱 ≤ −𝟓 

𝐱 ≤ 𝐱        أو        𝟓− > −𝟏 

𝐱 + 𝟑 ≤ وأ     𝟐−       𝐱 + 𝟑 > 𝟐 

𝐱 ≤ −𝟐 − 𝐱     أو      𝟑 > 𝟐 − 𝟑  

𝐱 ≤ 𝐱      أو      𝟓− > −𝟏       ⟹       𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 > −𝟏} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 ≤ −𝟓} 

 
ي   

يا ومثل مثال   حل المتباينة التر  الحل على مستقيم الأعداد :   تتضمن ) أو ( جتر

   𝐲 + 𝟑 > 𝟔 𝐢) 𝐲 − 𝟑 ≤   أو  𝟏−

  𝐲 ≤ −𝟏 + 𝐲    أو    𝟑 > 𝟔 − 𝟑      ⟹      𝐲 ≤ 𝐲    أو    𝟐 > 𝟑 SOL : 

            𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 ≤ 𝟐} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 > 𝟑} 

 

 𝐢𝐢) 
𝟐𝐯 + 𝟏

𝟑
>

𝟓

𝟑
     أو    

𝟐𝐯 + 𝟏

𝟑
<

𝟏

𝟑
      }  × 𝟑 

  SOL: 

𝟐𝐯 + 𝟏

𝟑
× 𝟑 >

𝟓

𝟑
×     أو    𝟑

𝟐𝐯 + 𝟏

𝟑
× 𝟑 <

𝟏

𝟑
× 𝟑 

𝟐𝐯 + 𝟏 > 𝟐𝐯      أو    𝟓 + 𝟏 < 𝟏     ⟹    𝟐𝐯 > 𝟓 − 𝟐𝐯    أو   𝟏 < 𝟏 − 𝟏 

𝟐𝐯 > 𝟓 − 𝟐𝐯    أو   𝟏 < 𝟏 − 𝟏    ⟹    𝟐𝐯 > 𝟐𝐯      أو      𝟒 < 𝟎  

××××××××××××××× 

 

-2 -1 0 1 2 3

ي تتضمن )أ و (المتباينات ال
مركبة التر  

ي تتضمن أداة الربط ) و ( لكن بدل ان نأخذ مجموعة تقاطع  
طريقة حل المتباينة هي نفس طريقة حل المتباينة المركبة التر

𝐒   نأخذ مجموعة اتحاد الجزئيي    الجزئيي    = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 

 

-7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3

-7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3

-7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3

///∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕ 

///∕∕∕∕∕∕∕∕ 

///∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕ ///∕∕∕∕∕∕∕∕ 

 الطريقة الثانية : 
 
يا جتر  

×××××× ××××××××× 

 -1 0 1 2 3 4 5
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𝟐𝐯

𝟐
>

𝟒

𝟐
     أو       

𝟐𝐯

𝟐
<

𝟎

𝟐
 

𝐯 > 𝐯    أو    𝟐 < 𝟎      

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐯 ∶ 𝐯 > 𝟐} ∪ {𝐯 ∶ 𝐯 < 𝟎} 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي طولها     
, 𝟐𝐜𝐦مثال  هل يمكن للقطع المستقيمة التر 𝟏𝟎𝐜𝐦 , 𝟏𝟑𝐜𝐦  أن تشكل مثلثا ؟ 

 الحل : 

𝟐 + 𝟏𝟎 ≯ 𝟏𝟑      ⟹       𝟏𝟐 ≯  خطأ لأن 𝟏𝟐 أصغر من 𝟏𝟑                𝟏𝟑

𝟐 + 𝟏𝟑 > 𝟏𝟎      ⟹        𝟏𝟓 >  صحيحة                 𝟏𝟎

𝟏𝟎 + 𝟏𝟑 > 𝟐      ⟹          𝟐𝟑 >   صحيحة                 𝟐

 لا يمكن أن يشكل مثلثا .        

 
ي مثلث طول ضلعي   في  مثال  اكتب  

 
, 𝟏𝟎𝐜𝐦ه   متباينة مركبة تبي   طول الضلع الثالث ف 𝟖𝐜𝐦 

 الحل : 

, 𝟏𝟎اطوال اضلاع المثلث         ⟸      𝐱نفرض طول الضلع الثالث   𝟖 , 𝐱 

𝟏𝟎 + 𝟖 > 𝐱      ⟹        𝟏𝟖 > 𝐱              𝟏𝟖 الضلعي الثالثي أصغر من 

𝟏𝟎 + 𝐱 >  𝟖     ⟹       𝐱 > 𝟖 − 𝟏𝟎     ⟹    𝐱 >  يهملي       𝟐−

𝟖 + 𝐱 > 𝟏𝟎       ⟹      𝐱 > 𝟏𝟎 − 𝟖   ⟹     𝐱 > ي من 𝟐          𝟐   الضلعي الثالثي اكت 

ي تبي   طول الضلع الثالث هي  :         
𝟐المتباينة المركبة التر < 𝐱 < 𝟏𝟖أو تكتب :           𝟏𝟖 > 𝐱 > 𝟐 

 

 فهمك تأكد من 
 

ي تتضمن ) و ( بيانيا : 
 حل المتباينات المركبة التر

 

 

 

𝟏          − 𝟒 ≤ 𝐲 − 𝟏 < 𝟑 

 :  الحل

 

 

 

 

 

−𝟒 + 𝟏 ≤ 𝐲 < 𝟑 + 𝟏  ⟹  −𝟑 ≤ 𝐲
< 𝟒 

 𝐲 < 𝟒 

𝐲 ≥ −𝟒 

−𝟑 ≤ 𝐲 < 𝟒 

 

 

 
-2 -1 0 1 2 3 4

∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕ ∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕∕ 

 

ي كل مثلث مجموع طول ضلعي   من أضلاعه يكون أكتر من طول الضلع الثالث . اذا كانت اطوال 
 
اضلاع   ف

, 𝐀)المثلث   𝐁 , 𝐂)  نات الثلاث صحيحة : فيجب أن تكون المتباي 

𝐀 + 𝐁 > 𝐂    ,    𝐀 + 𝐂 > 𝐁    ,    𝐁 + 𝐂 > 𝐀 

ي

 
 

 المتباينة المثلثية 

-5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6

-5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6

-5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6
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𝟐    − 𝟒 ≤ 𝐙 + 𝟐 ≤ 𝟖 
 الحل : 

 

 

 

 

 

−𝟒 − 𝟐 ≤ 𝐙 < 𝟖 − 𝟐  ⟹  −𝟔 ≤ 𝐙
< 𝟔 

 𝐙 < 𝟔 

𝐙 ≥ −𝟔 

−𝟔 ≤ 𝐙 < 𝟔 

 

 
يا ومثل مجموعة الحل على مستقيم الأعدا ي تتضمن ) و ( جتر

 د : حل المتباينات المركبة التر

𝟑          𝐱 + 𝟔 ≥ 𝐱      و    𝟏𝟐 + 𝟔 < 𝟏𝟓 

 الحل : 

 𝐱 ≥ 𝟏𝟐 − 𝐱      و     𝟔 < 𝟏𝟓 − 𝟔    ⟹    𝐱 ≥ 𝐱      و     𝟔 < 𝟗  

𝐒 = 𝐒𝟏 ∩ 𝐒𝟐 = {𝐱: 𝐱 ≥ 𝟔} ∩ {𝐱: 𝐱 < 𝟗} = {𝐱 ∶ 𝟔 ≤ 𝐱 < 𝟗} 
 

 .اكتب المعادلة هنا

4       −𝟗 < 𝟐𝐱 − 𝟏 ≤ 𝟑 

−𝟗 + 𝟏 < 𝟐𝐱 ≤ 𝟑 + 𝟏        ⟹       −𝟖 < 𝟐𝐱 < 𝟒     }  ÷ 𝟐       SOL : 
−𝟖  

𝟐
<

𝟐𝐱

𝟐
≤

𝟒

𝟐
    ⟹     −𝟒 < 𝐱 ≤ 𝟐      ⟹      𝐒 = {𝐱 ∶  −𝟒 < 𝐱 ≤ 𝟐}  

 

 

 

ي تتضمن ) أو ( بيانيا  
 حل المتباينات المركبة التر

ي

𝟓          𝟖𝐲 ≥ 𝟖𝐲     أو     𝟔𝟒 ≤ 𝟑𝟐      } ÷ 𝟖 

 الحل : 

 

 

 

 

 

𝟖𝐲

𝟖
≥

𝟔𝟒

𝟖
    ⟹    𝐲 ≥ 𝟖 

𝟖   
𝟖𝐲

𝟖
≤

𝟑𝟐

𝟖
   ⟹     𝐲

≤ 𝟒  

𝐲 ≥ 𝐲    أو    𝟖 ≤ 𝟒 
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ي

    𝟔           
𝟐𝐙

𝟑
<

𝟐

𝟑
     أوي     

𝟐𝐙

𝟑
≥

𝟖

𝟗
 

 الحل : 

 

 

 

 

ي

𝟐𝐙

𝟑
<

𝟐

𝟑
  }  × 𝟑  ⟹    𝟐𝐙 < 𝟐 } ÷ 𝟐 ⟹   𝐙

< 𝟏  

𝟐𝐙

𝟑
≥

𝟖

𝟗
 } × 𝟗  ⟹   𝟔𝐙 ≥ 𝟖 } ÷ 𝟔  ⟹   𝐙

≥
𝟖

𝟔
  

𝒁 ≥
𝟒

𝟑
    ⟹    𝐙 < 𝐙   أو   𝟏 ≥

𝟒

𝟑
 

يا ومثل الحل على مستقيم الأعداد   ي تتضمن ) أو ( جتر
 : حل المتباينات المركبة التر

  𝟕          𝟑𝐧 − 𝟕 > 𝟑𝐧    أو   𝟓− − 𝟕 ≤ −𝟗 

 الحل : 

 

ي

𝟑𝐧 > −𝟓 + 𝟑𝐧     أو     𝟕 ≤ −𝟗 + 𝟕 

𝟑𝐧 > 𝟑𝐧     أو     𝟐 ≤ −𝟐   ⟹
𝟑𝐧

𝟑
>

𝟐

𝟑
     أو      

𝟑𝐧

𝟑

≤
−𝟐  

𝟑
 

𝐧 >
𝟐

𝟑
𝐧     أو     ≤

−𝟐

𝟑
 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐧 ∶ 𝐧 >
𝟐

𝟑
} ∪ {𝐧 ∶ 𝐧 ≤

−𝟐

𝟑
} 

 

  𝟖              𝐱 + 𝟏𝟓 ≥ 𝐱      أو      𝟑𝟎 + 𝟏𝟓 < 𝟐𝟐 

 الحل : 

𝐱 ≥ 𝟑𝟎 − 𝐱      أو    𝟏𝟓 < 𝟐𝟐 − 𝟏𝟓 

𝐱 ≥ 𝐱     أو      𝟏𝟓 < 𝟕 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 ≥ 𝟏𝟓} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 < 𝟕} 

 

ي : 
   هل يمكن رسم مثلث أطوال أضلاعه كما يأنر

𝟗        𝟏 𝐜𝐦  , 𝟐𝐜𝐦   , √𝟑 𝐜𝐦 

   الحل : 

𝟏 + 𝟐 > √𝟑     ⟹     𝟑 >   صحيحة        𝟑√

𝟏 + √𝟑 > 𝟐    ⟹     𝟏 + 𝟏. 𝟕 > 𝟐   ⟹      𝟐. 𝟕 >   صحيحة         𝟐

𝟐 + √𝟑  > 𝟏    ⟹     𝟐 + 𝟏. 𝟕 > 𝟏    ⟹     𝟑. 𝟕 > ⟹       صحيحة        𝟏  يمكني رسم مثلثي         

 
𝟏𝟎        𝟓𝐜𝐦  , 𝟒𝐜𝐦  , 𝟗𝐜𝐦 

  الحل : 

𝟓 + 𝟒 ≯ 𝟗     ⟹        𝟗 ≯ ي من 𝟗          خطأ       𝟗  لأن 𝟗 ليس أكت 

𝟓 + 𝟗 > 𝟒     ⟹         𝟏𝟒 >   صحيحة             𝟒

𝟒 + 𝟗 > 𝟓     ⟹          𝟏𝟑 > ⟹      صحيحة           𝟓 ي     
 
 لا يمكني رسم مثلثا

×××××××××

×× -2 -1 0 1 2 3 4 5 6

-2 -1 0 1 2 3 4 5 6

-2 -1 0 1 2 3 4 5 6

×××××××××

×× 

×××××××××
×× 

×××××××××
×× 

-3 -2 -1 0 1 2 3

×××××××××
×× 

×××××××××

×× 
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𝟏𝟏         𝟏𝐜𝐦  , √𝟐𝐜𝐦  , √𝟐𝐜𝐦 

 الحل : 

𝟏 + √𝟐 > 𝟐√                                   صحيحة         𝟐√ = 𝟏.  لأن   𝟒

√𝟐 + √𝟐 >  صحيحة        𝟏

√𝟐 + 𝟏 > ⟹      صحيحة       𝟐√  يمكني رسم مثلثي       

 

𝟏𝟐      𝟑𝐜𝐦   ,   𝟒𝐜𝐦   ,   √𝟑𝐜𝐦 

   الحل : 

𝟑 + 𝟒 > √𝟑       ⟹        𝟕 > 𝟑√                                   صحيحة               𝟑√ = 𝟏.   لأن      𝟕

𝟑 + √𝟑 > 𝟒      ⟹      𝟑 + 𝟏. 𝟕 > 𝟒    ⟹      𝟒. 𝟕 >   صحيحة           𝟒

𝟒 + √𝟑 >  𝟑     ⟹      𝟒 + 𝟏. 𝟕 > 𝟑    ⟹      𝟓. 𝟕 > ⟹      صحيحة           𝟑  يمكني رسم مثلثي      

 

 

 

 

 تدرب وحل التمرينات 

ي تتضمن ) و ( بيانيا : 
 حل المتباينات المركبة التر

𝟏𝟑        𝐱 > 𝐱     و    𝟏𝟐− ≤ −𝟕 

 الحل : 

 

 

 

 

 

𝐱 > −𝟏𝟐 

𝐱 ≤ −𝟕 

𝐱 > 𝐱     و    𝟏𝟐− ≤ −𝟕 

 

 

 

𝟏𝟒          𝟐 ≤ 𝐲 + 𝟒 < 𝟔 

يالحل : 

 

𝟐 − 𝟒 ≤ 𝐲 < 𝟔 − 𝟒     ⟹    −𝟐 ≤ 𝐲 < 𝟐 

𝐲 ≥ −𝟐 

𝐲 < 𝟐 

−𝟐 ≤ 𝐲 < 𝟐 

 

 

 

 

 

ي

-14 -13 -12 -11 -10 -9 -8 -7 -6 -5 -4 -3
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يا ومثل   ي تتضمن ) و ( جتر
   مجموعة الحل على مستقيم الأعداد : حل المتباينات المركبة التر

     𝟏𝟓        𝟏𝟒 ≤ 𝟑𝐱 + 𝟑𝐱      و     𝟕 + 𝟕 < 𝟐𝟔 

 الحل : 

 

 

𝟏𝟒 − 𝟕 ≤ 𝟑𝐱      𝟑      و𝐱

< 𝟐𝟔 − 𝟕 

𝟕 ≤ 𝟑𝐱       𝟑     و𝐱 < 𝟏𝟗 }  ÷ 𝟑 

𝟕

𝟑
≤

𝟑𝐱

𝟑
    و     

𝟑𝐱

𝟑
<

𝟏𝟗

𝟑
 

𝟕

𝟑
≤ 𝐱     و     𝐱 <

𝟏𝟗

𝟑
      ⟹        𝐒 = 𝐒𝟏 ∩ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶  

𝟕

𝟑
≤ 𝐱} ∩ {𝐱 ∶ 𝐱 <

𝟏𝟗

𝟑
} 

 

    𝟏𝟔               
𝟏

𝟐𝟓
≤

𝐙 + 𝟑

𝟓
≤

𝟏

𝟏𝟓
   } × 𝟕𝟓 

 ييييالحل : 
𝟏

𝟏𝟓
× 𝟕𝟓 ≥

𝐙 + 𝟑

𝟓
× 𝟕𝟓 ≥

𝟏

𝟐𝟓
× 𝟕𝟓 

𝟓 ≥ 𝟏𝟓(𝐙 + 𝟑) ≥ 𝟑      ⟹      𝟓 ≥ 𝟏𝟓𝐙 + 𝟒𝟓 ≥ 𝟑      ⟹     𝟓 − 𝟒𝟓 ≥ 𝟏𝟓𝐙 ≥ 𝟑 − 𝟒𝟓  

−𝟒𝟎 ≥ 𝟏𝟓𝐙 ≥ −𝟒𝟐  }  ÷ 𝟏𝟓 ⟹    
−𝟒𝟎   

𝟏𝟓
≥

𝟏𝟓𝐙

𝟏𝟓
≥

−𝟒𝟐   

𝟏𝟓
       

−𝟖   

𝟑
≥ 𝐙 ≥

−𝟏𝟒   

𝟓
     ⟹       𝐒 = {𝐙 ∶  

−𝟖   

𝟑
≥ 𝐙 ≥

−𝟏𝟒   

𝟓
} 

 

 

 

ي
ي تتضمن ) أو ( بيانيا : 

   حل المتباينات المركبة التر

𝟏𝟕          𝐙 − 𝟐 < 𝐙     أو    𝟕− − 𝟐 > 𝟒 

 الحل : 

 

𝐙 < −𝟕 + 𝐙  أو  𝟐 > 𝟒 + 𝟐  ⟹   𝐙 < 𝐙  أو  𝟓−

> 𝟔 

𝐙 < −𝟓 

𝐙 > 𝟔 

𝐙 < 𝐙       أو     𝟓− > 𝟔 
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-3 -2 -1 0

×××××× 
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𝟏𝟖          𝐱 − 𝟔 ≤ 𝐱      أو     𝟏− − 𝟔 > 𝟒 

   الحلي:ي

ي

𝐱 ≤ −𝟏 + 𝐱    أو   𝟔 > 𝟒 + 𝟔 ⟹  𝐱 ≤ 𝐱  أو  𝟓

> 𝟏𝟎 

𝐱 ≤ 𝟓 

𝐱 > 𝟏𝟎 

𝐱 ≤ 𝐱    أو       𝟓 > 𝟏𝟎 
ي

 

يا ومثل الحل على مستقيم الأعداد :  ي تتضمن ) أو ( جتر
  حل المتباينات المركبة التر

 

ي 
 

𝟏𝟗            𝐱 + 𝟖 < 𝐱     أو     𝟐𝟐 + 𝟏𝟎 ≥ 𝟑𝟎 

   الحل : 

𝐱 < 𝟐𝟐 − 𝐱     أو      𝟖 ≥ 𝟑𝟎 − 𝟏𝟎 

𝐱 < 𝐱       أو       𝟏𝟒 ≥ 𝟐𝟎 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 < 𝟏𝟒} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 ≥ 𝟐𝟎} 

ي
𝟐𝟎             𝐲 < 𝐲      أو      𝟏− + 𝟑 > 𝟐 

  الحل : 

𝐲 < 𝐲     أو    𝟏− > 𝟐 − 𝟑 

𝐲 < 𝐲     أو    𝟏− > −𝟏 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 < −𝟏} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 > −𝟏} 

ي

𝟐𝟏               
𝐲

𝟐
< 𝟑

𝟏

𝟐
      أو      

𝐲

𝟐
> 𝟕

𝟏

𝟐
 

     الحل : 

 𝐲

𝟐
<

𝟕

𝟐
  أو  

𝐲

𝟐
>

𝟏𝟓

𝟐
   } × 𝟐 

𝐲 < 𝐲      أو    𝟕 > 𝟏𝟓     

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 < 𝟕}

∪ {𝐲 ∶ 𝐲 > 𝟏𝟓} 

 

𝟐𝟐               𝟓𝐱 ≤ 𝟓𝐱      أو      𝟏− ≥ 𝟒    } ÷ 𝟓 

 الحل : 

 
𝐱 ≤

−𝟏  

𝟓
𝐱     أو        ≥

𝟒

𝟓
       

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 ≤
−𝟏  

𝟓
}

∪ {𝐱 ∶ 𝐱 ≥
𝟒

𝟓
} 
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ي تبي   طول الضلع الثالث اذا كان طولا ضلعي المثلث معلومي   
  : اكتب المتباينة المركبة التر

𝟐𝟑            𝟑𝐜𝐦  , 𝟏𝟎𝐜𝐦 

, 𝟑لث   اضلاع المث اطوال      ⟸      𝐱نفرض طول الضلع الثالث     الحل :  𝟏𝟎 , 𝐱 

𝟑 + 𝟏𝟎 > 𝐱      ⟹        𝟏𝟑 > 𝐱              𝟏𝟑 الضلعي الثالثي أصغر من 

𝟏𝟎 + 𝐱 >  𝟑     ⟹       𝐱 > 𝟑 − 𝟏𝟎     ⟹    𝐱 > ي معلومات مفيدة       𝟕−  لا يعط 

𝟑 + 𝒙 > 𝟏𝟎       ⟹      𝒙 > 𝟏𝟎 − 𝟑   ⟹     𝒙 > ي من 𝟕         𝟕   الضلعي الثالثي اكت 

ي تبي   
𝟕طول الضلع الثالث هي  :         المتباينة المركبة التر < 𝐱 < 𝟏𝟑       

 
𝟐𝟒         𝟔𝐜𝐦   ,   𝟒𝐜𝐦 

, 𝟔اطوال اضلاع المثلث          ⟸      𝐱نفرض طول الضلع الثالث    الحل :  𝟒 , 𝐱 

 

𝟔 + 𝟒 > 𝐱      ⟹        𝟏𝟎 > 𝐱              𝟏𝟎 الضلعي الثالثي أصغر من 

𝟔 + 𝐱 >  𝟒     ⟹       𝐱 > 𝟒 − 𝟔     ⟹    𝐱 > ي معلومات مفيدة       𝟐−  لا يعط 

𝟒 + 𝒙 > 𝟔      ⟹      𝒙 > 𝟔 − 𝟒   ⟹     𝒙 > ي من 𝟐         𝟐   الضلعي الثالثي اكت 

ي تبي   طول الضلع الثالث هي  :         
𝟐المتباينة المركبة التر < 𝐱 < 𝟏𝟎      

 

 

 

 

𝟐𝟓          𝟏𝐜𝐦   , 𝟑𝐜𝐦 

 الحل : 

, 𝟏اطوال اضلاع المثلث         ⟸      𝐱نفرض طول الضلع الثالث   𝟑 , 𝐱 

𝟏 + 𝟑 > 𝐱      ⟹        𝟒 > 𝐱              𝟒 الضلعي الثالثي أصغر من 

𝟑 + 𝐱 >  𝟏     ⟹       𝐱 > 𝟏 − 𝟑     ⟹    𝐱 > ي معلوات مفيدة       𝟐−  لا يعط 

𝟏 + 𝒙 > 𝟑      ⟹      𝒙 > 𝟑 − 𝟏   ⟹     𝒙 > ي من 𝟐         𝟐   الضلعي الثالثي اكت 

ي تبي   طول الضلع الثالث هي  :         
𝟐المتباينة المركبة التر < 𝐱 < 𝟒      

 

 تدرب وحل مسائل حياتية 

 
ي لا يقل ترددها عن  :  صوت     26    

تزا ولا يزيد عن  𝟐𝟎أذن الأنسان يمن أن تسمع الأصوات التر تز   𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎هت   نة لمتباياكتب ا  هت 

ي لا تسمعها أذن الأنسان ومثلها بيانيا .           
ددات التر  المركبة تمثل التر

دد     الحل :   𝐱نفرض التر

ي تسمعها أذن الأنسان هي أكتر أو يساوي  
ددات التر 𝟐𝟎تكتب    𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎وأصغر أو يساوي   𝟐𝟎التر ≤ 𝐱 ≤ 𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎 

ي لا تسمعها أذن الأنسان هي أص
ددات التر  وتكتب :      𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎واكتر من   𝟐𝟎غر من  التر

𝐱 < 𝐱    أو    𝟐𝟎 > 𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎 

𝐱 < 𝟐𝟎 

𝐱 > 𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎 

𝐱 < 𝐱    أو    𝟐𝟎 > 𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎 

 

 

 

 



 

40 
 

 الجزء الأول
2020 

بعقوبة /ديالى 0771815388هاتف/    

𝐩𝐚𝐬𝐜𝐚𝐥 (𝐤𝐠 𝟐𝟖لا يقل عن  نضغط الهواء المثالىي الموض به لإطارات السيارات الصالو اطار السيارات : 27       𝐢𝐧𝐠𝟐⁄ ولا يزيد     (

 . اكتب المتباينة المركبة تمثل الضغط ومثلها بيانيا .            𝐩𝐚𝐬𝐜𝐚𝐥 𝟑𝟔على  

  𝐱نفرض الضغط      الحل : 

 

 

 

 

 

𝟐𝟖 ≤ 𝐱 ≤  المتباينةي المركبةي      𝟑𝟔

𝐱 ≥ 𝟐𝟖 

𝐱 ≤ 𝟑𝟔 

𝟐𝟖 ≤ 𝐱 ≤ 𝟑𝟔 

 
بالماجليف .   ة الرفع المغناطيسية وباختصار يعرفمعلق وهو قطار يعمل بقو : القطار المغناطيسي ال المغناطيسي   قطار   28      

ي م   وصممت  
 
𝟑𝟎𝟎تقل عن   ختلف دول العالم اذ أن سرعتها لاأنواع مختلفة من هذه القطارات المغناطيسية ف 𝐤 𝐡⁄   ولا تزيد على

𝟓𝟓𝟎 𝐤 𝐡⁄    . اكتب متباينة تمثل سرعة القطار ومثلها بيانيا 

 𝐱نفرض سرعة القطار    الحل : 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟎𝟎 ≤ 𝐱

≤  المتباينةي       𝟓𝟓𝟎

𝐱 ≥ 𝟑𝟎𝟎 

𝐱 ≤ 𝟓𝟓𝟎 

𝟑𝟎𝟎 ≤ 𝐱 ≤ 𝟓𝟓𝟎 

 

 

 

 ف           كر 

ي كل مثلث :  تحد :  29         
 
  اكتب متباينة مركبة تبي   مدى طول الضلع الثالث ف

𝐢) 𝟕𝐜𝐦   ,   𝟏𝟐𝐜𝐦    ,    𝐱𝐜𝐦 

                                                     الحل : 

𝟕         𝟏𝟗الضلع الثالث أصغر من   + 𝟏𝟐 > 𝐱   ⟹        𝟏𝟗 > 𝐱         

𝟏𝟐 + 𝐱 >  𝟕     ⟹       𝐱 > 𝟕 − 𝟏𝟐     ⟹    𝐱 > ي معلومات مفيدة       𝟓−  لا تعط 

𝟕 + 𝒙 > 𝟏𝟐      ⟹      𝒙 > 𝟏𝟐 − 𝟕   ⟹     𝒙 > ي من 𝟓         𝟓   الضلعي الثالثي ايكت 

ي تبي   طول الضلع الثالث هي  :         
𝟓المتباينة المركبة التر < 𝐱 < 𝟏𝟗 

 

𝟒−قالت سوسن أن المتباينة المركبة    أصحح الخطأ :     30 < 𝐱 + 𝐱     و     𝟑 + 𝟑 ≤ على مستقيم  تمثل مجموعة الحل  𝟓

 الأعداد 

 الآتية :          

 ححه . بي   خطأ سوسن وص          

 الحل : 

−𝟒 − 𝟑 < 𝐱    و      𝐱 ≤ 𝟓 − 𝟑 

−𝟕 < 𝐱    و      𝐱 ≤ 𝟐 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∩ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 > −𝟕} ∩ {𝐱 ∶ 𝐱 ≤ 𝟐} = {𝐱 ∶ −𝟕 < 𝐱 ≤ 𝟐} 

 

 

 

 

26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38

26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38

26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38

××××××××××××××××××××× 

××××××××××××××××××××× 

×××××××××××××××××× 
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××××××××××××××××××××× 
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×××××××××××××××× 
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 اذكر ما اذا كانت الأطوال الثلاثة هي لمثلث أم لا ؟ وضح اجابتك .  حس عددي :  31       

 

                  𝟑. 𝟐𝐜𝐦     ,   𝟓. 𝟐𝐜𝐦   ,   𝟔. 𝟐𝐜𝐦 

 الحل : 

𝟑. 𝟐 + 𝟓. 𝟐 > 𝟔. 𝟐      ⟹         𝟖. 𝟒 > 𝟔.   صحيحة        𝟐

𝟑. 𝟐 + 𝟔. 𝟐 > 𝟓. 𝟐      ⟹          𝟗. 𝟒 > 𝟓.   صحيحة     𝟐

𝟓. 𝟐 + 𝟔. 𝟐 > 𝟑. 𝟐      ⟹         𝟏𝟏. 𝟒 > 𝟑. ⟹       صحيحة         𝟐   الأطوال الثلاثةي تمثل مثلثي            

         𝟏𝐜𝐦   , 𝟏𝐜𝐦   ,   √𝟐 𝐜𝐦 

 الحل : 

𝟏 + 𝟏 > √𝟐       ⟹        𝟐 > 𝟐√                                                صحيحة                 𝟐√ = 𝟏.  لأن   𝟒

𝟏 + √𝟐 > 𝟏      ⟹     𝟏 + 𝟏. 𝟒 > 𝟏      ⟹     𝟐. 𝟒 >  صحيحة             𝟏

√𝟐 + 𝟏 > 𝟏      ⟹     𝟏. 𝟒 + 𝟏 > 𝟏      ⟹     𝟐. 𝟒 > ⟹         صحيحة             𝟏   الأطوال الثلاثةي تمثل مثلثي    

ي
 ∘𝟐𝟕ارة العظمى  ودرجة الحر  ∘𝟏𝟖متباينة مركبة تمثل درجة الحرارة الصغرى  أكتب      

 𝐱نفرض درجة الحرارة     الحل : 

𝐱 > 𝐱       و      ∘𝟏𝟖 < 𝟐𝟕∘       ⟹     𝐒 = {𝐱 ∶  𝟏𝟖∘ < 𝐱 < 𝟐𝟕∘} 

 

 

ي على الصورة   
|𝐠(𝐱)|متباينات القيمة المطلقة التر ≤ 𝐚  , |𝐠(𝐱)| < 𝐚   حيث𝐚 ∈ 𝐑 

 . بصورة عامة : (و)متباينة القيمة المطلقة بعلاقة  أصغر من ) أصغر من أو يساوي (  تمثل متباينة مركبة تتضمن

|𝐠(𝐱)| ≤ 𝐚     ⟹        −𝐚 ≤ 𝐠(𝐱) ≤ 𝐚      ,    𝐚 > 𝟎 

|𝐠(𝐱)| < 𝐚     ⟹        −𝐚 < 𝐠(𝐱) < 𝐚      ,    𝐚 > 𝟎 
 

ي حوض السباحة  فندق مثال   
 
ي منطقة الكرادة . درجة حرارة الماء المثالية ف

 
ي العاصمة بغداد ويقع ف

 
   𝟐𝟓بابل من الفنادق السياحية ف

ية تزداد أو تنقص بمقدار د           ي الحوض رجة واحدة . درجة سيلت  
 
ي تمثل درجة حرارة الماء ف

اكتب متباينة القيمة المطلقة التر

 . 
 
 ومثله بيانيا

ية درجة 𝐱نفرض درجة حرارة الماء هي    :  الحل  .  سيلت  

𝐱 ≤ 𝟐𝟓 + 𝐱     و  𝟏 ≥ 𝟐𝟓 − ي𝟏

 𝐱 − 𝟐𝟓 ≤ 𝐱  و 𝟏 − 𝟐𝟓 ≥ −𝟏        ⟹        |𝐱 − 𝟐𝟓| ≤ 𝟏   

 

 
 :     قيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم الأعداد ينات الحل متبا //مثال   

       |𝐱 + 𝟔| < 𝟑 

 الحل : 

−𝟑 < 𝐱 + 𝟔 < 𝟑    ⟹  −𝟑 − 𝟔 < 𝐱 < 𝟑 − 𝟔 ⟹    −𝟗 <  𝐱 < ي𝟑−

𝐒 = {𝐱 ∶  −𝟗 < 𝐱 < −𝟑} 

 

 

اينات القيمة المطلقة متب  

 22 23 24 25 26 27 28

×××× 

 -12 -11 -10 -9 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1

1 

2 

1 
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         |𝐲| − 𝟓 ≤ 𝟏 

|𝐲| ≤ 𝟏 + 𝟓        ⟹      |𝐲| ≤ 𝟔     ⟹     −𝟔 ≤ 𝐲 ≤ 𝟔 

𝐒 = {𝐲 ∶  −𝟔 ≤ 𝐲 ≤ 𝟔} 

 

  :  جد مجموعة الحل لمتباينات القيمة المطلقة الآتية  مثال  

           |𝟐𝐱 − 𝟓| + 𝟑 < 𝟏𝟏 

 الحل : 

|𝟐𝐱 − 𝟓| < 𝟏𝟏 − 𝟑       ⟹       |𝟐𝐱 − 𝟓| < 𝟖        ⟹        −𝟖 < 𝟐𝐱 − 𝟓 < 𝟖  

−𝟖 + 𝟓 < 𝟐𝐱 < 𝟖 + 𝟓      ⟹       −𝟑 < 𝟐𝐱 < 𝟏𝟑 } ÷ 𝟐 
−𝟑   

𝟐
<

𝟐𝐱

𝟐
<

𝟏𝟑

𝟐
        ⟹      

−𝟑   

𝟐
< 𝐱 <

𝟏𝟑

𝟐
        ⟹       𝐒 = {𝐱 ∶  

−𝟑   

𝟐
< 𝐱 <

𝟏𝟑

𝟐
} 

 
                 |𝟕 − 𝐲| < 𝟖     

 الحل : 

−𝟖 < 𝟕 − 𝐲 < 𝟖         ⟹      −𝟖 − 𝟕 < −𝐲 < 𝟖 − 𝟕       

 −𝟏𝟓 < −𝐲 < 𝟏 ] × (−𝟏) 

   −𝟏 < 𝐲 < 𝟏𝟓           ⟹       𝐒 = {𝐲 ∶  −𝟏 < 𝐲 < 𝟏𝟓} 

 

ي على الصورة    يناتمتبا
|𝐠(𝐱)|القيمة المطلقة التر ≥ 𝐚  , |𝐠(𝐱)| > 𝐚   حيث𝐚 ∈ 𝐑ي

 . بصورة عامة : (أو)متباينة القيمة المطلقة بعلاقة أكتر من ) أكتر من أو يساوي ( هي متباينة مركبة تتضمن 

|𝐠(𝐱)| ≥ 𝐚      ⟺         𝐠(𝐱) ≥ 𝐚     أو   𝐠(𝐱) ≤ −𝐚        ,   𝐚 > 𝟎 

|𝐠(𝐱)| > 𝐚      ⟺         𝐠(𝐱) > 𝐚     أو   𝐠(𝐱) < −𝐚        ,   𝐚 > 𝟎 

  متباينات القيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم الأعداد :  حل مثال    

              |𝐱 + 𝟒| > 𝟐 

 الحل : 

𝐱 + 𝟒 > 𝐱  أو    𝟐 + 𝟒 < −𝟐    ⟹    𝐱 > 𝟐 − 𝐱  أو   𝟒 < −𝟐 − ي𝟒

𝐱 > 𝐱  أو   𝟐− < −𝟔 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 > −𝟐} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 < −𝟔} 

 
                |𝟓𝐲 − 𝟏| ≥ 𝟒 

 الحل : 

𝟓𝒚 − 𝟏 ≥ 𝟓𝐲  أو   𝟒 − 𝟏 ≤ −𝟒       

𝟓𝐲 ≥ 𝟒 + 𝟓𝐲  أو   𝟏 ≤ −𝟒 + 𝟏 

𝟓𝐲 ≥ 𝟓𝐲   أو  𝟓 ≤ −𝟑  ⟹      
𝟓𝐲

𝟓
≥

𝟓

𝟓
  أو   

𝟓𝐲

𝟓
≤ −

𝟑

𝟓
        

𝐲 ≥ 𝐲  أو   𝟏 ≤ −
𝟑

𝟓
 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 ≥ 𝟏} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 ≤ −
𝟑

𝟓
} 

 

 

 

 

×××××××××××××××××××××××××××××××× 

 

×××××× ××××× 
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  جد مجموعة الحل لمتباينات القيمة المطلقة الآتية : مثال    

     |
𝟓 − 𝟑𝐯

𝟐
| ≥ 𝟔 

 الحل : 
𝟓 − 𝟑𝐯

𝟐
≥  أو  𝟔

𝟓 − 𝟑𝐯

𝟐
≤ −𝟔   } × 𝟐   

𝟓 − 𝟑𝐯 ≥ 𝟓  أو  𝟏𝟐 − 𝟑𝐯 ≤ −𝟏𝟐 

−𝟑𝐯 ≥ 𝟏𝟐 − −  أو  𝟓 𝟑𝐯 ≤ −𝟏𝟐 − 𝟓 

−𝟑𝐯 ≥ −  أو  𝟕 𝟑𝐯 ≤ −𝟏𝟕   } ÷ (−𝟑) 

𝐯 ≤ −
𝟕

𝟑
𝐯  أو   ≥

𝟏𝟕

𝟑
 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐯 𝐯 ≤ −
𝟕

𝟑
} ∪ {𝐯 ∶ 𝐯 ≥

𝟏𝟕

𝟑
} 

           |
𝟐𝐭 − 𝟖

𝟒
| ≥ 𝟗 

 الحل : 
𝟐𝐭 − 𝟖

𝟒
≥   أو   𝟗

𝟐𝐭 − 𝟖

𝟒
≤ −𝟗   }  × 𝟒 

𝟐𝐭 − 𝟖 ≥ 𝟐𝐭  أو  𝟑𝟔 − 𝟖 ≤ −𝟑𝟔     

𝟐𝐭 ≥ 𝟑𝟔 + 𝟐𝐭  أو  𝟖 ≤ −𝟑𝟔 + 𝟖 

𝟐𝐭 ≥ 𝟐𝐭  أو  𝟒𝟒 ≤ −𝟐𝟖     } ÷ 𝟐 

𝐭 ≥ 𝐭  أو  𝟐𝟐 ≤ −𝟏𝟒 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐭 ∶ 𝐭 ≥ 𝟐𝟐} ∪ {𝐭 ∶ 𝐭 ≤ −𝟏𝟒} 

ي
ي تحليلات دم الأنسان البالغ يعد المدى الطبيعي للبوتاسيوم هو   مثال 

 
.𝟑)ف 𝟓 − 𝟓. 𝟑) 𝐦𝐨𝐥 𝐋⁄  القيمة المطلقة   متباينة  . اكتب

ي  
ي دم الأنسان .  تمثل المدى غت  الطبيعي التر

 
 للبوتاسيوم ف

 الحل : 

 𝐱نفرض البوتاسيوم 

ي تمثل
𝐱      كمية البوتاسيوم غت  الطبيعية واقل من القيمة الدنيا للمعدل هي :   المتباينة التر < 𝟑. 𝟓 

ي تمثل
𝐱      كمية البوتاسيوم غت  الطبيعية واكتر من القيمة العليا للمعدل هي :   المتباينة التر > 𝟓. 𝟑 

𝐱المتباينة المركبة :          < 𝟑. 𝐱     أو    𝟓 > 𝟓. 𝟑 

ي تمثل المدى غت  الطبيعي للبوتاسيوم 
 نجد متباينة القيمة المطلقة التر

نجد منتصف المسافة بي   النقطتي   :    
𝟑.𝟓+𝟓.𝟑

𝟐
=

𝟖.𝟖

𝟐
= 𝟒. 𝟒   

 :  من المتباينة  نطرح نصف قطر المسافة

𝐱 > 𝟓. 𝐱  أو 𝟑 < 𝟑. 𝟓      ⟹      𝐱 − 𝟒. 𝟒 > 𝟓. 𝟑 − 𝟒. 𝐱   أو  𝟒 − 𝟒. 𝟒 < 𝟑. 𝟓 − 𝟒. 𝟒 

𝐱 − 𝟒. 𝟒 > 𝟎. 𝐱   أو   𝟗 − 𝟒. 𝟒 < −𝟎. 𝟗     ⟹      |𝐱 − 𝟒. 𝟒| > 𝟎. 𝟗  

 

 

ي تمثل المسائل التالية : 
  اكتب متباينة القيمة المطلقة التر

 

يةسيل °𝟐𝟐تعد درجة الحرارة المثلى داخل الشقق               ية .  °𝟐بزيادة أو نقصان لا يتجاوز   ت    سيلت  

 الحل : 

 𝐱نفرض درجة الحرارة  

 المتباينة المركبة تكون بالصورة : 

𝐱 ≤ 𝟐𝟐 + 𝐱    و   𝟐 ≥ 𝟐𝟐 − 𝟐 

𝐱 − 𝟐𝟐 ≤ 𝐱  و   𝟐 − 𝟐𝟐 ≥ −𝟐             

|𝐱 − 𝟐𝟐| ≤ 𝟐 
 

 

 

 تأكد من فهمك

1 1 

4 
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ي الأقل درجة الزاوية القائمة تتحول الى زاوية حادة أو منفرجة اذا تحر     
 
 .   واحدةك مؤسرر الزاوية الى اليمي   أو الى اليسار ف

 الحل : 

 𝟗𝟎قياس الزاوية القائمة                    𝐱نفرض الزاوية 

 المتباينة المركبة تكون بالصورة :                     

𝐱 ≤ 𝟗𝟎 + 𝐱  و   𝟏 ≥ 𝟗𝟎 − 𝟏 

𝐱 − 𝟗𝟎 ≤ 𝐱   و   𝟏 − 𝟗𝟎 ≥ −𝟏      ⟹      |𝐱 − 𝟗𝟎| ≤ 𝟏 

 
 حل متباينات القيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم الأعداد : 

           |𝐱 + 𝟏| < 𝟓 

 الحل : 

−𝟓 < 𝐱 + 𝟏 < 𝟓      ⟹     −𝟓 − 𝟏 < 𝐱 < 𝟓 − 𝟏 

−𝟔 < 𝐱 < 𝟒   ⟹    𝐒 =  {𝐱 ∶ −𝟔 < 𝐱 < 𝟒} 

 

              

 
 

يالحل : 
            |𝟑𝐙 − 𝟕| ≤ 𝟐  

−𝟐 ≤ 𝟑𝐙 − 𝟕 ≤ 𝟐   ⟹      −𝟐 + 𝟕 ≤ 𝟑𝐙

≤ 𝟐 + 𝟕 

𝟓 ≤ 𝟑𝐙 ≤ 𝟗 } ÷ 𝟑     ⟹    
𝟓

𝟑
≤

𝟑𝐙

𝟑
≤

𝟗

𝟑
  

 
𝟓

𝟑
≤ 𝐙 ≤ 𝟑    ⟹     𝐒 = {𝐙 ∶  

𝟓

𝟑
≤ 𝐙 ≤ 𝟑} 

 

           |𝟓𝐲| − 𝟐 ≤ 𝟖 

 الحل : 

|𝟓𝐲| ≤ 𝟖 + 𝟐     ⟹         |𝟓𝐲| ≤ 𝟏𝟎      

−𝟏𝟎 ≤ 𝟓𝐲 ≤ 𝟏𝟎 } ÷ 𝟓    ⟹   −𝟐 ≤ 𝐲 ≤ 𝟐 

𝐒 = {𝐲 ∶  −𝟐 ≤ 𝐲 ≤ 𝟐} 

 

 

            |𝐱| + 𝟖 < 𝟗 

يالحل : 

     |𝐱| < 𝟗 − 𝟖  ⟹   |𝐱| < 𝟏 
−𝟏 < 𝐱 < 𝟏 ⟹      𝐒 = {𝐱 ∶  −𝟏 < 𝐱 < 𝟏} 
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           |𝐱 + 𝟒| > 𝟔 

 الحل : 

  𝐱 + 𝟒 > 𝐱  أو   𝟔 + 𝟒 < −𝟔     ⟹       𝐱 > 𝟔 − 𝐱  أو  𝟒 < −𝟔 − ي   𝟒

𝐱 > 𝐱  أو   𝟐 < −𝟏𝟎 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 > 𝟐} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 < −𝟏𝟎} 

 

 

               |𝟓𝐙 − 𝟗| > 𝟏 

 الحل : 

𝟓𝒁 − 𝟗 > 𝟓𝐙  أو  𝟏 − 𝟗 < −𝟏      ⟹        𝟓𝐙 > 𝟏 + 𝟓𝐙  أو  𝟗 < −𝟏 + 𝟗              SOL : 

     𝟓𝐙 > 𝟓𝐙  أو  𝟏𝟎 < 𝟖 } ÷ 𝟓     ⟹      𝐙 > 𝐙  أو   𝟐 <
𝟖

𝟓
       ⟹     𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐙 ∶  𝐙 > 𝟐} ∪ {𝐙 ∶ 𝐙 <

𝟖

𝟓
} 

 

 

𝟗     |𝟐𝐱| + 𝟕 ≥ 𝟖 

   الحل : 

|𝟐𝐱| ≥ 𝟖 − 𝟕     ⟹         |𝟐𝐱| ≥ 𝟏     

𝟐𝐱 ≥ 𝟐𝐱  أو    𝟏 ≤ −𝟏   }  ÷ 𝟐  

𝐱 ≥
𝟏

𝟐
𝐱  أو    ≤ −

𝟏

𝟐
       ⟹      𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 ≥

𝟏

𝟐
} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 ≤ −

𝟏

𝟐
} 

 

 𝟏𝟎               |𝟒𝐲| − 𝟐 > 𝟑 

يالحل : 

|𝟒𝒚| > 𝟑 + 𝟐     ⟹      |𝟒𝐲| > 𝟓 

𝟒𝐲 > 𝟒𝐲  أو    𝟓 < −𝟓  } ÷ 𝟒 

𝐲 >
𝟓

𝟒
𝐲  أو    <

−𝟓   

𝟒
     ⟹     𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 >

𝟓

𝟒
} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 <

−𝟓   

𝟒
} 

 

𝟏𝟏            |𝟓 − 𝐱| < 𝟏𝟎 

 الحل : 

−𝟏𝟎 < 𝟓 − 𝐱 < 𝟏𝟎     ⟹   −𝟏𝟎 − 𝟓 < −𝐱 < 𝟏𝟎 − 𝟓 

  −𝟏𝟓 < −𝐱 < 𝟓        ] × (−𝟏) 

 𝟏𝟓 > 𝐱 > −𝟓      ⟹       𝐒 = {𝐱 ∶ 𝟏𝟓 > 𝐱 > −𝟓 } 
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 𝟏𝟐                |𝟕 − 𝟐𝐲| ≥ 𝟏𝟑 

 الحل : 

𝒚 − 𝟐𝐲 ≥ 𝟕  أو    𝟏𝟑 − 𝟐𝐲 ≤ −𝟏𝟑     ⟹      −𝟐𝐲 ≥ 𝟏𝟑 − −  أو    𝟕 𝟐𝐲 ≤ −𝟏𝟑 − 𝟕 

−𝟐𝐲 ≥ − أو  𝟔 𝟐𝐲 ≤ −𝟐𝟎 } ÷ (−𝟐) 

𝐲 ≤ 𝐲  أو  𝟑− ≥ 𝟏𝟎  ⟹       𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 ≤ −𝟑} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 ≥ 𝟏𝟎}   

 

 𝟏𝟑       |𝟒𝐙 − 𝟏𝟒| > 𝟐 

 الحل : 

𝟒𝐙 − 𝟏𝟒 > 𝟒𝐙  أو   𝟐 − 𝟏𝟒 < −𝟐    ⟹          𝟒𝐙 > 𝟐 + 𝟒𝐙   أو   𝟏𝟒 < −𝟐 + ي𝟏𝟒

𝟒𝐙 > 𝟒𝐙  أو 𝟏𝟔 < 𝟏𝟐 } ÷ 𝟒 

𝐙 > 𝟒   𝐨𝐫  𝐙 < 𝟑    ⟹       𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐙 ∶ 𝐙 > 𝟒} ∪ {𝐙 ∶ 𝐙 < 𝟑} 

 

  𝟏𝟒          |
𝐱 − 𝟏𝟐

𝟒
| ≤ 𝟗 

 الحل : 

−𝟗 ≤
𝐱 − 𝟏𝟐

𝟒
≤ 𝟗     }   × 𝟒     ⟹     −𝟑𝟔 ≤ 𝐱 − 𝟏𝟐 ≤ 𝟑𝟔      

−𝟑𝟔 + 𝟏𝟐 ≤ 𝐱 ≤ 𝟑𝟔 + 𝟏𝟐     ⟹   − 𝟐𝟒 ≤ 𝐱 ≤ 𝟒𝟖    ⟹       𝐒 = {𝐱 ∶ −𝟐𝟒 ≤ 𝐱 ≤ 𝟒𝟖} 

 

𝟏𝟓          |
𝟔 − 𝟐𝐲

𝟒
| ≥ 𝟗 

 الحل : 

   
𝟔 − 𝟐𝐲

𝟒
≥   أو   𝟗

𝟔 − 𝟐𝐲

𝟒
≤ −𝟗      }  × 𝟒    ⟹     𝟔 − 𝟐𝐲 ≥ 𝟔   أو  𝟑𝟔 − 𝟐𝐲 ≤ −𝟑𝟔  

−𝟐𝐲 ≥ 𝟑𝟔 − −  أو  𝟔 𝟐𝐲 ≤ −𝟑𝟔 − 𝟔    ⟹      −𝟐𝐲 ≥ −  أو   𝟑𝟎 𝟐𝐲 ≤ −𝟒𝟐   } ÷ (−𝟐) 

 𝐲 ≤ 𝐲   أو   𝟏𝟓− ≥ 𝟐𝟏  ⟹      𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 ≤ −𝟏𝟓} 
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ي تمثل المسائل الآتية : 
 كتب متباينة القيمة المطلقة التر

 

ية بزيادة أو نقصان لا يتجاوز   ∘𝟖يجب أن تبفر درجة الحرارة داخل الثلاجة  16              .𝟎سيلت   ية .  ∘𝟓 اكتب مدى درجة   سلت  

ي داخل الثلاجة . 
 
 الحرارة المثالية    ف

 𝒙نفرض درجة الحرارة المثالية       :  الحل

𝐱 ≤ 𝟖 + 𝟎. 𝐱  و  𝟓 ≥ 𝟖 − 𝟎. 𝟓 

𝐱 − 𝟖 ≤ 𝟎. 𝐱   و  𝟓 − 𝟖 ≥ −𝟎. 𝟓        

𝟎. 𝟓 ≤ 𝐱 − 𝟖 ≤ 𝟎. 𝟓        ⟹    |𝐱 − 𝟖| ≤ 𝟎. 𝟓 

ي المناطق الجبلية والوديان بما لا  ∘𝟏𝟎𝟎درجة غليان الماء   17   
 
ية عند مستوى سطح البحر وتزداد وتنقص ف  ∘𝟐𝟎وز  جايت سلت  

ي درجة غليان الماء . 
 
ية .  اكتب مدى التذبذب ف  سلت  

    𝐱نفرض درجة غليان الماء     الحل : 

𝐱 ≤ 𝟏𝟎𝟎 + 𝐱  و  𝟐𝟎 ≥ 𝟏𝟎𝟎 − 𝟐𝟎 

𝐱 − 𝟏𝟎𝟎 ≤ 𝐱  و  𝟐𝟎 − 𝟏𝟎𝟎 ≥ −𝟐𝟎       ⟹    −𝟐𝟎 ≤ 𝐱 − 𝟏𝟎𝟎 ≤ 𝟐𝟎 

|𝐱 − 𝟏𝟎𝟎| ≤ 𝟐𝟎 

 

 

  حل متباينات القيمة المطلقة الآتية : 

𝟏𝟕                 |𝐱 + 𝟑| < 𝟔 

     الحل : 

−𝟔 < 𝐱 + 𝟑 < 𝟔     ⟹     −𝟔 − 𝟑 < 𝐱 < 𝟔 − 𝟑 

−𝟗 < 𝐱 < 𝟑      ⟹      𝐒 = {𝐱 ∶  −𝟗 < 𝐱 < 𝟑}  

 

 
    𝟏𝟖         |𝐱| − 𝟔 < 𝟓 

     الحل : 

   |𝐱| < 𝟓 + 𝟔     ⟹          |𝐱| < 𝟏𝟏  

−𝟏𝟏 < 𝐱 < 𝟏𝟏     ⟹      𝐒 = {𝐱 ∶  −𝟏𝟏 < 𝐱 < 𝟏𝟏} 

 
    𝟏𝟗         |𝟐𝐙| − 𝟓 < 𝟐 

   الحل : 

|𝟐𝐙| < 𝟐 + 𝟓     ⟹         |𝟐𝐙| < 𝟕          ⟹         −𝟕 < 𝟐𝐙 < 𝟕 } ÷ 𝟐 

    
−𝟕   

𝟐
< 𝐙 <

𝟕

𝟐
        ⟹       𝐒 = {𝐙 ∶  

−𝟕   

𝟐
< 𝐙 <

𝟕

𝟐
} 

 

 

 

https://www.youtube.com/channel/UCBhMweKzALgVz5Eh7ibFzdw?view_as=subscriber 

 

 

 

التمريناتتدرب وحل   

https://www.youtube.com/channel/UCBhMweKzALgVz5Eh7ibFzdw?view_as=subscriber
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  𝟐𝟎               |𝐲 − 𝟑| ≥
𝟏

𝟑
 

   الحل : 

 𝐲 − 𝟑 ≥
𝟏

𝟑
𝐲  أو   − 𝟑 ≤ −

𝟏

𝟑
    } × 𝟑 

𝟑𝐲 − 𝟗 ≥ 𝟑𝐲  أو  𝟏 − 𝟗 ≤ −𝟏 

𝟑𝐲 ≥ 𝟏 + 𝟑𝐲  أو  𝟗 ≤ −𝟏 + 𝟗       ⟹        𝟑𝐲 ≥ 𝟑𝐲  أو  𝟏𝟎 ≤ 𝟖    } ÷ 𝟑   

  𝐲 ≥
𝟏𝟎

𝟑
𝐲   أو    ≤

𝟖

𝟑
         ⟹    𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 ≥

𝟏𝟎

𝟑
} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 ≤

𝟖

𝟑
} 

 

 
𝟐𝟏              𝟐|𝐱| − 𝟕 ≥ 𝟏 

   الحل : 

𝟐|𝐱| ≥ 𝟏 + 𝟕       ⟹        𝟐|𝐱| ≥ 𝟖  } ÷ 𝟐        

|𝐱| ≥ 𝟒        ⟹         𝐱 ≥ 𝐱  أو  𝟒 ≤ −𝟒     ⟹     𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 ≥ 𝟒} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 ≤ −𝟒} 

 
𝟐𝟐               |𝟗𝐲| − 𝟔 > 𝟑 

   الحل : 

|𝟗𝐲| > 𝟑 + 𝟔     ⟹       |𝟗𝐲| > 𝟗     ⟹      𝟗𝐲 > 𝟗𝐲   أو   𝟗 < −𝟗  } ÷ 𝟗 

𝐲 > 𝐲   أو   𝟏 < −𝟏     ⟹      𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 > 𝟏} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 < −𝟏} 

 
𝟐𝟑                   |𝟏𝟏𝐙| − 𝟐 ≥ 𝟗 

   الحل : 

|𝟏𝟏𝐙| ≥ 𝟗 + 𝟐     ⟹      |𝟏𝟏𝐙| ≥ 𝟏𝟏     ⟹      𝟏𝟏𝐙 ≥ 𝟏𝟏𝐙  أو  𝟏𝟏 ≤ −𝟏𝟏  } ÷ 𝟏𝟏 

𝐙 ≥ 𝐙   أو    𝟏 ≤ −𝟏        ⟹       𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐙 ∶ 𝐙 ≥ 𝟏}  

 
𝟐𝟒               |𝟏 − 𝐱| < 𝟏 

   الحل : 

−𝟏 < 𝟏 − 𝐱 < 𝟏       ⟹       −𝟏 − 𝟏 < −𝐱 < 𝟏 − 𝟏      ⟹     −𝟐 < −𝐱 < 𝟎       }  × (−𝟏) 

   𝟎 < 𝐱 < 𝟐    ⟹      𝐒 = {𝐱 ∶ 𝟎 < 𝐱 < 𝟐}  

 

𝟐𝟓              |
𝟒

𝟓
𝐙 − 𝟏| >

𝟒

𝟓
 

   الحل : 

𝟒

𝟓
𝐙 − 𝟏 >

𝟒

𝟓
  أو  

𝟒

𝟓
𝐙 − 𝟏 < −

𝟒

𝟓
   }  × 𝟓     

𝟒𝐙 − 𝟓 > 𝟒𝐙   أو   𝟒 − 𝟓 < −𝟒        ⟹       𝟒𝐙 > 𝟒 + 𝟒𝐙   أو  𝟓 < −𝟒 + 𝟓 

𝟒𝐙 > 𝟒𝐙   أو   𝟗 < 𝟏   } ÷ 𝟒    ⟹       𝐙 >
𝟗

𝟒
𝐙   أو    <

𝟏

𝟒
 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐙 ∶ 𝐙 >
𝟗

𝟒
} ∪ {𝐙 ∶ 𝐙 <

𝟏

𝟒
} 
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   𝟐𝟔              |
𝐙 − 𝟏

𝟕
| ≤ 𝟐 

   الحل : 

−𝟐 ≤
𝐙 − 𝟏

𝟕
≤ 𝟐   }  × 𝟕 

  −𝟏𝟒 ≤ 𝐙 − 𝟏 ≤ 𝟏𝟒    ⟹       −𝟏𝟒 + 𝟏 ≤ 𝐙 ≤ 𝟏𝟒 + 𝟏 

−𝟏𝟑 ≤ 𝐙 ≤ 𝟏𝟓     ⟹        𝐒 = {𝐙 ∶  −𝟏𝟑 ≤ 𝐙 ≤ 𝟏𝟓} 

 

  ب متباينة تتضمن قيمة مطلقة لكل من التمثيلات البيانية الآتية : اكت

𝟐𝟕 

ي يمثل تقاطع  الحل : 
 والفجوة فارغة . ) و (   الرسم البيان 

−𝟔 < 𝐱 <  المتباينةي             𝟐

أي أن :       القيمتي   نجد معدل 
−𝟔+𝟐

𝟐
=

−𝟒   

𝟐
=  من جميع  المتباينة :  (𝟐−)ثم نطرح      𝟐−

−𝟔 < 𝐱 < 𝟐            ⟹     −𝟔 − (−𝟐) < 𝐱 − (−𝟐) < 𝟐 − (−𝟐)  

−𝟒 < 𝐱 + 𝟐 < 𝟒     ⟹      |𝐱 + 𝟐| < 𝟒  

 

28 

ي يمثل التقاطع ) و (    الحل : 
 الرسم البيان 

−𝟒 ≤ 𝒙 ≤   المتباينةي             𝟐

نجد معدل القيمتي   أي أن :       
−𝟒+𝟐

𝟐
=

−𝟐   

𝟐
=  من جميع  المتباينة :  (𝟏−)ثم نطرح      𝟏−

−𝟒 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐        ⟹         −𝟒 − (−𝟏) ≤ 𝒙 − (−𝟏) ≤ 𝟐 − (−𝟏) 

−𝟑 ≤ 𝐱 + 𝟏 ≤ 𝟑      ⟹         |𝐱 + 𝟏| ≤ 𝟑  

 
𝟐𝟗 

ي يمثل اتحاد ) أو (    الحل : 
 الرسم البيان 

𝐱 > 𝐱  أو  𝟐− <  المتباينةي            𝟒

نجد معدل القيمتي   أي أن :       
−𝟐+𝟒

𝟐
=

𝟐 

𝟐
=  من جميع  المتباينة :  (𝟏)ثم نطرح      𝟏

𝐱 > 𝒙  أو  𝟐− < 𝟒      ⟹        𝐱 − 𝟏 > −𝟐 − 𝐱   أو   𝟏 − 𝟏 < 𝟒 − 𝟏  

𝐱 − 𝟏 > 𝐱  أو  𝟑− − 𝟏 < 𝟑       ⟹      |𝐱 − 𝟏| > 𝟑  

ي
ي

30 

ي يمثل اتحاد ) أو (   الحل : 
 الرسم البيان 

𝐱 ≥ 𝐱  أو  𝟒− ≤  المتباينةي                𝟐−

نجد معدل القيمتي   أي أن :       
−𝟒−𝟐

𝟐
=

−𝟔   

𝟐
=  من جميع  المتباينة :  (𝟑−)ثم نطرح      𝟑−

𝐱 ≥ 𝐱  أو  𝟒− ≤ −𝟐       ⟹          𝐱 − 𝟑 ≥ −𝟒 − 𝐱  أو  (𝟑) − 𝟑 ≤ −𝟐 − (−𝟑)  

𝐱 − 𝟑 ≥ 𝐱  أو  𝟏− − 𝟑 ≤ 𝟏      ⟹        |𝐱 − 𝟑| ≥ 𝟏  
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ي :  
ي تمثل كل مسألة مما يأنر

 اكتب متباينة القيمة المطلقة التر

ة نوعا ما ويعيش ا 31        ي     لغرير : حيوان الغرير هو أحد أنواع الثديات ينتمىي الى شعبة الحبليات ويمتلك قوائم قصت 
ي الحفر التر

 
ف

ي الأرض طو 
 
, 𝟕𝟔𝐜𝐦بي    ل جسمه من الرأس الى الذيل يصل ما يحفرها ف 𝟔𝟖𝐜𝐦   .  طول الغرير .         اكتب مدى 

 𝐱نفرض طول الغرير       الحل : 

𝟔𝟖 < 𝐱 <   المتباينةي             𝟕𝟔

نجد معدل القيمتي   أي أن :       
𝟔𝟖+𝟕𝟔

𝟐
=

𝟏𝟒𝟒   

𝟐
=  نة : من جميع  المتباي (𝟕𝟐)ثم نطرح      𝟕𝟐

𝟔𝟖 < 𝐱 < 𝟕𝟔            ⟹        𝟔𝟖 − 𝟕𝟐 < 𝐱 − 𝟕𝟐 < 𝟕𝟔 − 𝟕𝟐    

−𝟒 < 𝐱 − 𝟕𝟐 < 𝟒        ⟹           |𝐱 − 𝟕𝟐| < 𝟒 

 

 

 

اوح بي    صحة :  𝟑𝟐          
ي الدقيقة .  𝟗𝟎الى   𝟔𝟎معدل النبض ) عدد دقات القلب ( الطبيعي للإنسان البالغ يتر

 
اكتب مدى   نبضة ف

 عية لقلب الانسان . ت  الطبيالدقات غ عدد

 𝐱نفرض عدد دقات القلب غت  الطبيعية     الحل : 

𝐱 < 𝐱  أو  𝟔𝟎 >   المتباينةي               𝟗𝟎

نجد معدل القيمتي   أي أن :     
𝟔𝟎+𝟗𝟎

𝟐
=

𝟏𝟓𝟎   

𝟐
=  من جميع  المتباينة :  (𝟕𝟓)ثم نطرح      𝟕𝟓

𝐱 < 𝐱  أو  𝟔𝟎 > 𝟗𝟎             ⟹        𝐱 − 𝟕𝟓 < 𝟔𝟎 − 𝐱  أو  𝟕𝟓 − 𝟕𝟓 > 𝟗𝟎 − 𝟕𝟓  

𝐱 < 𝐱  أو  𝟏𝟓− > 𝟏𝟓      ⟹           |𝐱 − 𝟕𝟓| > 𝟒  

 
اوح ما بي    مواصلات :             𝟑𝟑

اكتب مدى   اذ تعد منطقة جوية معتدلة .  𝟏𝟎𝐤𝐦الى   𝟖𝐤𝐦تطت  الطائرات المدنية على ارتفاع يتر

ان المدني  ة . منطقة  الطت 

ان     الحل :   𝐱نفرض مدى منطقة الطت 

𝟖 < 𝐱 <  المتباينةي             𝟏𝟎

نجد معدل القيمتي   أي أن :    
𝟖+𝟏𝟎

𝟐
=

𝟏𝟖   

𝟐
=  من جميع  المتباينة :  (𝟗)ثم نطرح      𝟗

𝟖 < 𝐱 < 𝟏𝟎             ⟹        𝟖 − 𝟗 < 𝐱 − 𝟗 < 𝟏𝟎 − 𝟗 

−𝟏 < 𝐱 < 𝟏        ⟹      |𝐱 − 𝟗| < 𝟏 

 
 

   الأعداد : حل متباينات القيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم تحد :  34      

        |
√𝟑(𝐱 + 𝟏)

√𝟐
| ≤ √𝟔 

   الحل : 

−√𝟔 ≤
√𝟑(𝐱 + 𝟏)

√𝟐
≤ √𝟔      }  × √𝟐 

−√𝟏𝟐 ≤ √𝟑 𝐱 + √𝟑 ≤ √𝟏𝟐              ⟹      −𝟐√𝟑 ≤ √𝟑 𝐱 + √𝟑 ≤ 𝟐√𝟑 

−𝟐√𝟑 − √𝟑 ≤ √𝟑 𝐱 ≤ 𝟐√𝟑 − √𝟑    ⟹    −√𝟑 ≤ √𝟑 𝐱 ≤ √𝟑    } ÷ √𝟑 

−𝟏 ≤ 𝐱 ≤ 𝟏     ⟹        𝐒 = {𝐱 ∶  −𝟏 ≤ 𝐱 ≤ 𝟏}  

 تدرب وحل مسائل حياتية

 -3 -2 -1 0 1 2 3

××××× 
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                   |
√𝟏𝟐 − √𝟑 𝐲

√𝟓
| ≥ √𝟏𝟓 

 الحل : 

√𝟏𝟐 − √𝟑 𝐲

√𝟓
≥   أو   𝟏𝟓√

√𝟏𝟐 − √𝟑 𝐲

√𝟓
 ≤ −√𝟏𝟓  }  × √𝟓 

√𝟏𝟐 − √𝟑 𝐲 ≥ 𝟏𝟐√  أو  𝟕𝟓√ − √𝟑 𝐲 ≤ −√𝟕𝟓   

𝟐√𝟑 − √𝟑 𝐲 ≥ 𝟑√𝟐  أو  𝟑√𝟓 − √𝟑 𝐲 ≤ −𝟓√𝟑 

−√𝟑 𝐲 ≥ 𝟓√𝟑 − −  أو  𝟑√𝟐 √𝟑 𝐲 ≤ −𝟓√𝟑 − 𝟐√𝟑 

−√𝟑 𝐲 ≥ −  أو  𝟑√𝟑 √𝟑 𝐲 ≤ −𝟕√𝟑  } ÷ (−√𝟑) 

𝐲 ≤ 𝐲  أو   𝟑− ≥ 𝟕 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 ≤ −𝟑} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 ≥ 𝟕} 

 

𝟔|قالت خلود أن متباينة القيمة المطلقة    أصحح الخطأ : 35 − 𝟑𝐲| ≥ ومجموعة الحل لها :    تمثل متباينة مركبة بعلاقة ) و ( 𝟕

{𝐲 ∶ − 
𝟏

𝟑
≤ 𝐲 ≤

𝟏𝟑

𝟐
 . بي   خطأ خلود وصححه .           {

 أو ( ينة مركبة بعلاقة ) المتباينة تمثل متبا  الحل : 

𝟔 − 𝟑𝐲 ≥ 𝟔   أو   𝟕 − 𝟑𝐲 ≤ −𝟕       ⟹        −𝟑𝐲 ≥ 𝟕 − −   أو   𝟔 𝟑𝐲 ≤ −𝟕 − 𝟔         

−𝟑𝐲 ≥ −  أو   𝟏 𝟑𝐲 ≤ −𝟏𝟑     } ÷ (−𝟑)   

 𝐲 ≤
−𝟏  

𝟑
𝐲   أو    ≥

𝟏𝟑

𝟑
     ⟹    𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 ≤ −

𝟏

𝟑
} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 ≥

𝟏𝟑

𝟑
} 

 

 

ي مجموعة الأعداد الحقيقية :  : حس عددي 36       
 
 اكتب مجموعة الحل لمتباينات القيمة المطلقة التالية ف

𝐢𝐢) |𝐲| > 𝟎 

 الحل : 

𝐲 > 𝐲  أو  𝟎 < 𝟎 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 > 𝟎} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 < 𝟎} 

𝐢) |𝐙| − 𝟏 < 𝟎 

 الحل : 

|𝐙| < 𝟏     ⟹       −𝟏 < 𝐙 < 𝟏       

𝐒 = {𝐙 ∶  −𝟏 < 𝐙 < 𝟏} 

 

𝐢𝐢𝐢) |𝐱 − 𝟏| > 𝟎 

 الحل : 

𝐱 − 𝟏 > 𝐱  أو   𝟎 − 𝟏 < 𝟎 ⟹   𝐱 > 𝐱   أو   𝟏 < 𝟏  

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 > 𝟏} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 < 𝟏} 

 
 من واقع الحياة ومثل الحل على مستقيم الأعداد . أكتب    

 
 متباينة قيمة مطلقة تمثل موقفا

او  مسألة :  الحل :   . أحسب مدى ضغط الدم غت  الطبيعي .  𝟏𝟖𝟎الى   𝟏𝟐𝟎ح بي    الضغط الدم الطبيعي لدى الأنسان يتر

    𝐱نفرض مدى ضغط الدم هو   

ي تمثل ضغط الدم غت  الطبيعي هي :  
 المتباينة التر

𝐱 > 𝐱  أو  𝟏𝟖𝟎 < 𝟏𝟐𝟎     

نجد معدل القيمتي   أي أن :    
𝟏𝟐𝟎+𝟏𝟖𝟎

𝟐
=

𝟑𝟎𝟎   

𝟐
=  باينة : ع  المتمن جمي (𝟏𝟓𝟎)ثم نطرح      𝟏𝟓𝟎

𝐱 − 𝟏𝟓𝟎 > 𝟏𝟖𝟎 − 𝐱  أو  𝟏𝟓𝟎 − 𝟏𝟓𝟎 < 𝟏𝟐𝟎 − 𝟏𝟓𝟎 

𝐱 − 𝟏𝟓𝟎 > 𝐱  أو  𝟑𝟎 − 𝟏𝟓𝟎 < −𝟑𝟎 

|𝐱 − 𝟏𝟓𝟎| > 𝟑𝟎 
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نقاط . فجد مدى    𝟒من الشباب يمارسون رياضة كرة القدم فاذا كان هامش الخطأ هو  %𝟔𝟐أظهرت دراسة مسحية أن    تعلم 

 يمارسون رياضة كرة القدم . المئوية للشباب الذين   النسبة 

 

ي المسألة ؟   أفهم : 
 
 نقاط .  𝟒هامش الخطأ هو   من السباب يمارسون رياضة كرة القدم , %𝟔𝟐 ما المعطيات ف

ي تمثل الشباب الذين يمارسون رياضة كرة القدم ما المطلوب من المسألة ؟             
 . إيجاد مدى النسبة المئوية التر

 خطط : 

ي الدراسة أقل من أو   %𝟔𝟐بما أن النسبة المئوية للشباب الذين يمارسون كرة القدم هي  كيف تحل المسألة ؟ 
 
والنسبة الواردة ف

𝐱|لذا :    %𝟒يساوي  − 𝟔𝟐| ≤  تمثل النسبة الفعلية للشباب الذين يمارسون رياضة كرة القدم .  𝐱اذ   𝟒

 ة المطلقة :  نجد مجموعة الحل لمتباينة القيم  حل : 

|𝐱 − 𝟔𝟐| ≤ 𝟒    ⟹   −𝟒  ≤ 𝐱 − 𝟔𝟐 ≤ 𝟒 

                                      −𝟒 + 𝟔𝟐 ≤ 𝐱 ≤ 𝟒 + 𝟔𝟐    ⟹     𝟓𝟖 ≤ 𝐱 ≤ 𝟔𝟔  ⟹    𝐒 = {𝐱 ∶  𝟓𝟖 ≤ 𝐱 ≤ 𝟔𝟔}  

 استعمل مستقيم الأعداد للتحقق من صحة الحل :    تحقق : 

 

 

 

 
 

 

ي سنوات كما أنه يكون مهددا بالخطر عندمر سمك متوسط ع سمك السلمون :        
ارتفاع درجة حرارة   السلمون من سنتي   الى ثمان 

اوح بي   ه الميا
ي درجة حرارة تتر

 
ية الى  𝟐𝟎فهو يعيش ف ي لا يعيش فيها  ه تمثل درجة الميا متباينة  درجة . اكتب   𝟐𝟑درجة سيلت  

التر

 سمك  السلمون . 

 𝐱هي  هانفرض درجة حرارة المي  الحل : 

ي تمثل درجة الميا
ي لا يعيش فيه سمك السلمون هي :  ه المتباينة التر

 التر

𝐱 < 𝐱  أو  𝟐𝟎 > 𝟐𝟑 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 < 𝟐𝟎} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 > 𝟐𝟑} 

 
ي بعض المناطقدب الباندا :        

 
ي الدببة فهي تمتلك فروا يختلف لونه ف

ر
كله أبيض   مها فجس الباندا العملاقة هو نوع مختلف عن باف

ا واحدا أو   اثني   ويحتاج الصغت  الى حليب أمه         عدا  الأذني   والعيني   والساقي   والذراعي   والكتفي   فهي أسود وتلد الأنت  صغت 

ي اليوم صغار الباندا العملاقة تزن بي     ( مرة  𝟏𝟒الى   𝟔لأكت  من )  
 
ي  𝟔𝟎𝐤𝐠الى       𝟒𝟎𝐤𝐠ف

 
مهاتهم حتر  ويعيشون مع أ  عام واحد ف

 سنة واحدة .  هعندما يكون عمر نتي    من العمر . اكتب متباينة تمثل وزن صغت  البانداس

 𝐱نفرض وزن صغت  الباندا هو      الحل : 

𝟒𝟎 < 𝐱 < 𝟔𝟎          ⟹       𝐒 = {𝐱 ∶ 𝟒𝟎 < 𝐱 < 𝟔𝟎}  

 

 

 

 

90 100 110 120 130 140 150 160 170 180 190 200 210

××××××××× ××××××××× 

(خطة حل المسألة ) أفهم المسألة   

55 56 57 58 59 60 61 62 63 64 65 66 67 68 69 70 71 72 73 74

×××××××××××××××××××× 
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ي نهاية الصيف   من ذكور النحل يطردون من   %𝟖𝟖لاحظ أنور من خلال دراسة مسحية على خلية نحل أن   : خلية النحل       
 
لخلية ف

 يطردون من الخلية .  نقاط مئوية . جد مدى النسبة المئوية لذكور النحل الذين 𝟑فاذا كان هامش الخطأ  

 

 𝐱نفرض مدى النسبة المئوية لذكور النحل الذين يطردون من الخلية هو      الحل : 

|𝐱 − 𝟖𝟖| ≤ 𝟑             ⟹       −𝟑 ≤ 𝐱 − 𝟖𝟖 ≤ 𝟑    ⟹  −𝟑 + 𝟖𝟖 ≤ 𝐱 ≤ 𝟑 + 𝟖𝟖 

𝟖𝟓 ≤ 𝐱 ≤ 𝟗𝟏          ⟹           𝐒 = {𝐱 ∶ 𝟖𝟓 ≤ 𝐱 ≤ 𝟗𝟏} 

 

ي وهو من أرخص وأبسط وسائل النق  : التلفريك          
ي  ل يعمل بالكهرباء ويعد واسطة نقلالتلفريك أو المعتر الهوان 

 
ي تكت    ف

الدول التر

فيه ومشاهدةها بعض الالجبال والأسطح الوعرة وتلجأ الي فيها  ي شمال العراق . أقل سرعة  المناظر   دول أيضا كوسيلة للتر
 
كما ف

𝟐𝟎التلفريك   لعربات  𝐤𝐦 𝐡⁄  𝟒𝟎وأكتر سرعة 𝐤𝐦 𝐡⁄  . اكتب متباينة القيمة المطلقة تبي   مدى سرعة عربات التلفريك . 

 𝐱نفرض سرعة عربات التلفريك هو     الحل : 

𝐱 ≥ 𝐱  و  𝟐𝟎 ≤ 𝟒𝟎 

نجد معدل القيمتي   أي أن :       
𝟐𝟎+𝟒𝟎

𝟐
=

𝟔𝟎   

𝟐
=  من جميع  المتباينة :  (𝟑𝟎)ثم نطرح      𝟑𝟎

𝐱 − 𝟑𝟎 ≥ 𝟐𝟎 − 𝐱  و  𝟑𝟎 − 𝟑𝟎 ≤ 𝟒𝟎 − 𝟑𝟎 

𝐱 − 𝟑𝟎 ≥ 𝐱  و  𝟏𝟎− − 𝟑𝟎 ≤ 𝟏𝟎 

𝐱|متباينة القيمة المطلقة هي :     − 𝟑𝟎| ≤ 𝟏𝟎 

 

 

 

𝟏]الدرس   − ي الأعداد ترتيب العمليا [𝟏
 
 الحقيقية ت ف

 الناتج لأقرب عشر :  واكتببسط الجمل العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات على الأعداد الحقيقية       1  مثال  

(−𝟖)
𝟏
𝟑 (

𝟏

𝟒
√𝟐 −

𝟏

𝟑
√𝟏𝟖) = √−𝟖

𝟑
(

𝟏

𝟒
√𝟐 −

𝟏

𝟑
× 𝟑√𝟐) = −𝟐 (

𝟏

𝟒
√𝟐 − √𝟐) = −𝟐 ×

𝟏

𝟒
√𝟐 + 𝟐√𝟐 =

−𝟏

𝟐
√𝟐 + 𝟐√𝟐 

                                             =
−√𝟐 + 𝟒√𝟐

𝟐
=

𝟑

𝟐
√𝟐 =

𝟑

𝟐
× 𝟏. 𝟒𝟏 =

𝟒. 𝟐𝟑

𝟐
≈ 𝟐. 𝟏𝟏 = 𝟐. 𝟏 

 
   قرب عشر : الناتج لأ التالية باستعمال ترتيب العمليات على الأعداد الحقيقية واكتببسط الجمل العددية    1تدريب    

√𝟓 + √𝟐

√𝟓 − √𝟐
=

√𝟓 + √𝟐

√𝟓 − √𝟐
×

√𝟓 + √𝟐

√𝟓 + √𝟐
=

√𝟓 × √𝟓 + √𝟓 × √𝟐 + √𝟐 × √𝟓 + √𝟐 × √𝟐

(√𝟓)
𝟐

− (√𝟐)
𝟐

=
𝟓 + √𝟏𝟎 + √𝟏𝟎 + 𝟐

𝟓 − 𝟐
 

                  =
𝟕 + 𝟐√𝟏𝟎

𝟑
=

𝟕 + 𝟐(𝟑. 𝟏𝟔)

𝟑
=

𝟕 + 𝟔. 𝟑𝟐

𝟑
=

𝟏𝟑. 𝟑𝟐

𝟑
= 𝟒. 𝟒𝟒 ≈ 𝟒. 𝟒 

 
يتي   :    2مثال        استعمل الحاسبة لتكتب الناتج بالصورة العلمية للعدد مقربا لأقرب مرتبتي   عشر

𝟎. 𝟎𝟏𝟔 × 𝟏𝟎𝟒 + 𝟏. 𝟗𝟓𝟕 × 𝟏𝟎𝟑 = 𝟎. 𝟏𝟔 × 𝟏𝟎𝟑 + 𝟏. 𝟗𝟓𝟕 × 𝟏𝟎𝟑 = (𝟎. 𝟏𝟔 + 𝟏. 𝟗𝟓𝟕) × 𝟏𝟎𝟑 = 𝟐. 𝟏𝟏𝟕 × 𝟏𝟎𝟑 
                                                         ≈ 𝟐. 𝟏𝟐 × 𝟏𝟎𝟑 

 
يتي   :    2تدريب        استعمل الحاسبة لتكتب الناتج بالصورة العلمية للعدد مقربا لأقرب مرتبتي   عشر

𝟔. 𝟐𝟓 × 𝟏𝟎𝟑 ÷ 𝟎. 𝟎𝟓 × 𝟏𝟎𝟔 = (𝟔. 𝟐𝟓 ÷ 𝟎. 𝟎𝟓) × 𝟏𝟎𝟑−𝟔 = 𝟏𝟐𝟓 × 𝟏𝟎−𝟑 = 𝟎. 𝟏𝟐𝟓 × 𝟏𝟎𝟏𝟐 ≈ 𝟎. 𝟏𝟑 × 𝟏𝟎𝟏𝟐 
 

 

 

 

 

مراجعة 

 الفصل  

3 

4 
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ي
 

 

 

  
𝐑ذا كان التطبيق امثال            ∶ 𝐀 → 𝐁   : ي

𝐑معطى كما يأنر = {(𝟏, 𝟒), (𝟐, 𝟒), (𝟑, 𝐁حيث :   {(𝟓 = {𝟒, 𝟓, 𝟔} , 𝐀 = {𝟏, 𝟐, 𝟑} 

 ق . وحدد المجال والمدى للتطبيمثل التطبيق بمخطط سهمىي                   

 الحل : 

,𝟏}المجال   𝟐, 𝟑} = 

,𝟒}المدى   𝟓} = 

 

 

 
𝐀ذا كانت  ا    تدريب     = {𝟏, 𝟐, 𝐟وكان التطبيقان  {𝟑 ∶ 𝐀 → 𝐀   و𝐠 ∶ 𝐀 → 𝐀  : ي

 معرفي   كما يأنر

f = {(1,2) , (2,3) , (3,1)} , g = {(1,1) , (2,2) , (3,3)}                        :   فجد تركيب الدالتي𝐢) 𝐟 ∘ 𝐠        𝐢𝐢) 𝐠 ∘ 𝐟 

 الحل : 

𝐢𝐢) 𝐠 ∘ 𝐟(𝐱) = 𝐠[𝐟(𝐱)] 

      𝐠 ∘ 𝐟(𝟏) = 𝐠[𝐟(𝟏)] = 𝐠(𝟑) = 𝟏 

      𝐠 ∘ 𝐟(𝟐) = 𝐠[𝐟(𝟐)] = 𝐠(𝟑) = 𝟏 

       𝐠 ∘ 𝐟(𝟑) = 𝐠[𝐟(𝟑)] = 𝐠(𝟑) = 𝟏 

𝐢) 𝐟 ∘ 𝐠(𝐱) = 𝐟[𝐠(𝐱)] 

     𝐟 ∘ 𝐠(𝟏) = 𝐟[𝐠(𝟏)] = 𝐟(𝟐) = 𝟑 

     𝐟 ∘ 𝐠(𝟐) = 𝐟[𝐠(𝟐)] = 𝐟(𝟑) = 𝟑 

     𝐟 ∘ 𝐠(𝟑) = 𝐟[𝐠(𝟑)] = 𝐟(𝟏) = 𝟑 

 

𝟏]الدرس   −  المتتابعات  [𝟑
 {𝐮𝐧}   كتب الحدود الخمسة الأولى للمتتابعةأ       1مثال  

            𝐮𝐧 =
𝟏

𝐧
 

 الحل : 

𝐮𝟏 =
𝟏

𝟏
= 𝟏    ,   𝐮𝟐 =

𝟏

𝟐
  , 𝐮𝟑 =

𝟏

𝟑
  , 𝐮𝟒 =

𝟏

𝟒
  , 𝐮𝟓 =

𝟏

𝟓
 

{
𝟏

𝐧
} = {𝟏 ,

𝟏

𝟐
 ,

𝟏

𝟑
 ,

𝟏

𝟒
 ,

𝟏

𝟓
} 

 

             𝐮𝐧 =
𝟐𝐧 − 𝟏

𝐧
 

 الحل : 

𝐮𝟏 =
𝟐(𝟏) − 𝟏

𝟏
= 𝟏  , 𝐮𝟐 =

𝟐(𝟐) − 𝟏

𝟐
=

𝟑

𝟐
  , 𝐮𝟑 =

𝟐(𝟑) − 𝟏

𝟑
=

𝟓

𝟑
  , 𝐮𝟒 =

𝟐(𝟒) − 𝟏

𝟒
=

𝟕

𝟒
 

𝐮𝟓 =
𝟐(𝟓) − 𝟏

𝟓
=

𝟗

𝟓
  ⟹    {

𝟐𝐧 − 𝟏

𝐧
} = {𝟏 ,

𝟑

𝟐
,
𝟓

𝟑
 ,

𝟕

𝟒
 ,

𝟗

𝟓
} 

 

 

 

 

 

𝟏 

𝟐 

𝟑 

𝟒 

𝟓 

𝟔 

𝐀 𝐁 

 التطبيقات

𝟏]الدرس  − 𝟐] 

1 

2 
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 المتتابعات الآتية :   اكتب الحدود الخمسة الأولى لكل من   1تدريب     

𝐢𝐢)  {𝐮𝐧} = (−𝟐)𝐧 

 الحل : 

𝐮𝟏 = (−𝟐)𝟏 = −𝟐   ,   𝐮𝟐 = (−𝟐)𝟐 = 𝟒 

𝐮𝟑 = (−𝟐)𝟑 = −𝟖  ,   𝐮𝟒 = (−𝟐)𝟒 = 𝟏𝟔  

𝐮𝟓 = (−𝟐)𝟓 = −𝟑𝟐 

,𝟐−}المتتابعة هي :   𝟒, −𝟖, 𝟏𝟔, −𝟑𝟐}   

𝟏          {𝐮𝐧} = 𝟑𝐧 − 𝟐 

 الحل : 

𝐮𝟏 = 𝟑(𝟏) − 𝟐 = 𝟏         ,     𝐮𝟐 = 𝟑(𝟐) − 𝟐 = 𝟒 

 𝐮𝟑 = 𝟑(𝟑) − 𝟐 = 𝟕        ,     𝐮𝟒 = 𝟑(𝟒) − 𝟐 = 𝟏𝟎 

𝐮𝟓 = 𝟑(𝟓) − 𝟐 = 𝟏𝟑     

,𝟏}المتتابعة هي :   𝟒 , 𝟕 , 𝟏𝟎 , 𝟏𝟑} 

 
 كتب الحدود الخمسة أولى لمتتابعة حسابية حدها  أ    2مثال    

ي𝟑وأساسها   𝟔السابع                  
 الحل : 

𝐮𝟕 = 𝟔   ,   𝐧 = 𝟕   , 𝐝 = 𝟑  , 𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝟔 = 𝐚 + (𝟕 − 𝟏)(𝟑)     

𝟔 = 𝐚 + 𝟏𝟖   ⟹     𝐚 = 𝟔 − 𝟏𝟖 = −𝟏𝟐 

,𝟏𝟐−}المتتابعة :   −𝟗, −𝟔, −𝟑, 𝟎} 

ين من المتتابعة الحسابية   2تدريب   :     اكتب الحد العشر
{𝟏𝟐, 𝟔, 𝟎, −𝟔, −𝟏𝟐, ⋯ ⋯ } 

 الحل : 

𝐮𝟐𝟎 =?  , 𝐧 = 𝟐𝟎  , 𝐚 = 𝟏𝟐  , 𝐝 = 𝟔 − 𝟏𝟐 = −𝟔 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝐮𝟐𝟎 = 𝟏𝟐 + (𝟐𝟎 − 𝟏)(−𝟔) = 𝟏𝟐 + (𝟏𝟗)(−𝟔) 

        = 𝟏𝟐 − 𝟏𝟏𝟒 = −𝟏𝟎𝟐 

 

 

𝟏]الدرس   −  المتباينات المركبة   [𝟒

يا  / /  1مثال     ي تتضمن )و( جتر
ل الحل على مستقيم الأعداد   حل المتباينة المركبة التر

ّ
𝟐𝐱:    ومث − 𝟐 ≥ 𝟐𝐱  و 𝟔− − 𝟐 < 𝟎 

 الحل : 
 

𝟐𝐱 ي ≥ −𝟔 + 𝟐𝐱  و   𝟐 < 𝟎 + 𝟐  ⟹   𝟐𝐱 ≥ 𝟐𝐱  و  𝟒− ≤

𝟐   } ÷ 𝟐    

 𝐱 ≥ 𝐱   و  𝟐− < 𝟏 

  𝐒 = 𝐒𝟏 ∩ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶   𝐱 ≥ −𝟐} ∩ {𝐱 ∶ 𝐱 < 𝟏} 
 

 
يا / /  1تدريب     ي تتضمن )و( جتر

ل الحل على مستقيم الأعداد   حل المتباينة المركبة التر
ّ
𝟗−:     ومث < 𝟐𝐱 − 𝟏 ≤ ي𝟑

 الحل : 

 −𝟗 + 𝟏 < 𝟐𝐱 ≤ 𝟑 + 𝟏     ⟹   −𝟖 < 𝟐𝐱

≤ 𝟒  } ÷ 𝟐 

−𝟒 < 𝐱 ≤ 𝟐 ⟹     𝐒 = {𝐱 ∶  −𝟒 < 𝐱 ≤ 𝟐} 

 
ي تتضمن )   //  2مثال    

ياأحل المتباينة المركبة التر ل الحل على مستقيم الأعداد    و( جتر
ّ
𝐱   :   ومث + 𝟏 > 𝐱  أو  𝟑 + 𝟏 < −𝟒 

   الحل : 

𝐱 > 𝟑 − 𝐱  أو    𝟏 ≤ −𝟒 − 𝟏 

𝐱 > 𝐱   أو       𝟐 ≤ −𝟓 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 > 𝟐} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 ≤ −𝟓} 

 

 

 

 

××××××××

×

× 
-3 -2 -1 0 1 2

×××××××××× 

-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4

 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5

×××××× ×××××× 
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ي تتضمن )/ /  2تدريب    
ياأحل المتباينة المركبة التر ل الحل على مستقيم الأعداد    و( جتر

ّ
𝟐𝐲:     ومث − 𝟔 > 𝟐𝐲  أو  𝟑− − 𝟔 ≤ −𝟕 

 الحل : 

𝟐𝐲 > −𝟑 + 𝟐𝐲  أو   𝟔 ≤ −𝟕 + 𝟔 

 𝟐𝐲 > 𝟐𝐲  أو    𝟑 ≤ −𝟏  } ÷ 𝟐 

𝐲 >
𝟑

𝟐
𝐲   أو       ≤

−𝟏   

𝟐
    

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 >
𝟑

𝟐
}

∪ {𝐲 ∶ 𝐲 ≤
−𝟏  

𝟐
} 

 

𝟏]الدرس   −  متباينات القيمة المطلقة  [𝟓
𝐱|    :حل متباينات القيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم الأعداد :   //  1مثال     + 𝟏| < ي𝟓

 الحل : 

−𝟓 < 𝐱 + 𝟏 < 𝟓    ⟹      −𝟓 − 𝟏 < 𝐱 < 𝟓 − ي     𝟏

−𝟔 <  𝐱 < 𝟒  ⟹    𝐒 = {𝐱 ∶  −𝟔 <  𝐱 < 𝟒} 

 

| 𝟑𝐲 |حل متباينات القيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم الأعداد :   //  1تدريب      −  𝟏 ≤ ي𝟖 

 الحل : 
 | 𝟑𝐲 |  ≤  𝟖 + 𝟏   ⟹     |𝟑𝐲| ≤ 𝟗      

−𝟗 ≤ 𝟑𝐲 ≤ 𝟗  }  ÷ 𝟑    

 −𝟑 ≤ 𝐲 ≤ 𝟑     ⟹    𝐒

= {𝐲 ∶  −𝟑 ≤ 𝐲 ≤ 𝟑} 

 

|ت القيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم الأعداد :   بايناحل مت//   2مثال  
𝟑𝒛−𝟗

𝟔
| ≥ ي𝟏

 الحل : 
𝟑𝐙 − 𝟗

𝟔
≥    أو   𝟏

𝟑𝐙 − 𝟗

𝟔
≤ −𝟏  } × 𝟔 

𝟑𝐙 − 𝟗 ≥ 𝟑𝐙   أو   𝟔 − 𝟗 ≤ −𝟔   ⟹      𝟑𝐙 ≥ 𝟔 + 𝟑𝐙   أو   𝟗 ≤ −𝟔 + 𝟗  

𝟑𝐙 ≥ 𝟑𝐙  أو  𝟏𝟓 ≤ 𝟑  } ÷ 𝟑   ⟹       𝐙 ≥ 𝐙  أو   𝟓 ≤ 𝟏 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐙 ∶ 𝐙 ≥ 𝟓} ∪ {𝐙 ∶ 𝐙 ≤ 𝟏} 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

×××××× ×××××× 
-3 -2 -1 0 1 2 3 4 5

×××××××××××××××× 

 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6

×××××××××××××××

× -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5

×××××× ×××××× 
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|حل متباينات القيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم الأعداد :  //  2تدريب  
𝟔−𝟐𝐱

𝟖
| ≥ ي𝟑

 الحل : 
𝟔 − 𝟐𝐱

𝟖
≥    أو   𝟑

𝟔 − 𝟐𝐱

𝟖
≤ −𝟑  } × 𝟖 

𝟔 − 𝟐𝐱 ≥ 𝟔  أو  𝟐𝟒 − 𝟐𝐱 ≤ −𝟐𝟒       ⟹      −𝟐𝐱 ≥ 𝟐𝟒 − − أو  𝟔 𝟐𝐱 ≤ −𝟐𝟒 − 𝟔 

−𝟐𝐱 ≥ − أو  𝟏𝟖 𝟐𝐱 ≤ −𝟑𝟎   }  ÷ (−𝟐) 

𝐱 ≤ 𝐱  أو  𝟗− ≥ 𝟏𝟓      

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 ≤ −𝟗} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 ≥ 𝟏𝟓} 

 
 

 

ي الأعداد الحقيقي
 
 :  ةبسط الجمل العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات ف

              (√𝟑 + √𝟓)(√𝟑 + √𝟓) = √𝟑 × √𝟑 + √𝟑 × √𝟓 + √𝟓 × √𝟑 + √𝟓 × √𝟓 = 𝟑 + √𝟏𝟓 + √𝟏𝟓 + 𝟓 

                                                 = 𝟖 + 𝟐√𝟏𝟓 

           
√𝟑 − √𝟔

√𝟑
−

√𝟖 − 𝟓

𝟑√𝟐
=

√𝟑 − √𝟔

√𝟑
×

√𝟑

√𝟑
−

√𝟖 − 𝟓

𝟑√𝟐
×

√𝟐

√𝟐
=

√𝟑 × √𝟑 − √𝟔 × √𝟑

√𝟑 × √𝟑
−

√𝟖 × √𝟐 − 𝟓 × √𝟐

𝟑√𝟐 × √𝟐
 

                                             =
𝟑 − √𝟏𝟖

𝟑
−

√𝟏𝟔 − 𝟓√𝟐

𝟔
=

𝟑 − 𝟑√𝟐

𝟑
−

𝟒 − 𝟓√𝟐

𝟔
 

                                             =
𝟔 − 𝟔√𝟐 − 𝟒 + 𝟓√𝟐

𝟔
=

𝟐 − √𝟐

𝟔
 

 
 ُ لأقرب عشر 

 
 :  استعمل ترتيب العمليات والحاسبة لتكتب كل مما يلىي مقربا

              (
𝟏

𝟏𝟐𝟓
)

𝟏
𝟑

− (−
𝟏

𝟐
)

𝟎

+ (𝟏𝟐𝟏)
𝟏
𝟐 × (

𝟏

𝟗
)

𝟏
𝟐

=
𝟏

√𝟏𝟐𝟓
𝟑 − 𝟏 + √𝟏𝟐𝟏 ×

𝟏

√𝟗
=

𝟏

𝟓
− 𝟏 +

𝟏𝟏

𝟑
 

                                                                             = 𝟎. 𝟐 − 𝟏 + 𝟑. 𝟔𝟔 ≈ 𝟐. 𝟖𝟔 ≈ 𝟐. 𝟗 

 

 

𝐟اذا كانت         ∶ 𝐙 → 𝐑   حيث𝐟(𝐱) = 𝐱𝟐 تقابل ؟ أو   . ارسم مخططا سهميا للدالة وبي   هل أن الدالة متباينة أو شاملة   

 الحل : 

𝐟(𝐱) = 𝐱𝟐            ,       𝐗 = 𝐙 = {−𝟐, −𝟏, 𝟎, 𝟏, 𝟐} 

𝐟(−𝟐) = (−𝟐)𝟐 = 𝟒 

𝐟(−𝟏) = (−𝟏)𝟐 = 𝟏 

𝐟(𝟎) = (𝟎)𝟐 = 𝟎 

𝐟(𝟏) = (𝟏)𝟐 = 𝟏 

𝐟(𝟐) = (𝟐)𝟐 = 𝟒 

,𝟒}المدى    𝟏, 𝟎}  𝐑المجال القابل   ≠.       التطبيق غت  شامل لأن المدى   =

𝐟(𝟏)التطبيق ليس متباين لأن    = 𝐟(−𝟏)   𝟏بينما ≠  ) النواتج متشابهة ( .      التطبيق ليس تقابل .  𝟏−

 

×××× ×××× 

 -13 -11 -9 -7 -5 -3 -1 1 3 5 7 9 11 13 15 17 19 21

… … … − 𝟐  − 𝟏    𝟎     𝟏    𝟐 …. 

𝟎              𝟏                 𝟒  … … .. 

 

1 

2 

3 

4 
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𝐟اذا كانت الدالة           ∶ 𝐍 → 𝐍   اذ أن𝐟(𝐱) = 𝟑𝐱 + 𝐠و   𝟏 ∶ 𝐍 → 𝐍   اذ أن𝐠(𝐱) = 𝐱𝟐     : جد 

         (𝐠 ∘ 𝐟)(𝟓)  , (𝐟 ∘ 𝐠)(𝟓)  , (𝐠 ∘ 𝐟)(𝟐)  , (𝐟 ∘ 𝐠)(𝟐) 

 الحل : 

𝐠 ∘ 𝐟(𝟓) = 𝐠[𝐟(𝟓)] = 𝐠[𝟑(𝟓) + 𝟏] = 𝐠(𝟏𝟔) = (𝟏𝟔)𝟐 = 𝟐𝟓𝟔 

𝐟 ∘ 𝐠(𝟓) = 𝐟[𝐠(𝟓)] = 𝐟[(𝟓)𝟐] = 𝐟(𝟐𝟓) = 𝟑(𝟐𝟓) + 𝟏 = 𝟕𝟓 + 𝟏 = 𝟕𝟔 

 𝐠 ∘ 𝐟(𝟐) = 𝐠[𝐟(𝟐)] = 𝐠[𝟑(𝟐) + 𝟏] = 𝐠(𝟕) = (𝟕)𝟐 = 𝟒𝟗  

 𝐟 ∘ 𝐠(𝟐) = 𝐟[𝐠(𝟐)] = 𝐟[(𝟐)𝟐] = 𝐟(𝟒) == 𝟑(𝟒) + 𝟏 = 𝟏𝟐 + 𝟏 = 𝟏𝟑 

 

𝐟اذا كانت الدالة             ∶ 𝐑 → 𝐑   حيث𝐟(𝐱) = 𝟑𝐱 + 𝐠والدالة    𝟏 ∶ 𝐑 → 𝐑   حيث𝐠(𝐱) = 𝟐𝐱 +  هل أن  𝟓

        (𝐟 ∘ 𝐠)(𝐱) = (𝐠 ∘ 𝐟)(𝐱)     ثم جد قيمة  𝐱   اذا كانت(𝐟 ∘ 𝐠)(𝐱) = 𝟐𝟖 

 الحل : 

𝐠 ∘ 𝐟(𝐱) = 𝐠[𝐟(𝐱)] = 𝐠(𝟑𝐱 + 𝟏) = 𝟐(𝟑𝐱 + 𝟏) − 𝟓 = 𝟔𝐱 + 𝟐 − 𝟓 = 𝟔𝐱 − 𝟑 

𝐟 ∘ 𝐠(𝐱) = 𝐟[𝐠(𝐱)] = 𝐟(𝟐𝐱 + 𝟓) = 𝟑(𝟐𝐱 + 𝟓) + 𝟏 = 𝟔𝐱 + 𝟏𝟓 + 𝟏 = 𝟔𝐱 + 𝟏𝟔 

(𝐟 ∘ 𝐠)(𝐱) ≠ (𝐠 ∘ 𝐟)(𝐱) 

(𝐟 ∘ 𝐠)(𝐱) = 𝟐𝟖 

𝐟[𝐠(𝐱)] = 𝟐𝟖 

𝐟(𝟐𝐱 + 𝟓) = 𝟐𝟖    ⟹      𝟑(𝟐𝐱 + 𝟓) + 𝟏 = 𝟐𝟖      ⟹     𝟔𝐱 + 𝟏𝟓 + 𝟏 = 𝟐𝟓 

𝟏𝟔𝐱 + 𝟏𝟔 = 𝟐𝟖    ⟹     𝟔𝐱 = 𝟐𝟖 − 𝟏𝟔   ⟹   𝟔𝐱 = 𝟏𝟐  ⟹   𝐱 =
𝟏𝟐

𝟐
= 𝟐 

 
:  ات الآتيةللمتتابع اكتب حدود   

ي   𝐮𝟖و   𝐮𝟑جد الحدود بي         
لمتتابعة حسابية حدها  الثان 

−𝟑

𝟐
𝐝و     = 𝟐 

 الحل : 

𝐮𝟐 =
−𝟑   

𝟐
    ,   𝐧 = 𝟐   ,   𝐝 = 𝟐   𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝐮𝟐 = 𝐚 + (𝟐 − 𝟏)(𝟐)    ⟹    
−𝟑   

𝟐
= 𝐚 + 𝟐      ⟹        𝐚 =

−𝟑   

𝟐
− 𝟐 =

−𝟑 − 𝟒

𝟐
=

−𝟕

𝟐
 

𝐮𝟒 =
−𝟕   

𝟐
+ (𝟒 − 𝟏)(𝟐) =

−𝟕   

𝟐
+ 𝟔 =

−𝟕 + 𝟏𝟐

𝟐
=

𝟓

𝟐
 

𝐮𝟓 =
−𝟕   

𝟐
+ (𝟓 − 𝟏)(𝟐) =

−𝟕   

𝟐
+ 𝟖 =

−𝟕 + 𝟏𝟔

𝟐
=

𝟗

𝟐
 

𝐮𝟔 =
−𝟕   

𝟐
+ (𝟔 − 𝟏)(𝟐) =

−𝟕  

𝟐
+ 𝟏𝟎 =

−𝟕 + 𝟐𝟎

𝟐
=

𝟏𝟑

𝟐
 

𝐮𝟕 =
−𝟕   

𝟐
+ (𝟕 − 𝟏)(𝟐) =

−𝟕   

𝟐
+ 𝟏𝟐 =

−𝟕 + 𝟐𝟒

𝟐
=

𝟏𝟕

𝟐
       ⟹     {

𝟓

𝟐
,
𝟗

𝟐
,
𝟏𝟑

𝟐
,
𝟏𝟕

𝟐
} ∶   المتتابعة

 

 

 

 

 

5 

6 
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ي

𝐝و     𝟔لمتتابعة حسابية حدها الثالث     𝐮𝟗و   𝐮𝟒جد الحدود بي               = −
𝟓

𝟐
 

 الحل : 

𝐮𝟑 = 𝟔    ,    𝐧 = 𝟑    ,    𝐝 = −
𝟓

𝟐
    ,   𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝐮𝟑 = 𝐚 + (𝟑 − 𝟏) (−
𝟓

𝟐
)           ⟹       𝟔 = 𝐚 + (𝟐) (−

𝟓

𝟐
) 

𝟔 = 𝐚 − 𝟓        ⟹      𝐚 = 𝟔 + 𝟓 = 𝟏𝟏 

𝐮𝟓 = 𝟏𝟏 + (𝟓 − 𝟏) (−
𝟓

𝟐
) = 𝟏𝟏 + (𝟒) (−

𝟓

𝟐
) = 𝟏𝟏 − 𝟏𝟎 = 𝟏 

𝐮𝟔 = 𝟏𝟏 + (𝟔 − 𝟏) (−
𝟓

𝟐
) = 𝟏𝟏 + (𝟓) (−

𝟓

𝟐
) = 𝟏𝟏 −

𝟐𝟓

𝟐
=

𝟐𝟐 − 𝟐𝟓

𝟐
= −

𝟑

𝟐
 

𝐮𝟕 = 𝟏𝟏 + (𝟕 − 𝟏) (−
𝟓

𝟐
) = 𝟏𝟏 + (𝟔) (−

𝟓

𝟐
) = 𝟏𝟏 − 𝟏𝟓 = −𝟒 

𝐮𝟖 = 𝟏𝟏 + (𝟖 − 𝟏) (−
𝟓

𝟐
) = 𝟏𝟏 + (𝟕) (−

𝟓

𝟐
) = 𝟏𝟏 −

𝟑𝟓

𝟐
=

𝟐𝟐 − 𝟑𝟓

𝟐
= −

𝟏𝟑

𝟐
 

,𝟏}المتتابعة   −
𝟑

𝟐
, −𝟒, −

𝟏𝟑

𝟐
} 

 

ايحدد نوع المت ي تابعة )متر 
:   دة ، متناقصة ، ثابتة( لكل مما يأنر  

𝟗          𝐮𝐧 = 𝟗 − 𝟑𝐧 
 الحل : 

𝐮𝟏 = 𝟗 − 𝟑(𝟏) = 𝟗 − 𝟑 = 𝟔     , 𝐮𝟐 = 𝟗 − 𝟑(𝟐) = 𝟗 − 𝟔 = 𝟑 

 𝐝 = 𝐮𝟐 − 𝐮𝟏 = 𝟑 − 𝟔 = −𝟑  ⟹           𝐝 <    المتتابعة متناقصة لأن    𝟎

 
 𝟏𝟎         𝐮𝐧 = 𝐧𝟐 − 𝟐 

 الحل : 

𝐮𝟏 = (𝟏)𝟐 − 𝟐 = −𝟏 , ,     𝐮𝟐 = (𝟐)𝟐 − 𝟐 = 𝟐 

= 𝐮𝟐 − 𝐮𝟏 = 𝟐 − (−𝟏) = 𝟐 + 𝟏 = 𝟑   

𝐝 > ايدةي لأن   𝟎  المتتابعة متر 

 

𝟏𝟏       𝐮𝐧 =
𝟏

𝟑𝐧 + 𝟏
 

   الحل : 

𝐮𝟏 =
𝟏

𝟑(𝟏) + 𝟏
=

𝟏

𝟑 + 𝟏
=

𝟏

𝟒
                 ,                   𝐮𝟐 =

𝟏

𝟑(𝟐) + 𝟏
=

𝟏

𝟔 + 𝟏
=

𝟏

𝟕
 

 𝐝 = 𝐮𝟐 − 𝐮𝟏 =
𝟏

𝟕
−

𝟏

𝟒
=

𝟒 − 𝟕

𝟐𝟖
= −

𝟑

𝟐𝟖
  ⟹         𝐝 <   المتتابعة متناقصة لأن      𝟎

 

 

 

 

 
 

8 
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   اكتب الحدود الخمسة الأولى لكل من المتتابعات الآتية : 

 𝟏𝟐                      {
𝐧

𝐧 + 𝟐
} = ⋯ ⋯ 

 الحل : 

𝐮𝟏 =
𝟏

𝟏 + 𝟐
=

𝟏

𝟑
                    ,         𝐮𝟐 =

𝟐

𝟐 + 𝟐
=

𝟐

𝟒
=

𝟏

𝟐
              ,             𝐮𝟑 =

𝟑

𝟑 + 𝟐
=

𝟑

𝟓
 

𝐮𝟒 =
𝟒

𝟒 + 𝟐
=

𝟒

𝟔
=

𝟐

𝟑
           ,         𝐮𝟓 =

𝟓

𝟓 + 𝟐
=

𝟓

𝟕
      ⟹     {

𝟏

𝟑
,
𝟏

𝟐
,
𝟑

𝟓
,
𝟐

𝟑
,
𝟓

𝟕
} ∶   المتتابعةي  

 

𝟏𝟑               ൛𝟒√𝟐ൟ = ⋯ ⋯ 

 الحل : 

𝐮𝟏 = 𝟒√𝟐       ,       𝐮𝟐 = 𝟒√𝟐        ,        𝐮𝟑 = 𝟒√𝟐        ,    𝐮𝟒 = 𝟒√𝟐      ,    𝐮𝟓 = 𝟒√𝟐 

ي

൛𝟒√𝟐 , 𝟒√𝟐 , 𝟒√𝟐 , 𝟒√𝟐 , 𝟒√𝟐 ൟ ∶   المتتابعة

 

𝟏𝟒                   {
𝐧

𝐧 + 𝟓
} = ⋯ ⋯ 

 الحل : 

𝐮𝟏 =
𝟏

𝟏 + 𝟓
=

𝟏

𝟔
            ,         𝐮𝟐 =

𝟐

𝟐 + 𝟓
=

𝟐

𝟕
            ,            𝐮𝟑 =

𝟑

𝟑 + 𝟓
=

𝟑

𝟖
 

 𝐮𝟒 =
𝟒

𝟒 + 𝟓
=

𝟒

𝟗
            ,         𝐮𝟓 =

𝟓

𝟓 + 𝟓
=

𝟓

𝟏𝟎
=

𝟏

𝟐
    

 

}المتتابعة :   
𝟏

𝟔
 ,

𝟐

𝟕
 ,

𝟑

𝟖
 ,

𝟒

𝟗
 ,

𝟏

𝟐
 }  

 

  حل المتباينات المركبة ومثل مجموعة الحل على مستقيم الأعداد : 
𝟏𝟓          𝐱 + 𝟔 ≥ 𝐱  و    𝟏𝟐 + 𝟔 < 𝟐𝟎 

   الحل : 

𝐱 ≥ 𝟏𝟐 − 𝐱   و 𝟔 < 𝟐𝟎 − 𝟔 

𝐱 ≥ 𝐱  و    𝟔 < 𝟏𝟒 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∩ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 ≥ 𝟔} ∩ {𝐱 ∶ 𝐱 < 𝟏𝟒} 

 

𝟏𝟔                
𝟏

𝟏𝟔
<

𝒁 + 𝟐

𝟐
≤

𝟏

𝟖
    } × 𝟏𝟔 

   الحل : 

𝟏 < 𝟖(𝐙 + 𝟐) ≤ 𝟐  ⟹    𝟏 < 𝟖𝐙 + 𝟏𝟔 ≤ 𝟐 

𝟏 − 𝟏𝟔 < 𝟖𝐙 ≤ 𝟐 − 𝟏𝟔     ⟹    −𝟏𝟓 < 𝟖𝐙 ≤ −𝟏𝟒     

−𝟏𝟓   

𝟖
<

𝟖𝐙

𝟖
≤

−𝟏𝟒

   𝟖
   ⟹    

−𝟏𝟓   

𝟖
< 𝐙 ≤

−𝟕

   𝟒
    ⟹   𝐒 = {𝐙 ∶  

−𝟏𝟓

   𝟖
< 𝐙 ≤

−𝟕  

 𝟒
} 

 

 

 

 

 

×××××××××××××××××
××× 

××× 

 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16
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𝟏𝟕                   𝐱 − 𝟑 ≤ 𝐱  أو    𝟓− − 𝟑 > 𝟓 

   الحل : 

𝐱 ≤ −𝟓 + 𝐱  أو   𝟑 > 𝟓 + 𝟑 

𝐱 ≤ 𝐱   أو    𝟐− > 𝟖 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 ≤ −𝟐} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 > 𝟖} 

 
𝟏𝟖              𝟕𝐭 − 𝟓 > 𝟕𝐭   أو    𝟏− − 𝟓 ≤ −𝟏𝟒 

    الحل : 

 𝟕𝐭 > −𝟏 + 𝟕𝐭  أو   𝟓 ≤ −𝟏𝟒 + 𝟓 

𝟕𝐭 > 𝟕𝐭  أو   𝟒 ≤ −𝟗  } ÷ 𝟕 

𝐭 >
𝟒

𝟕
𝐭   أو        ≤

−𝟗  

𝟕
    ⟹     𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐭 ∶ 𝐭 >

𝟒

𝟕
} ∪ {𝐭 ∶ 𝐭 ≤

−𝟗   

𝟕
} 

 

𝟏𝟗             𝐲 ≤ 𝐲        أو     𝟎 + 𝟕 ≥ 𝟏𝟔  

  الحل : 

𝐲 ≤ 𝐲  أو    𝟎 ≥ 𝟏𝟔 − 𝟕 

𝐲 ≤ 𝐲  أو    𝟎 ≥ 𝟗    ⟹  𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 ≤ 𝟎} ∪ {𝐲: 𝐲 ≥ 𝟗} 

 

 
𝟐𝟎             

𝐲

𝟑
< 𝟏

𝟏

𝟑
  أو     

𝐲

𝟑
> 𝟗

𝟏

𝟑
 

 الحل :   
𝐲

𝟑
<

𝟒

𝟑
  أو  

𝐲

𝟑
>

𝟐𝟖

𝟑
] × 𝟑   

𝐲 < 𝐲   أو    𝟒 > 𝟐𝟖 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 < 𝟒}

∪ {𝐲 ∶ 𝐲 > 𝟐𝟖} 

 

 
ي المثلث اذا كان طولا ضلعي مثلث معلومي   : 

 
ي تبي   مدى طول الضلع الثالث ف

   اكتب المتباينة المركبة التر

𝟐𝟏             𝟒𝐜𝐦   ,   𝟗𝐜𝐦 

,𝟒اطوال اضلاع المثلث          ⟸      𝐱نفرض طول الضلع الثالث    الحل :  𝟗 , 𝐱 

𝟒 + 𝟗 > 𝐱      ⟹        𝟏𝟑 > 𝐱              𝟏𝟑 الضلعي الثالثي أصغر من 

𝟗 + 𝐱 >  𝟒     ⟹       𝐱 > 𝟒 − 𝟗     ⟹    𝐱 > ي معلوات مفيدة       𝟓−  لا يعط 

𝟒 + 𝐱 > 𝟗      ⟹      𝐱 > 𝟗 − 𝟒  ⟹     𝐱 > ي من 𝟓         𝟓   الضلعي الثالثي اكت 

ي تبي   طول الضلع الث
𝟓   الث هي  :      المتباينة المركبة التر < 𝐱 < 𝟏𝟑 

 

 

 

 

×××××

×   
××××× 

××××

×   
××××××××   

××××××××   ×××××   
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𝟐𝟐            𝟓𝐜𝐦  , 𝟏𝟐𝐜𝐦 

,𝟓اطوال اضلاع المثلث          ⟸      𝐱فرض طول الضلع الثالث  ن  الحل :  𝟏𝟐 , 𝐱 

𝟓 + 𝟏𝟐 > 𝐱      ⟹        𝟏𝟕 > 𝐱              𝟏𝟕 الضلعي الثالثي أصغر من 

𝟏𝟐 + 𝐱 >  𝟓     ⟹       𝐱 > 𝟓 − 𝟏𝟐     ⟹    𝐱 > ي معلوات مفيدة       𝟕−  لا يعط 

𝟓 + 𝐱 > 𝟏𝟐      ⟹      𝐱 > 𝟏𝟐 − 𝟓  ⟹     𝐱 > ي من 𝟕         𝟕   الضلعي الثالثي اكت 

ي تبي   طول الضلع الثالث هي  :        
𝟕المتباينة المركبة التر < 𝐱 < 𝟏𝟕 

 
𝟐𝟑       𝟕𝐜𝐦   ,   𝟏𝟓𝐜𝐦 

,𝟕اطوال اضلاع المثلث         ⟸       𝐱فرض طول الضلع الثالث  ن   الحل :  𝟏𝟓 , 𝐱 

𝟕 + 𝟏𝟓 > 𝐱      ⟹        𝟐𝟐 > 𝐱              𝟐𝟐 الضلعي الثالثي أصغر من 

𝟏𝟓 + 𝐱 >  𝟕     ⟹       𝐱 > 𝟕 − 𝟏𝟓    ⟹    𝐱 > ي معلوات مفيدة       𝟖−  لا يعط 

𝟕 + 𝐱 > 𝟏𝟓      ⟹      𝐱 > 𝟏𝟓 − 𝟓𝟕 ⟹     𝐱 > ي من 𝟖         𝟖 ثالثيال اكت    الضلعي 

ي تبي   طول الضلع الثالث هي  :        
𝟖المتباينة المركبة التر < 𝐱 < 𝟐𝟐 

 
 حل متباينات القيمة المطلقة الآتية : 

 

𝟐𝟔          |𝐱 + 𝟏| >
𝟏

𝟐
 

   الحل : 

𝐱 + 𝟏 >
𝟏

𝟐
𝐱  أو   + 𝟏 < −

𝟏

𝟐
 } × 𝟐 

 𝟐𝐱 + 𝟐 > 𝟐𝒙  أو  𝟏 + 𝟐 < −𝟏 

𝟐𝐱 > 𝟏 − 𝟐𝒙  أو  𝟐 < −𝟏 − 𝟐 

𝟐𝐱 > 𝟐𝒙  أو  𝟏− < −𝟑  } ÷ 𝟐 

𝐱 > −
𝟏

𝟐
𝐱  أو   < −

𝟑

𝟐
 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 > −
𝟏

𝟐
} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 < −

𝟑

𝟐
} 

ي

𝟐𝟖        |𝟑𝐲| − 𝟐 > 𝟗 

   الحل : 

|𝟑𝐲| > 𝟗 + 𝟐     ⟹        |𝟑𝐲| > 𝟏𝟏   

𝟑𝐲 > 𝟑𝐲  أو  𝟏𝟏 < −𝟏𝟏   } ÷ 𝟑 

𝐲 >
𝟏𝟏

𝟑
𝐲  أو   < −

𝟏𝟏

𝟑
 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 >
𝟏𝟏

𝟑
} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 < −

𝟏𝟏

𝟑
} 

 

𝟐𝟒            |𝐱 − 𝟔| ≤ 𝟑 

 الحل : 

−𝟑 ≤ 𝐱 − 𝟔 ≤ 𝟑      ⟹           −𝟑 + 𝟔 ≤ 𝐱 ≤ 𝟑 + 𝟔 

𝟑 ≤ 𝐱 ≤ 𝟗              ⟹             𝐒 = {𝐱 ∶ 𝟑 ≤ 𝐱 ≤ 𝟗} 

 

𝟐𝟓         |𝟑𝐙| − 𝟓 < 𝟒 

   الحل : 

|𝟑𝐙| < 𝟒 + 𝟓   ⟹  |𝟑𝐙| < 𝟗 

−𝟗 < 𝟑𝐙 < 𝟗  } ÷ 𝟑 

−𝟑 < 𝐙 < 𝟑       ⟹      𝐒 = {𝐙 ∶  −𝟑 < 𝐙 < 𝟑} 

 

𝟐𝟕        𝟔|𝐱| − 𝟖 ≥ 𝟑 

   الحل : 

 𝟔|𝐱| ≥ 𝟑 + 𝟖       ⟹       𝟔|𝐱| ≥ 𝟏𝟏  } ÷ 𝟔 

|𝐱| ≥
𝟏𝟏

𝟔
  ⟹   𝐱 ≥

𝟏𝟏

𝟔
𝐱  أو   ≤

−𝟏𝟏    

𝟔
 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐱 ∶ 𝐱 ≥
𝟏𝟏

𝟔
} ∪ {𝐱 ∶ 𝐱 ≤

−𝟏𝟏   

𝟔
} 
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𝟑𝟎         |𝟒 − 𝟑𝐲| ≥ 𝟏𝟒 

   الحل : 

𝟒 − 𝟑𝐲 ≥ 𝟒  أو  𝟏𝟒 − 𝟑𝐲 ≤ −𝟏𝟒 

−𝟑𝐲 ≥ 𝟏𝟒 − −  أو  𝟒 𝟑𝐲 ≤ −𝟏𝟒 − 𝟒 

−𝟑𝐲 ≥ − أو  𝟏𝟎 𝟑𝐲 ≤ −𝟏𝟖  } ÷ (−𝟑) 

𝐲 ≤ −
𝟏𝟎

𝟑
𝐲  أو   ≥ 𝟔 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 ≤ −
𝟏𝟎

𝟑
} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 ≥ 𝟔} 

𝟐𝟗           |𝟖𝐙| − 𝟏 ≥ 𝟖 

 الحل : 

|𝟖𝐙| ≥ 𝟖 + 𝟏     ⟹       |𝟖𝐙| ≥ 𝟗 

 𝟖𝐙 ≥ 𝟖𝐙   أو  𝟗 ≤ −𝟗  } ÷ 𝟖 

 𝐙 ≥
𝟗

𝟖
𝐙  أو   ≤ −

𝟗

𝟖
 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐙 ∶ 𝐙 ≥
𝟗

𝟖
} ∪ {𝐙 ∶ 𝐙 ≤ −

𝟗

𝟖
} 

 

 

 

𝟑𝟏           |
𝟔 − 𝟑𝒚

𝟗
| ≥ 𝟓 

   الحل : 

𝟔 − 𝟑𝐲

𝟗
≥   أو  𝟓

𝟔 − 𝟑𝐲

𝟗
≤ −𝟓  } × 𝟗 

 𝟔 − 𝟑𝐲 ≥ 𝟔  أو   𝟒𝟓 − 𝟑𝐲 ≤ −𝟒𝟓      ⟹        −𝟑𝐲 ≥ 𝟒𝟓 − −  أو  𝟔 𝟑𝐲 ≤ −𝟒𝟓 − 𝟔 

 −𝟑𝐲 ≥ −  أو  𝟑𝟗 𝟑𝐲 ≤ −𝟓𝟏   } ÷ (−𝟑) 

  𝐲 ≤ 𝐲  أو  𝟏𝟑− ≥ 𝟏𝟕     ⟹     𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 ≤ −𝟏𝟑} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 ≥ 𝟏𝟕}  
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ب   يي   كل منهما من حدين ض  مقدارين جتر  [𝟐 − 𝟏 − 𝟏] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

ي كل منهما من حدين       مثال ي مقدار جتر
 
ي ف ب مقدار جتر : جد ناتج ض   

 

𝟏     (𝐱 + 𝐲)𝟐 = 𝐱𝟐 + 𝟐𝐱𝐲 + 𝐲𝟐                                                     𝟐     (𝐱 − 𝐲)𝟐 = 𝐱𝟐 − 𝟐𝐱𝐲 + 𝐲𝟐  

𝟑        (𝐱 − 𝐲)(𝐱 + 𝐲) = 𝐱𝟐 − 𝐲𝟐 

𝟒        (𝐱 + 𝟑)(𝐱 + 𝟓) = 𝐱𝟐 + 𝟓𝐱 + 𝟑𝐱 + 𝟏𝟓 = 𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 + 𝟏𝟓 

𝟓        (𝐱 + 𝟐)(𝐱 − 𝟔) = 𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 + 𝟐𝐱 − 𝟏𝟐 = 𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 − 𝟏𝟐 

 

𝟔        (𝐱 − 𝟏)(𝐱 − 𝟒) = 𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 − 𝐱 + 𝟒 = 𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 + 𝟒 

 

𝟏) (𝟑𝐲 + 𝟏)(𝐲 + 𝟐) = 𝟑𝐲𝟐 + 𝟔𝐲 + 𝐲 + 𝟐 = 𝟑𝒚𝟐 + 𝟕𝒚 + 𝟐 

[𝟐] (𝐧 − √𝟑)(𝟓𝐧 − √𝟑) = 𝟓𝐧𝟐 − √𝟑 𝐧 − 𝟓√𝟑𝐧 + 𝟑 = 𝟓𝐧𝟐 − 𝟔√𝟑 𝐧 + 𝟑 

[𝟑]   (𝐱 − 𝐲)𝟐 = 𝐱𝟐 − 𝟐𝐱𝐲 + 𝐲𝟐 

[𝟖]   (𝐱 − 𝐲)𝟐 = 𝐱𝟐 − 𝟐𝐱𝐲 + 𝐲𝟐 

[𝟓](𝐙 + 𝟑)𝟐 = 𝐙𝟐 + 𝟔𝐙 + 𝟗                                                           

[𝟔]  (𝐡 − 𝟓)𝟐 = 𝐡𝟐 − 𝟏𝟎𝐡 + 𝟐𝟓 

[𝟕] (𝟐𝐱 − 𝟕)(𝟐𝐱 + 𝟕) = (𝟐𝐱)𝟐 − (𝟕)𝟐 = 𝟒𝐱𝟐 − 𝟒𝟗 

[𝟖] (𝐯 + √𝟐)(𝐯 − √𝟐) = 𝐯𝟐 − (√𝟐)
𝟐

= 𝐯𝟐 − 𝟐                   

 

 

ية  ي  المقادير الجتر
 2 الفصل الثان 

ية ب المقادير الجتر 𝟐]الدرس  ض  − 𝟏] 

ي ومن ثم اذا كان المقدار يتكون من ق
وسي   مختلفي   فنقوم بتوزي    ع القوس الأول على القوس الثان  [𝟏] 

نجمع أو نطرح الحدود المتشابهة .           

𝐚)اذا كان المقدار بالصورة  [𝟐]  + 𝐛)𝟐  أو(𝐚 − 𝐛)𝟐  : فإن تبسيطه حسب قانون المرب  ع الكامل 

(𝐚 + 𝐛)𝟐 = 𝐚𝟐 + 𝟐𝐚𝐛 + 𝐛𝟐   , (𝐚 − 𝐛)𝟐 = 𝐚𝟐 − 𝟐𝐚𝐛 + 𝐛𝟐 

𝐚)اذا كان المقدار بالصورة  [𝟑]  − 𝐛)(𝐚 + 𝐛)  القوسان يمثلان تحليل فرق بي   مربعي   يمكن حلها فإن   

𝐚):     بالطريقة          − 𝐛)(𝐚 + 𝐛) = 𝐚𝟐 − 𝐛𝟐   
 

//2مثال   
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ي مقدار       مثال
 
ي من حدين ف ب مقدار جتر ي من ثلاثة حدود : جد ناتج ض   جتر

 𝟏            (𝐱 + 𝟐)(𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 + 𝟒) = 𝐱𝟑 − 𝟐𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 + 𝟐𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝟖 = 𝐱𝟑 +   الطريقة الأولى                        𝟖

                 (𝐱 + 𝟐)(𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 + 𝟒) = 𝐱𝟑 + 𝟐𝟑 = 𝐱𝟑 +   الطريقة الثانية                                                                    𝟖

𝟐         (𝐲 − 𝟑)(𝐲𝟐 + 𝟑𝐲 + 𝟗) = 𝐲𝟑 − 𝟑𝟑 = 𝐲𝟑 − 𝟐𝟕 

𝟑           (𝟐𝐯 + 𝟓)(𝟒𝐯𝟐 − 𝟏𝟎𝐯 + 𝟐𝟓) = (𝟐𝐯)𝟑 + 𝟓𝟑 = 𝟖𝐯𝟑 + 𝟏𝟐𝟓 

𝟒          (
𝟏

𝟑
− 𝐙) (

𝟏

𝟗
+

𝟏

𝟑
𝐙 + 𝐙𝟐) = (

𝟏

𝟑
)

𝟑

− 𝐙𝟑 =
𝟏

𝟐𝟕
− 𝐙𝟑 

𝟓           (√
𝟑

𝟓

𝟑

+ 𝐯) (√
𝟗

𝟐𝟓

𝟑

− √
𝟑

𝟓

𝟑

 𝐯 + 𝐯𝟐) = (√
𝟑

𝟓

𝟑

)

𝟑

− 𝐯𝟑 =
𝟑

𝟓
+ 𝐯𝟑 

𝟔          (𝐱 − √𝟐
𝟑

)(𝐱𝟐 + √𝟐
𝟑

 𝐱 + √𝟒
𝟑

) = 𝐱𝟑 − (√𝟐
𝟑

)
𝟑

 = 𝐱𝟑 − 𝟐 

𝟕          (𝐲 + 𝟐)𝟑 = (𝐲 + 𝟐)(𝐲 + 𝟐)𝟐 = (𝐲 + 𝟐)(𝐲𝟐 + 𝟒𝐲 + 𝟒) = 𝐲𝟑 + 𝟒𝐲𝟐 + 𝟒𝐲 + 𝟐𝐲𝟐 + 𝟖𝐲 + 𝟖 

                        = 𝐲𝟑 + 𝟔𝐲𝟐 + 𝟏𝟐𝐲 + 𝟖 

𝟖           (𝐙 − 𝟑)𝟑 = (𝐙 − 𝟑)(𝐙 − 𝟑)𝟐 = (𝐙 − 𝟑)(𝐙𝟐 − 𝟔𝐙 + 𝟗) = 

                        = 𝐙𝟑 − 𝟔𝐙𝟐 + 𝟗𝐙 − 𝟑𝐙𝟐 + 𝟏𝟖𝐙 − 𝟐𝟕 = 𝐙𝟑 − 𝟗𝐙𝟐 + 𝟐𝟕𝐙 − 𝟐𝟕 

𝟗          (𝐱 +
𝟏

𝟐
)

𝟑

= (𝐱 +
𝟏

𝟐
) (𝐱 +

𝟏

𝟐
)

𝟐

= (𝐱 +
𝟏

𝟐
) (𝐱𝟐 + 𝐱 +

𝟏

𝟒
) 

                          = 𝐱𝟑 + 𝐱𝟐 +
𝟏

𝟒
𝐱 +

𝟏

𝟐
𝐱𝟐 +

𝟏

𝟐
𝐱 +

𝟏

𝟖
= 𝐱𝟑 +

𝟑

𝟐
𝐱𝟐 +

𝟑

𝟒
𝐱 +

𝟏

𝟖
 

𝟏𝟎        (𝐲 − 𝟓)𝟑 = (𝐲 − 𝟓)(𝐲 − 𝟓)𝟐 = (𝐲 − 𝟓)(𝐲𝟐 − 𝟏𝟎𝐲 + 𝟐𝟓) 

                          = 𝐲𝟑 − 𝟏𝟎𝐲𝟐 + 𝟐𝟓𝐲 − 𝟓𝐲𝟐 + 𝟓𝟎𝐲 − 𝟏𝟐𝟓 = 𝐲𝟑 − 𝟏𝟓𝐲𝟐 + 𝟕𝟓𝐲 − 𝟏𝟐𝟓 

ي

ي

ي

 

[𝟐 − 𝟏 − ي آخر من ثلاثة حدود  [𝟐
 
ي من حدين ف ب مقدار جتر  ض 

𝟏 = 𝟏𝟑 , 𝟖 = 𝟐𝟑 

𝟐𝟕 = 𝟑𝟑  

𝟔𝟒 = 𝟒𝟑 

𝟏𝟐𝟓 = 𝟓𝟑 

𝟐𝟏𝟔 = 𝟔𝟑 
 

 هنالك طريقتي   : اذا كان المقدار يتكون من قوسي   احدهما من حدين والآخر من ثلاثة حدود  [𝟏]

       (𝐚   . ي ثم نطرح الحدود المتشابهة
ي القوس الثان 

 
ب القوس الأول ف  نض 

        (𝐛  : اذا كان المقدار بالصورة 

(𝐚 − 𝐛)(𝐚𝟐 + 𝐚𝐛 + 𝐛𝟐) = 𝐚𝟑 − 𝐛𝟑     

(𝐚 + 𝐛)(𝐚𝟐 − 𝐚𝐛 + 𝐛𝟐) = 𝐚𝟑 + 𝐛𝟑     

𝐚)اذا كان المقدر بالشك :  [𝟐] + 𝐛)𝟑 , (𝐚 − 𝐛)𝟑
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ب مق ي  دار جتر جد ناتج ض 
 
ي كل منهما من حدين ي ف    : مقدار جتر

𝟑        (𝒁 + √𝟓)(𝒁 − √𝟓) = 𝒁𝟐 − (√𝟓)
𝟐

= 𝒁𝟐 − 𝟓 

 

 

𝟔     (𝟑𝐱 − 𝟒)(𝐱 + 𝟓) = 𝟑𝐱𝟐 + 𝟏𝟓𝐱 − 𝟒𝐱 − 𝟐𝟎 

                                          = 𝟑𝐱𝟐 + 𝟏𝟏𝐱 − 𝟐𝟎 

 

𝟏    (𝐱 + 𝟑)(𝐱 − 𝟑) = 𝐱𝟐 − 𝟑𝟐 = 𝐱𝟐 − 𝟗 

𝟐           (√𝟕 − 𝐡)
𝟐

= 𝟕 − 𝟐√𝟕 𝐡 + 𝐡𝟐 

 

𝟒            (𝐯 + 𝟓)(𝐯 + 𝟏) = 𝐯𝟐 + 𝐯 + 𝟓𝐯 + 𝟓 

                                     = 𝐯𝟐 + 𝟔𝐯 + 𝟓 

𝟓         (𝐱 − 𝟑)(𝐱 − 𝟐) = 𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟑𝐱 + 𝟔 

                                     = 𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 + 𝟔 

𝟕       (
𝟏

𝟑
𝐲 + 𝟑) (

𝟏

𝟑
𝐲 + 𝟑) =

𝟏

𝟗
𝐲𝟐 + 𝐲 + 𝐲 + 𝟗 

                                                  =
𝟏

𝟗
𝐲𝟐 + 𝟐𝐲 + 𝟗 

 
ي من ثلاثة حدود : ج ي مقدار جتر

 
ي من حدين ف ب مقدار جتر    د ناتج ض 

𝟖      (𝐲 + 𝟐)(𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 + 𝟒) = 𝐲𝟑 + 𝟐𝟑 = 𝐲𝟑 + 𝟖 

𝟗     (𝟐𝐙 + 𝟒)(𝟒𝐙𝟐 − 𝟖𝐙 + 𝟏𝟔) = (𝟐𝐙)𝟑 + 𝟒𝟑 = 𝟖𝐙𝟑 + 𝟔𝟒 

𝟏𝟎      (𝐯 − √𝟑
𝟑

)(𝐯𝟐 + √𝟑
𝟑

 𝐯 + √𝟗
𝟑

) = 𝐯𝟑 − (√𝟑
𝟑

)
𝟑

= 𝐯𝟑 − 𝟑 

𝟏𝟏      (√
𝟐

𝟕

𝟑

+ 𝐦) (√
𝟒

𝟒𝟗

𝟑

− √
𝟐

𝟕

𝟑

 𝐦 + 𝐦𝟐) = (√
𝟐

𝟕

𝟑

)

𝟑

+ 𝐦𝟑 =
𝟐

𝟕
+ 𝒎𝟑 

𝟏𝟐     (𝐱 + 𝟓)𝟑 = (𝐱 + 𝟓)(𝐱 + 𝟓)𝟐 = (𝐱 + 𝟓)(𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 + 𝟐𝟓) 

                           = 𝐱𝟑 + 𝟏𝟎𝐱𝟐 + 𝟐𝟓𝐱 + 𝟓𝐱𝟐 + 𝟓𝟎𝐱 + 𝟏𝟐𝟓 = 𝐱𝟑 + 𝟏𝟓𝐱𝟐 + 𝟕𝟓𝐱 + 𝟏𝟐𝟓 

𝟏𝟑         (𝐲 − 𝟒)𝟑 = (𝐲 − 𝟒)(𝐲 − 𝟒)𝟐 = (𝐲 − 𝟒)(𝐲𝟐 − 𝟖𝐲 + 𝟏𝟔) 

                           = 𝐲𝟑 − 𝟖𝐲𝟐 + 𝟏𝟔𝐲 − 𝟒𝐲𝟐 + 𝟑𝟐𝐲 − 𝟔𝟒 = 𝐲𝟑 − 𝟏𝟐𝐲𝟐 + 𝟒𝟖𝐲 − 𝟔𝟒 

 

 

ي كل منهما من حدين :  ي مقدار جتر
 
ي ف ب مقدار جتر     جد ناتج ض 

𝟏𝟖       (𝟖 + 𝐡)(𝟑 + 𝐡) = 𝟐𝟒 + 𝟖𝐡 + 𝟑𝐡 + 𝐡𝟐 

                                        = 𝟐𝟒 + 𝟏𝟏𝐡 + 𝐡𝟐 

𝟏𝟗      (𝟒 − 𝐲)(𝟓 − 𝐲) = 𝟐𝟎 − 𝟒𝐲 − 𝟓𝐲 + 𝐲𝟐 

                                        = 𝟐𝟎 − 𝟗𝐲 + 𝐲𝟐 

𝟐𝟎       (𝟐𝐱 − 𝟑)(𝐱 + 𝟗) = 𝟑𝐱𝟐 + 𝟐𝟕𝐱 − 𝟑𝐱 − 𝟐𝟕 

                                          = 𝟑𝐱𝟐 − 𝟐𝟒𝐱 − 𝟐𝟕 

𝟐𝟏        (𝐙 − 𝟐√𝟕)(𝟐𝐙 − √𝟕)

= 𝟐𝐙𝟐 − √𝟕 𝐙 − 𝟒√𝟕 𝐙 + 𝟏𝟒 

                                                = 𝟐𝐙𝟐 − 𝟓√𝟕 𝐙 + 𝟏𝟒 

𝟏𝟒      (𝐧 − 𝟔)𝟐 = 𝐧𝟐 − 𝟏𝟐𝐧 + 𝟑𝟔 

 

𝟏𝟓      (𝐲 + 𝟓)(𝐲 − 𝟓) = 𝐲𝟐 − 𝟓𝟐 = 𝐲𝟐 − 𝟐𝟓 

𝟏𝟔         (𝐱 + √𝟖)
𝟐

= 𝐱𝟐 + 𝟐√𝟖 𝐱 + 𝟖 

 

 𝟏𝟕       (𝐲 + √𝟔) (𝐲 − √𝟔) = 𝐲𝟐 − (√𝟔)
𝟐

= 𝐲𝟐 − 𝟔 

                                     

 تدرب وحل التمرينات

 تأكد من فهمك
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ي من ثلاثة حدود   ي مقدار جتر
 
ي من حدين ف ب مقدار جتر    : جد ناتج ض 

𝟐𝟐        (𝐱 + 𝟔)(𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 + 𝟑𝟔) = 𝐱𝟑 + 𝟔𝟑 = 𝐱𝟑 + 𝟐𝟏𝟔 

𝟐𝟑        (𝐲 − 𝟏)(𝐲𝟐 + 𝐲 + 𝟏) = 𝐲𝟑 − 𝟏𝟑 = 𝐲𝟑 − 𝟏 

𝟐𝟒       (𝐙 − 𝟑)𝟑 = (𝐙 − 𝟑)(𝐙 − 𝟑)𝟐 = (𝐙 − 𝟑)(𝐙𝟐 − 𝟔𝐙 + 𝟗) 

                            = 𝐙𝟑 − 𝟔𝐙𝟐 + 𝟗𝐙 − 𝟑𝐙𝟐 + 𝟏𝟖𝐙 − 𝟐𝟕 = 𝐙𝟑 − 𝟗𝐙𝟐 + 𝟐𝟕𝐙 − 𝟐𝟕 

𝟐𝟓      (
𝟐

𝟑
− 𝐫) (

𝟒

𝟗
+

𝟐

𝟑
𝐫 + 𝐫𝟐) = (

𝟐

𝟑
)

𝟑

− 𝐫𝟑 =
𝟖

𝟐𝟕
− 𝐫𝟑 

𝟐𝟔       (𝐱 − √𝟒
𝟑

)(𝐱𝟐 + √𝟒
𝟑

 𝐱 + √𝟏𝟔
𝟑

) = 𝐱𝟑−(√𝟒
𝟑

)
𝟑

= 𝐱𝟑 − 𝟒 

𝟐𝟕       (𝐙 − √𝟓)
𝟑

= (𝐙 − √𝟓)(𝐙 − √𝟓)
𝟐

= (𝐙 − √𝟓)(𝐙𝟐 − 𝟐√𝟓 𝐙 + 𝟓) 

                               = 𝐙𝟑 − 𝟐√𝟓 𝐙𝟐 + 𝟓𝐙 − √𝟓 𝐙𝟐 + 𝟏𝟎𝐙 − 𝟓√𝟓 = 𝐙𝟑 − 𝟑√𝟓 𝐙𝟐 + 𝟏𝟓𝐙 − 𝟓√𝟓 

𝟐𝟖      (√
𝟏

𝟓

𝟑

+ 𝐧) (√
𝟏

𝟐𝟓

𝟑

+ √
𝟏

𝟓

𝟑

 𝐧 + 𝐧𝟐) = (√
𝟏

𝟓

𝟑

)

𝟑

+ 𝐧𝟑 =
𝟏

𝟓
+ 𝐧𝟑 

𝟐𝟗       (√
𝟏

𝟗

𝟑

+
𝟏

𝐡
) (√

𝟏

𝟖𝟏

𝟑

− √
𝟏

𝟗

𝟑

 
𝟏

𝐡
+

𝟏

𝐡𝟐
) = (√

𝟏

𝟗

𝟑

)

𝟑

+ (
𝟏

𝐡
)

𝟑

=
𝟏

𝟗
+

𝟏

𝐡𝟐
 

 

 

ي العاصمة العراقية بغداد يبلغ طول المسبح فيعد فندق بغداد أحد الفنادق السياحية المهمة مسبح :  𝟑𝟎   
 
𝐱)يهف + امتار وعرضه    (𝟗

(𝐱 +  متر . اكتب مساحة المسبح مع الممر بأبسط صورة .  𝟏متر ومحاط بممر عرضه   (𝟏

 الحل : 

𝐱الطول   + 𝟗 + 𝟏 + 𝟏 = 𝐱 + 𝐱,    العرض                   𝟏𝟏 + 𝟏 + 𝟏 + 𝟏 = 𝐱 + 𝟑 

   العرض ×الطول   =مساحة المسبح  
𝐀 = (𝐱 + 𝟏𝟏)(𝐱 + 𝟑) = 𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 + 𝟏𝟏𝐱 + 𝟑𝟑 = 𝐱𝟐 + 𝟏𝟒𝐱 + 𝟑𝟑 

 
ي العراق حيث عاش البابليون فيها منذ  تأري    خ :    𝟑𝟏

 
سنة قبل الميلاد تقريبا . وقد بنوا  𝟑𝟎𝟎𝟎تقع مدينة بابل شمال مدينة الحلة ف

 سنة 

ي سور  𝟓𝟕𝟓
 
ي تعد البوابة الثامنة ف

 ر بالأبعاد مدينة بابل . رسم وائل لوحة فنية تمثل بوابة عشتام بوابة عشتار التر

          (𝐲 − 𝟒), (𝐲 − ي رسمها وائل بأبسط  (𝟕
ات . اكتب مساحة اللوحة التر  .  صورة  سنتمتر

 الحل : 

 العرض   ×الطول   =مساحة اللوحة  

𝐀 = (𝐲 − 𝟒)(𝐲 − 𝟕) = 𝐲𝟐 − 𝟕𝐲 − 𝟒𝐲 + 𝟐𝟖 = 𝐲𝟐 − 𝟏𝟏𝐲 + 𝟐 

 

 

 

 

 

 
 

𝐱 + 𝟗 

𝐱 + 𝟏 

𝟏 

𝟏 𝟏 

𝟏 
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𝐯)حوض سمك زينة مكعب الشكل طول ضلعه أسماك زينة :       𝟑𝟐 +  بأبسط صورة .   سنتمتر . اكتب حجم حوض الزينة (𝟑

 الحل : 

𝐕 = 𝐋𝟑 = (𝐯 + 𝟑)𝟑 = (𝐯 + 𝟑)(𝐯 + 𝟑)𝟐 = (𝐯 + 𝟑)(𝐯𝟐 + 𝟔𝐯 + 𝟗) 

                                    = 𝐯𝟑 + 𝟔𝐯𝟐 + 𝟗𝐯 + 𝟑𝐯𝟐 + 𝟏𝟖𝐯 + 𝟐𝟕 = 𝐯𝟑 + 𝟗𝐯𝟐𝟐𝟕𝐯 + 𝟐𝟕 

 

 

 جد ناتج كل مما يلىي بأبسط صورة : تحد :        33   

𝐢) (𝐱 + 𝟏)𝟐 − (𝐱 − 𝟐)𝟐 = 𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 + 𝟏 − (𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝟒) = 𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 + 𝟏 − 𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − 𝟒 = 𝟔𝐱 − 𝟑 

𝐢𝐢) (𝟑𝐲 + 𝟐)(𝐲 − 𝟓) − (𝟑𝐲𝟐 − 𝟏𝟎) = 𝟑𝐲𝟐 − 𝟏𝟓𝐲 + 𝟐𝐲 − 𝟏𝟎 − 𝟑𝐲𝟐 + 𝟏𝟎 = −𝟏𝟑𝐲 

 
ي : أصحح الخطأ :   𝟑𝟒

ر
يي   كالآن ب المقدارين الجتر 𝟓𝐡√) كتبت نشين ناتج ض  − 𝟒)(𝐡 − 𝟔) = 𝟓𝐡𝟐 + 𝟏𝟎𝐡 −  حدد خطأ نشين        𝟐𝟒

 .  وصححه          

 الحل : 

(√𝟓 𝐡 − 𝟒)(𝐡 − 𝟔) = √𝟓 𝐡𝟐 − 𝟔√𝟓 𝐡 − 𝟒𝐡 + 𝟐𝟒 = √𝟓 𝐡𝟐 − (𝟔√𝟔 + 𝟒)𝐡 + 𝟐𝟒 

𝟑√)أي العددين أكتر ؟ العدد  حس عددي :          35 − √𝟐)
𝟐

𝟑√)أم العدد    + √𝟐)
𝟐

 . وضح اجابتك 

 الحل : 

(√𝟑 − √𝟐)
𝟐

= 𝟑 − 𝟐√𝟔 + 𝟐 = 𝟓 − 𝟐√𝟔        ,       (√𝟑 + √𝟐)
𝟐

= 𝟑 + 𝟐√𝟔 + 𝟐 = 𝟓 + 𝟐√𝟔 

𝟑√)العدد   + √𝟐)
𝟐

𝟑√)لعدد  من ا أكتر   − √𝟐)
𝟐

 

 

يي   :      ناتج أكتب   ب المقدارين الجتر 𝟐𝐙)ض  +
𝟏

𝟐
) (𝟐𝐙 −

𝟏

𝟐
) 

 الحل : 

(𝟐𝐙 +
𝟏

𝟐
) (𝟐𝐙 −

𝟏

𝟐
) = (𝟐𝐙)𝟐 − (

𝟏

𝟐
)

𝟐

= 𝟒𝐙𝟐 −
𝟏

𝟒
 

 

[𝟐 − 𝟐 − ك الأكتر  [𝟏
ي باستعمال العامل المشتر  تحليل المقدار الجتر

    

    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي : 
ك نتبع ما يأنر  لإيجاد العامل المشتر

ك للاعداد 𝟏) ي  نستخرج العامل المشتر ي ويمكن قسمة المقدار الجتر ي المقدار الجتر
 
حيث يمثل أصغر عدد ف

 عليه . 

ات بأصغر أس .  𝟐) ك للمتغت 
 نستخرج العامل المشتر

ي  𝟑)
 
ك وناتج القسمة يكتب داخل القوس نفتح قوس ونقوم بقسمة كل حد ف ي على العامل المشتر المقدار الجتر

. 

ك على داخل القوس فاذا حصلنا على المقداري:  ملاحظ      ة  التحقق من صحة الحل : نقوم بتوزي    ع العامل المشتر

ي فأن   التحليل  الجتر

ي فأن الحل خطأ ويج                                    ب إعادة التحليل . صحيح واذا لم نحصل على المقدار الجتر
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ك الأكتر مثال     
   وتحقق من صحة الحل :  (𝐆𝐂𝐅)حلل كل مقدار باستعمال العامل المشتر

𝟏        𝟔𝐱𝟑 + 𝟗𝐱𝟐 − 𝟏𝟖𝐱 = 𝟑𝐱(𝟐𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 − 𝟔) 

𝟑𝐱(𝟐𝐱𝟐                                                   : التحقق  + 𝟑𝐱 − 𝟔) = 𝟑𝐱(𝟐𝐱𝟐) + 𝟑𝐱(𝟑𝐱) − 𝟑𝐱(𝟔) = 𝟔𝐱𝟑 + 𝟗𝐱𝟐 − 𝟏𝟖𝐱ي

𝟐       √𝟏𝟐 𝐲𝟐𝐙 + √𝟐(√𝟔 𝐲𝐙𝟐 − √𝟐𝟒 𝐲𝐙) = 𝟐√𝟑 𝐲𝟐𝐙 + √𝟏𝟐 𝐲𝐙𝟐 − √𝟒𝟖 𝐲𝐙 

                                                                       = 𝟐√𝟑 𝐲𝟐𝐙 + 𝟐√𝟑 𝐲𝐙𝟐 − 𝟒√𝟑 𝐲𝐙 = 𝟐√𝟑 𝐲𝐙(𝐲 + 𝐙 − 𝟐) 

𝐲𝐙(𝐲 𝟑√𝟐                                                                                  التحقق :  + 𝐙 − 𝟐) = 𝟐√𝟑 𝐲𝟐𝐙 + 𝟐√𝟑 𝐲𝐙𝟐 − 𝟒√𝟑 𝐲𝐙ي

 

ك أكتر : حلل كل مقدار باستعمال ثنائية الحد     مثال  
   كعامل مشتر

𝟏       𝟓𝐱(𝐱 + 𝟑) − 𝟕(𝐱 + 𝟑) = (𝐱 + 𝟑)(𝟓𝐱 − 𝟕) 

𝟐     
𝟏

𝟐
(𝐲 − 𝟏) +

𝟏

𝟑
𝐲𝟐(𝐲 − 𝟏) = (𝐲 − 𝟏) (

𝟏

𝟐
+

𝟏

𝟑
𝐲𝟐) 

𝟑     √𝟑 𝐯𝟐(𝐙 + 𝟐) − √𝟓 𝐯(𝐙 + 𝟐) = 𝐯(𝐙 + 𝟐)(√𝟑 𝐯 − √𝟓) 

 

 

 
 

[𝟐 − 𝟐 − ي باستعمال ا [𝟐  لتجميع تحليل مقدار جتر

ي يتكون من أربعة حدود ي التحليل اذا كان المقدار الجتر
 
 .     تستعمل خاصية التجميع ف

ك من كل قوس .  ∗   نضع كل حدين بي   قوسي   ثم نستخرج العامل المشتر

ك   ∗   نستخدم خاصية ثنائية الحد كعامل مشتر

 

 : ل حلل كل مقدار باستعمال خاصية التجميع وتحقق من صحة الحمثال    

𝟏        𝟒𝐱𝟑 − 𝟖𝐱𝟐 + 𝟓𝐱 − 𝟏𝟎 = (𝟒𝐱𝟑 − 𝟖𝐱𝟐) + (𝟓𝐱 − 𝟏𝟎) = 𝟒𝐱𝟐(𝐱 − 𝟐) + 𝟓(𝐱 − 𝟐) 

                                                  = (𝐱 − 𝟐)(𝟒𝐱𝟐 + 𝟓) 

𝐱)                                                       التحقق :  − 𝟐)(𝟒𝐱𝟐 + 𝟓) = 𝟒𝐱𝟑 + 𝟓𝐱 − 𝟖𝐱𝟐 − 𝟏𝟎 = 𝟒𝐱𝟑 − 𝟖𝐱𝟐 + 𝟓𝐱 − ي𝟏𝟎

𝟐         √𝟐 𝐡𝟐𝐭 + √𝟑 𝐭𝟐𝐯 − √𝟖 𝐡𝟐𝐯 − √𝟏𝟐 𝐯𝟐𝐭 = (√𝟐 𝐡𝟐𝐭 − √𝟖 𝐡𝟐𝐯) + (√𝟑 𝐭𝟐𝐯 − √𝟏𝟐 𝐯𝟐𝐭) 

                                                                                = (√𝟐 𝐡𝟐𝐭 − 𝟐√𝟐 𝐡𝟐𝐯) + (√𝟑 𝐭𝟐𝐯 − 𝟐√𝟑 𝐯𝟐𝐭) 

                                                                                = √𝟐 𝐡𝟐(𝐭 − 𝟐𝐯) + √𝟑 𝐭𝐯(𝐭 − 𝟐𝐯) 

                                                                                = (𝐭 − 𝟐𝐯)(√𝟐 𝐡𝟐 + √𝟑 𝐭𝐯) 

      (𝐭 − 𝟐𝐯)(√𝟐 𝐡𝟐 + √𝟑 𝐭𝐯) = 𝐭(√𝟐 𝐡𝟐 + √𝟑 𝐭𝐯) − 𝟐𝐯(√𝟐 𝐡𝟐 + √𝟑 𝐭𝐯) 

                                                       = √𝟐 𝐡𝟐𝐭 + √𝟑 𝐭𝟐𝐯 − 𝟐√𝟐𝐡𝟐𝐯 + 𝟐√𝟑 𝐯𝟐𝐭 

                                                       = √𝟐 𝐡𝟐𝐭 + √𝟑 𝐭𝟐𝐯 − √𝟖𝐡𝟐𝐯 + √𝟏𝟐 𝐯𝟐𝐭 
 

 
 حلل المقدار باستعمال التجميع مع المعكوس : 

 

𝟏𝟒𝐱𝟑 − 𝟕𝐱𝟐 + 𝟑 − 𝟔𝐱 = (𝟏𝟒𝐱𝟑 − 𝟕𝐱𝟐) + (𝟑 − 𝟔𝐱) = 𝟕𝐱𝟐(𝟐𝐱 − 𝟏) + 𝟑(𝟏 − 𝟐𝐱) 

                                           = 𝟕𝐱𝟐(𝟐𝐱 − 𝟏) + 𝟑(−𝟏)(𝟐𝐱 − 𝟏) = 𝟕𝐱𝟐(𝟐𝐱 − 𝟏) − 𝟑(𝟐𝐱 − 𝟏) 

                                           = (𝟐𝐱 − 𝟏)(𝟕𝐱𝟐 − 𝟑) 
 

 

 

 التحقق : 
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ك الأكتر  
   وتحقق من صحة الحل :  (𝐆𝐂𝐅)حلل كل مقدار باستعمال العامل المشتر

 

𝟒         √𝟖 𝐭𝟐𝐫 + √𝟐(𝐭𝐫𝟐 − √𝟑 𝐭𝐫) 

        = 𝟐√𝟐 𝐭𝟐𝐫 + √𝟐 𝐭𝐫𝟐 − √𝟐√𝟑 𝐭𝐫 

         = √𝟐 𝐭𝐫(𝟐𝐭 + 𝐫 − √𝟑) 

𝐭𝐫(𝟐𝐭 𝟐√    التحقق :  + 𝐫 − √𝟑)                                      

= 𝟐√𝟐 𝐭𝟐𝐫 + √𝟐 𝐭𝐫𝟐 − √𝟐 𝐭𝐫(√𝟑) 

= √𝟐 𝐭𝟐𝐫 + √𝟐(𝐭𝐫𝟐 − √𝟑 𝐭𝐫) 

 

𝟏         𝟗𝐱𝟐 − 𝟐𝟏𝐱 = 𝟑𝐱(𝟑𝐱 − 𝟕) 

𝟑𝐱(𝟑𝐱      التحقق :  − 𝟕) = 𝟗𝐱𝟐 − 𝟐𝟏𝐱                          ي

𝟐         𝟏𝟎 − 𝟏𝟓𝒚 + 𝟓𝒚𝟐 = 𝟓(𝟐 − 𝟑𝒚 + 𝒚𝟐) 

𝟐)𝟓   التحقق :  − 𝟑𝐲 + 𝐲𝟐) = 𝟏𝟎 − 𝟏𝟓𝐲 + 𝟓𝐲𝟐           

𝟑       𝟏𝟒𝐙𝟒 − 𝟐𝟏𝐙𝟐 − 𝟕𝐙𝟑 = 𝟕𝐙𝟐(𝟐𝐙𝟐 − 𝟑 − 𝐙) 

𝟕𝐙𝟐(𝟐𝐙𝟐   التحقق :  − 𝟑 − 𝐙) = 𝟏𝟒𝐙𝟒 − 𝟐𝟏𝐙𝟐 − 𝟕𝐙𝟑     

ك أكتر : 
   حلل كل مقدار باستعمال ثنائية الحد كعامل مشتر

𝟓        𝟑𝐲(𝐲 − 𝟒) − 𝟓(𝐲 − 𝟒) = (𝐲 − 𝟒)(𝟑𝐲 − 𝟓) 

𝟔     
𝟏

𝟒
(𝐭 + 𝟓) +

𝟏

𝟑
𝐭𝟐(𝐭 + 𝟓) = (𝐭 + 𝟓) (

𝟏

𝟒
+

𝟏

𝟑
𝐭𝟐) 

𝟕      √𝟐 𝐧(𝐱 + 𝟏) − √𝟑 𝐦(𝐱 + 𝟏) = (𝐱 + 𝟏)(√𝟐 𝐧 − √𝟑 𝐦) 

𝟖        𝟐𝐱(𝐱𝟐 − 𝟑) + 𝟕(𝐱𝟐 − 𝟑) = (𝐱𝟐 − 𝟑)(𝟐𝐱 − 𝟕) 

 
   حلل كل مقدار باستعمال خاصية التجميع وتحقق من صحة الحل : 

 𝟗          𝟑𝐲𝟑 − 𝟔𝐲𝟐 + 𝟕𝐲 − 𝟏𝟒 = (𝟑𝐲𝟑 − 𝟔𝐲𝟐) + (𝟕𝐲 − 𝟏𝟒) = 𝟑𝐲𝟐(𝐲 − 𝟐) + 𝟕(𝐲 − 𝟐) 

                                                  = (𝐲 − 𝟐)(𝟑𝐲𝟐 + ي(𝟕

𝐲)    التحقق :  − 𝟐)(𝟑𝐲𝟐 + 𝟕) = 𝟑𝐲𝟑 + 𝟕𝐲 − 𝟔𝐲𝟐 − 𝟏𝟒 = 𝟑𝐲𝟑 − 𝟔𝐲𝟐 + 𝟕𝐲 − 𝟏𝟒                                                  

𝟏𝟎       𝟐𝟏 − 𝟑𝐱 + 𝟑𝟓𝐱𝟐 − 𝟓𝐱𝟑 = (𝟐𝟏 − 𝟑𝐱) + (𝟑𝟓𝐱𝟐 − 𝟓𝐱𝟑) = 𝟑(𝟕 − 𝐱) + 𝟓𝐱𝟐(𝟕 − 𝐱) 

                                                      = (𝟕 − 𝐱)(𝟑 + 𝟓𝐱𝟐) 

𝟕)             التحقق :  − 𝐱)(𝟑 + 𝟓𝐱𝟐) = 𝟐𝟏 + 𝟑𝟓𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 − 𝟓𝐱𝟑 = 𝟐𝟏 − 𝟑𝐱 + 𝟑𝟓𝐱𝟐 − 𝟓𝐱𝟑                                     

𝟏𝟏      𝟐𝐫𝟐𝐤 + 𝟑𝐤𝟐𝐯 − 𝟒𝐫𝟐𝐯 − 𝟔𝐯𝟐𝐤 = (𝟐𝐫𝟐𝐤 − 𝟒𝐫𝟐𝐯) + (𝟑𝐤𝟐𝐯 − 𝟔𝐯𝟐𝐤) 

                                                                 = 𝟐𝐫𝟐(𝐤 − 𝟐𝐯) + 𝟑𝐤𝐯(𝐤 − 𝟐𝐯) = (𝐤 − 𝟐𝐯)(𝟐𝐫𝟐 + 𝟑𝐤𝐯) 

𝐤)      :  التحقق − 𝟐𝐯)(𝟐𝐫𝟐 + 𝟑𝐤𝐯) = 𝟐𝐫𝟐𝐤 + 𝟑𝐤𝟐𝐯 − 𝟒𝐫𝟐𝐯 − 𝟔𝐯𝟐𝐤                                                                          ي

𝟏𝟐      𝟑𝐙𝟑 − √𝟏𝟖 𝐙𝟐 + 𝐙 − √𝟐 = (𝟑𝐙𝟑 + 𝐙) + (−√𝟏𝟖 𝐙𝟐 − √𝟐) 

                                                       = (𝟑𝐙𝟑 + 𝐙) + (−𝟑√𝟐 𝐙𝟐 − √𝟐) 

                                                       = 𝐙(𝟑𝐙𝟐 + 𝟏) − √𝟐(𝟑𝐙𝟐 + 𝟏) = (𝟑𝐙𝟐 + 𝟏)(𝐙 − √𝟐) 

𝟑𝐙𝟐)      التحقق :  + 𝟏)(𝐙 − √𝟐) = 𝟑𝐙𝟑 − 𝟑√𝟐𝐙𝟐 + 𝐙 − √𝟐                                                                                       

 
   : حلل المقدار باستعمال خاصية التجميع مع المعكوس  

 

𝟏𝟑         𝟐𝟏𝐲𝟑 − 𝟕𝐲𝟐 + 𝟑 − 𝟗𝐲 = (𝟐𝟏𝐲𝟑 − 𝟕𝐲𝟐) + (𝟑 − 𝟗𝐲) = 𝟕𝐲𝟐(𝟑𝐲 − 𝟏) + 𝟑(𝟏 − 𝟑𝐲) 

                                                    = 𝟕𝐲𝟐(𝟑𝐲 − 𝟏) + 𝟑(−𝟏)(𝟑𝐲 − 𝟏) = 𝟕𝐲𝟐(𝟑𝐲 − 𝟏) − 𝟑(𝟑𝐲 − 𝟏) 

                                                    = (𝟑𝐲 − 𝟏)(𝟕𝐲𝟐 − 𝟑) 

 تأكد من فهمك
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𝟏𝟒        
𝟏

𝟐
𝐱𝟒 −

𝟏

𝟒
𝐱𝟑 + 𝟓 − 𝟏𝟎𝐱 = (

𝟏

𝟐
𝐱𝟒 −

𝟏

𝟒
𝐱𝟑) + (𝟓 − 𝟏𝟎𝐱) =

𝟏

𝟐
𝐱𝟑 (𝐱 −

𝟏

𝟐
) + 𝟓(𝟏 − 𝟐𝐱) 

                                                       =
𝟏

𝟒
𝐱𝟑(𝟐𝐱 − 𝟏) + 𝟓(𝟏 − 𝟐𝐱) =

𝟏

𝟒
𝐱𝟑(𝟐𝐱 − 𝟏) − 𝟓(𝟐𝐱 − 𝟏) 

                                                       = (𝟐𝐱 − 𝟏) (
𝟏

𝟒
𝐱𝟑 − 𝟓) 

𝟏𝟓      𝟔𝐙𝟑 − 𝟗𝐙𝟐 + 𝟏𝟐 − 𝟖𝐙 = (𝟔𝐙𝟑 − 𝟗𝐙𝟐) + (𝟏𝟐 − 𝟖𝐙) = 𝟑𝐙𝟐(𝟐𝐙 − 𝟑) + 𝟒(𝟑 − 𝟐𝐙) 

                                                   = 𝟑𝐙𝟐(𝟐𝐙 − 𝟑) + 𝟒(−𝟏)(𝟐𝐙 − 𝟑) 

                                                   = 𝟑𝐙𝟐(𝟐𝐙 − 𝟑) − 𝟒(𝟐𝐙 − 𝟑) = (𝟐𝐙 − 𝟑)(𝟑𝐙𝟐 − 𝟒) 

𝟏𝟔      𝟓𝐭𝟑 − 𝟏𝟓𝐭𝟐 − 𝟐𝐭 + 𝟔 = (𝟓𝐭𝟑 − 𝟏𝟓𝐭𝟐) + (−𝟐𝐭 + 𝟔) = 𝟓𝐭𝟐(𝐭 − 𝟑) + 𝟐(−𝐭 + 𝟑) 

                                                = 𝟓𝐭𝟐(𝐭 − 𝟑) + 𝟐(−𝟏)(𝐭 − 𝟑) = 𝟓𝐭𝟐(𝐭 − 𝟑) − 𝟐(𝐭 − 𝟑) = (𝐭 − 𝟑)(𝟓𝐭𝟐 − 𝟐) 

 

 

ك الأكتر  
    وتحقق من صحة الحل :  (𝐆𝐂𝐅)حلل كل مقدار باستعمال العامل المشتر

𝟏𝟗    𝟔𝐯𝟐(𝟑𝐯 − 𝟔) + 𝟏𝟖𝐯 = 𝟏𝟖𝐯𝟑 − 𝟑𝟔𝐯𝟐 + 𝟏𝟖𝐯 

                                                = 𝟏𝟖𝐯(𝐯𝟐 − 𝟐𝐯 + 𝟏) 

𝟏𝟖𝐯(𝐯𝟐    التحقق :  − 𝟐𝐯 + 𝟏) = 𝟏𝟖𝐯𝟑 − 𝟑𝟔𝐯𝟐 + 𝟏𝟖𝐯ي

                                         = 𝟔𝐯𝟐(𝟑𝐯 − 𝟔) + 𝟏𝟖𝐯 

𝟐𝟎     √𝟏𝟐 𝐧𝟑𝐫 + √𝟑 (𝐧𝐫𝟑 − √𝟐 𝐧𝐫) 

        = 𝟐√𝟑 𝐧𝟑𝐫 + √𝟑 𝐧𝐫𝟑 − √𝟑√𝟐 𝐧𝐫 

        = √𝟑 𝐧𝐫(𝟐𝐧𝟐 + 𝐫𝟐 − √𝟐) 

𝐧𝐫(𝟐𝐧𝟐 𝟑√           التحقق :  + 𝐫𝟐 −

√𝟐)                                 

 = 𝟐√𝟑 𝐧𝟑𝐫 + √𝟑 𝐧𝐫𝟑 − √𝟑√𝟐 𝐧𝐫 

  = √𝟏𝟐 𝐧𝟑𝐫 + √𝟑 (𝐧𝐫𝟑 − √𝟐 𝐧𝐫)ي

𝟏𝟕       𝟏𝟐𝐲𝟑 − 𝟐𝟏𝐲𝟐 = 𝟑𝐲𝟐(𝟒𝐲 − 𝟕) 

𝟑𝐲𝟐(𝟒𝐲    التحقق :  − 𝟕) = 𝟏𝟐𝐲𝟑 − 𝟐𝟏𝐲𝟐                ي

𝟏𝟖      𝟓𝐭𝟑 + 𝟏𝟎𝐭𝟐 − 𝟏𝟓𝐭 = 𝟓𝐭(𝐭𝟐 + 𝟐𝐭 − 𝟑) 

𝟓𝐭(𝐭𝟐    التحقق :  + 𝟐𝐭 − 𝟑) = 𝟓𝐭𝟑 + 𝟏𝟎𝐭𝟐 − 𝟏𝟓𝐭  ي

 
ي

 
ك أكتر : 

   حلل كل مقدار باستعمال ثنائية الحد كعامل مشتر

𝟐𝟏             
𝟏

𝟕
(𝐲 + 𝟏) +

𝟏

𝟑
𝐲𝟐(𝐲 + 𝟏) = (𝐲 + 𝟏) (

𝟏

𝟕
+

𝟏

𝟑
𝐲𝟐) 

 

𝟐𝟐           √𝟑 𝐤(𝐱𝟐 + 𝟏) − √𝟓 𝐯(𝐱𝟐 + 𝟏) = (𝐱𝟐 + 𝟏)(√𝟑 𝐤 − √𝟓 𝐯) 

 
   صحة الحل :  خاصية التجميع وتحقق منحلل كل مقدار باستعمال 

 

𝟐𝟑          𝟓𝐱𝟑 − 𝟏𝟎𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 − 𝟐𝟎 = (𝟓𝐱𝟑 − 𝟏𝟎𝐱𝟐) + (𝟏𝟎𝐱 − 𝟐𝟎) 

                                                        = 𝟓𝐱𝟐(𝐱 − 𝟐) + 𝟏𝟎(𝐱 − 𝟐) = (𝐱 − 𝟐)(𝟓𝐱𝟐 + 𝟏𝟎) 

𝐱)   التحقق :  − 𝟐)(𝟓𝐱𝟐 + 𝟏𝟎) = 𝟓𝐱𝟑 + 𝟏𝟎𝐱 − 𝟏𝟎𝐱𝟐 − 𝟐𝟎 =  𝟓𝐱𝟑 − 𝟏𝟎𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 − ي                                    𝟐𝟎

𝟐𝟒         𝟒𝟗 − 𝟕𝐙 + 𝟑𝟓𝐙𝟐 − 𝟓𝐙𝟑 = (𝟒𝟗 − 𝟕𝐙) + (𝟑𝟓𝐙𝟐 − 𝟓𝐙𝟑) 

                                                        = 𝟕(𝟕 − 𝐙) + 𝟓𝐙𝟐(𝟕 − 𝐙) = (𝟕 − 𝐙)(𝟕 + 𝟓𝐙𝟐) 

𝟕)        التحقق :  − 𝐙)(𝟕 + 𝟓𝐙𝟐) = 𝟒𝟗 + 𝟑𝟓𝐙𝟐 − 𝟕𝐙 − 𝟓𝒁𝟑 = 𝟒𝟗 − 𝟕𝐙 + 𝟑𝟓𝐙𝟐 − 𝟓𝐙𝟑   ي

                                    

 تدرب وحل التمرينات
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𝟐𝟓      𝟑𝐭𝟑𝐤 + 𝟗𝐤𝟐𝐬 − 𝟔𝐭𝟑𝐬 − 𝟏𝟖𝐬𝟐𝐤 = (𝟑𝐭𝟑𝐤 + 𝟗𝐤𝟐𝐬) + (−𝟔𝐭𝟑𝐬 − 𝟏𝟖𝐬𝟐𝐤) 

                                                                    = 𝟑𝐤(𝐭𝟑 + 𝟑𝐤𝐬) − 𝟔𝐬(𝐭𝟑 − 𝟑𝐤𝐬) = (𝐭𝟑 + 𝟑𝐤𝐬)(𝟑𝐤 − 𝟔𝐬) 

𝐭𝟑)             التحقق :  + 𝟑𝐤𝐬)(𝟑𝐤 − 𝟔𝐬) = 𝟑𝐭𝟑𝐤 − 𝟔𝐭𝟑𝐬 + 𝟗𝐤𝟐𝐬 − 𝟏𝟖𝐬𝟐𝐤 = 𝟑𝐭𝟑𝐤 + 𝟗𝐤𝟐𝐬 − 𝟔𝐭𝟑𝐬 − 𝟏𝟖𝐬𝟐𝐤    ي

𝟐𝟔            𝟐𝐲𝟒 − √𝟏𝟐 𝐲𝟑 + √𝟐 𝐲 − √𝟔 = (𝟐𝐲𝟒 − √𝟏𝟐 𝐲𝟑) + (√𝟐 𝐲 − √𝟔) 

                                                              = (𝟐𝐲𝟒 − 𝟐√𝟑 𝐲𝟑) + (√𝟐 𝐲 − √𝟐√𝟑) 

                                                              = 𝟐𝐲𝟑(𝐲 − √𝟑) + √𝟐(𝐲 − √𝟑) = (𝐲 − √𝟑)(𝟐𝐲𝟑 − √𝟐) 

𝐲)       التحقق :  − √𝟑)(𝟐𝐲𝟑 − √𝟐) = 𝟐𝐲𝟒 − √𝟐𝐲 − 𝟐√𝟑𝐲𝟑 − √𝟔 = 𝟐𝐲𝟒 − 𝟐√𝟑 𝐲𝟑 + √𝟐 𝐲 − ي                    𝟔√

   حلل المقدار باستعمال خاصية التجميع مع المعكوس : 

 

𝟐𝟕         𝟏𝟐𝐱𝟑 − 𝟒𝐱𝟐 + 𝟑 − 𝟗𝐱 = (𝟏𝟐𝐱𝟑 − 𝟒𝐱𝟐) + (𝟑 − 𝟗𝐱) = 𝟒𝐱𝟐(𝟑𝐱 − 𝟏) + 𝟑(𝟏 − 𝟑𝐱) 

                                                    = 𝟒𝐱𝟐(𝟑𝐱 − 𝟏) + 𝟑(−𝟏)(𝟑𝐱 − 𝟏) = 𝟒𝐱𝟐(𝟑𝐱 − 𝟏) − 𝟑(𝟑𝐱 − 𝟏) 

                                                   = (𝟑𝐱 − 𝟏)(𝟒𝐱𝟐 − 𝟑) 

𝟐𝟖        𝟒𝐫𝟑 − 𝟏𝟓𝐫𝟐 − 𝟑𝐫 + 𝟏𝟐 = (𝟒𝐫𝟑 − 𝟏𝟔𝐫𝟐) + (−𝟑𝐫 + 𝟏𝟐) = 𝟒𝐫𝟐(𝐫 − 𝟒) + 𝟑(−𝐫 + 𝟒) 

                                                      = 𝟒𝐫𝟐(𝐫 − 𝟒) + 𝟑(−𝟏)(𝐫 − 𝟒) = 𝟒𝐫𝟐(𝐫 − 𝟒) − 𝟑(𝐫 − 𝟒) 

                                                     = (𝐫 − 𝟒)(𝟒𝐫𝟐 − 𝟑) 

 

 

ي أنظمة الطاقة ا الألواح الشمسية هي المكونالطاقة الشمسية :      30 
 
ي تقوم بتوليد الكهرباء وتصنع الخلايا من مواد شبه  الرئيس ف

 لشمسية التر

𝟑𝐱(𝐱اذا كانت مساحة     موصلة مثل السليكون تمتص الضوء من الشمس . ما أبعاد اللوح الشمسي            − 𝟒) − 𝟐𝟐(𝐱 −  أمتار مربعة ؟  (𝟒

 الحل : 

𝐀 = 𝟑𝐱(𝐱 − 𝟒) − 𝟐𝟐(𝐱 − 𝟒) = (𝐱 − 𝟒)(𝟑𝐱 − 𝟐𝟐) 

𝐱)ابعاد اللوح الشمسي هي :     − 𝟒) , (𝟑𝐱 − ي ييي (𝟐𝟐

ي
ي تمتاز بشكلها الجميل طائر الفلامنكو :        31

 ولونها الوردي وتقطع مسافات  طائر الفلامنكو , من جنس النحاميات وهو من الطيور المهاجرة التر

ي أثناء موسم 
 
ي العراق الهجرة السنوي مرورا بمنطقة الأهوابعيدة ف  لتحصل على غذاء من المسطحات المائية . اذا كانت مساحة  ر جنونر

 المسطح  

ي الذي غطته طيور الفلامنكو           
ي   المان 

 
𝟒𝐲𝟐     الأهوار أحد   ف + 𝟏𝟒𝐲 + 𝟕(𝟐𝐲 +  أمتار مربعة . فما شكل المسطح وما أبعاده ؟  (𝟕

 الحل : 

𝐀 = 𝟒𝐲𝟐 + 𝟏𝟒𝐲 + 𝟕(𝟐𝐲 + 𝟕) = 𝟐𝐲(𝟐𝐲 + 𝟕) + 𝟕(𝟐𝐲 + 𝟕) = (𝟐𝐲 + 𝟕)(𝟐𝐲 + 𝟕) = (𝟐𝐲 + 𝟕)𝟐 

𝟐𝐲)شكل المسطح هو مرب  ع .    أبعاد المسطح هو :    + 𝟕) , (𝟐𝐲 + 𝟕) 

 
ي    منطقة  ساعة معلقة على برج لها أربعة أوجه يقع المبت  ضمن ه  ساعة بغداد هي مبت  مرتفع تعلو   : ساعة بغداد       𝟑𝟐

 
ساحة الاحتفالات ف

 دبغدا

ي سنة            
 
𝐙𝟐𝝅مساحتها   علمت أن   م . ما نصف قطر الدائرة الداخلية للساعة اذا  𝟏𝟗𝟗𝟒وأنشئت ف − 𝟑𝐙𝛑 − 𝛑(𝟑𝐙 −  ؟  (𝟗

 الحل : 

𝐀 = 𝐙𝟐𝛑 − 𝟑𝐙𝛑 − 𝛑(𝟑𝐙 − 𝟗) = 𝐙𝛑(𝐙 − 𝟑) − 𝟑𝛑(𝐙 − 𝟑) = (𝐙 − 𝟑)(𝐙𝛑 − 𝟑𝛑) 

𝐀 = (𝐙 − 𝟑)𝛑(𝐙 − 𝟑)      ⟹      𝐀 = 𝛑(𝐙 − 𝟑)𝟐           ,   𝐀 = 𝐫𝟐𝛑 

𝐫𝟐𝛑 = 𝛑(𝐙 − 𝟑)𝟐     }   ÷ 𝝅 

𝐫𝟐𝛑

𝛑
=

𝛑(𝐙 − 𝟑)𝟐

𝛑
    ⟹  𝐫𝟐 = (𝐙 − 𝟑)𝟐             ⟹       𝐫 = (𝐙 −    نصفي القطر    (𝟑

ي

 تدرب وحل مسائل حياتية
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 : حلل كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صورة   تحد :  32 

𝐢) 𝟓𝐱𝟓𝐲 + 𝟕𝐲𝟑𝐙 − 𝟏𝟎𝐱𝟓𝐙 − 𝟏𝟒𝐙𝟐𝐲𝟐 = (𝟓𝐱𝟓𝐲 − 𝟏𝟎𝐱𝟓𝐙) + (𝟕𝐲𝟑𝐙 − 𝟏𝟒𝐙𝟐𝐲𝟐) 

                                                                      = 𝟓𝐱𝟓(𝐲 − 𝟐𝐙) + 𝟕𝐲𝟐𝐙(𝐲 − 𝟐𝐳) = (𝐲 − 𝟐𝐙)(𝟓𝐱𝟓 + 𝟕𝐲𝟐𝐙) 

 
ي : حح الخطأ :  صأ 𝟑𝟑   

 كتبت ابتسام ناتج تحليل المقدار التالىي كما يأنر

√𝟐𝐭𝟒 − √𝟐𝟒 𝐭𝟑 + 𝐭𝟐 − √𝟏𝟐 𝐭 = (𝐭 + 𝟐√𝟑)(√𝟐 𝐭𝟐 − 𝐭) 

 اكتشف خطأ ابتسام وصححه . 

 الحل : 

√𝟐𝐭𝟒 − √𝟐𝟒 𝐭𝟑 + 𝐭𝟐 − √𝟏𝟐 𝐭 = (√𝟐𝐭𝟒 − 𝟐√𝟐 ∙ √𝟑 𝐭𝟑) + (𝐭𝟐 − 𝟐√𝟑 𝐭) 

                                                        = √𝟐 𝐭𝟑(𝐭 − 𝟐√𝟑) + 𝐭(𝐭 − 𝟐√𝟑) = (√𝟐 𝐭𝟑 + 𝐭)(𝐭 − 𝟐√𝟑) 

ي
ي المقدار  حس عددي :  𝟑𝟒

 
𝐱𝟐         :          ما العدد المجهول ف + 𝟑𝐱 + 𝟓𝐱 + 𝟏𝟓 = (𝐱 + 𝟑)(𝐱 +            ) 

 الحل : 

𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 + 𝟓𝐱 + 𝟏𝟓 = (𝐱𝟐 + 𝟑𝐱) + (𝟓𝐱 + 𝟏𝟓) = 𝐱(𝐱 + 𝟑) + 𝟓(𝐱 + 𝟑) = (𝐱 + 𝟑)(𝐱 + 𝟓) 

 𝟓العدد المجهول هو :  

 
𝐱)اكتب     ناتج طرح المقدار :    + 𝐲)(𝐱 − 𝐲)    : من المقدار(𝐱 + 𝐲)(𝐱 + 𝐲)  بأبسط صورة 

 الحل : 

(𝐱 + 𝐲)(𝐱 + 𝐲) − (𝐱 + 𝐲)(𝐱 − 𝐲) = 𝐱𝟐 + 𝐱𝐲 + 𝐲𝐱 + 𝐲𝟐 − (𝐱𝟐 − 𝐲𝟐) 

                                                              = 𝐱𝟐 + 𝟐𝐱𝐲 + 𝐲𝟐 − 𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 

                                                              = 𝟐𝐱𝐲 + 𝟐𝐲𝟐 = 𝟐𝐲(𝐱 + 𝐲) 
 الطريقة الثانية : 

(𝐱 + 𝐲)(𝐱 + 𝐲) − (𝐱 + 𝐲)(𝐱 − 𝐲) = (𝐱 + 𝐲)[𝐱 + 𝐲 − (𝐱 − 𝐲)] 

                                                               = (𝐱 + 𝐲)(𝐱 + 𝐲 − 𝐱 + 𝐲) = (𝐱 + 𝐲)𝟐𝐲 
 

 

𝟐]الدرس   − ي بالمتطابقات  [𝟑  تحليل المقدار الجتر

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ف                                          كر

 

[𝟐 − 𝟑 − ي با [𝟏 لفرق بي   مربعي   تحليل المقدار الجتر  

 والأخر سالب . أي أن : تتكون طريقة الفرق بي   مربعي   من قوسي   أحدهما موجب  

بيعي للحد الأول  =القوس الأول   ي   +الجذر التر
بيعي للحد الثان   الجذر التر

ي  
بيعي للحد الأول  =القوس الثان  ي   −الجذر التر

بيعي للحد الثان   الجذر التر

ي الذي على صورة فرق بي   مربعي   :     أي أن تحليل المقدار الجتر

(𝐱𝟐 − 𝐲𝟐) = (𝐱 + 𝐲)(𝐱 − 𝐲) 

𝐱𝟐اذا كان المقدار بالصورة    ملاحظ      ة :  + 𝐲𝟐  . فأنه لا يتحلل 

نتخلص من الأقواس  أن وجدت ثم نجمع أو نطرح الحدود المتشابهة .  ملاحظة :   
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ي مسا  / / مثال    
𝐱𝟐حتها   جد أبعاد ساحة كرة القدم التر −  متر مرب  ع .  𝟒𝟎𝟎

 الحل : 

𝐱𝟐 − 𝟒𝟎𝟎 = 𝐱𝟐 − (𝟐𝟎)𝟐 = (𝐱 + 𝟐𝟎)(𝐱 − 𝟐𝟎) 
𝐱)طول ساحة كرة القدم :   +  وعرضها :   (𝟐𝟎

 
ا 𝐱)متر − 𝟐𝟎)  . 

 
ا  متر

 
 التالية كفرق بي   مربعي   :  ر حلل كل مقدار من المقادي   / / مثال  

𝟔     𝟐𝐱𝟐 − 𝐙𝟐 = (√𝟐 𝐱 + 𝐙)(√𝟐 𝐱 − 𝐙) 

𝟕   𝟏𝟐 − 𝐭𝟐 = (√𝟏𝟐 + 𝐭)(√𝟏𝟐 − 𝐭) 

                      = (𝟐√𝟑 + 𝐭)(𝟐√𝟑 − 𝐭) 

𝟖     
𝟏

𝟏𝟔
𝐙𝟒 −

𝟏

𝟖𝟏
= (

𝟏

𝟒
𝐙𝟐 +

𝟏

𝟗
) (

𝟏

𝟒
𝐙𝟐 −

𝟏

𝟗
) 

                                = (
𝟏

𝟒
𝐙𝟐 +

𝟏

𝟗
) (

𝟏

𝟐
𝐙 +

𝟏

𝟑
) (

𝟏

𝟐
𝐙 −

𝟏

𝟑
) 

𝟏     𝐱𝟐 − 𝟗 = (𝐱 + 𝟑)(𝐱 − 𝟑) 

𝟐     𝟑𝟔𝐲𝟐 − 𝐙𝟐 = (𝟔𝐲 + 𝐙)(𝟔𝐲 − 𝐙) 

𝟑   𝟒𝟗 − 𝐯𝟐 = (𝟕 + 𝐯)(𝟕 − 𝐯) 

𝟒     𝐡𝟐 − 𝟕𝐯𝟐 = (√𝟓 𝐡 + √𝟕 𝐯)(√𝟓 𝐡 − √𝟕 𝐯) 

𝟓     𝟖𝐱𝟑𝐲 − 𝟐𝐱𝐲𝟑 = 𝟐𝐱𝐲(𝟒𝐱𝟐 − 𝐲𝟐) 

                                 = 𝟐𝐱𝐲(𝟐𝐱 + 𝐲)(𝟐𝐱 − 𝐲) 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي على صورة مرب  ع كامل مثال //    
 : حلل كل مقدار من المقادير التالية التر

[𝟏] 𝐱𝟐 + 𝟔𝐱 + 𝟗 = (𝐱 + 𝟑)𝟐              [𝟐] 𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 + 𝟒 = (𝐲 − 𝟐)𝟐            [𝟑] 𝟏𝟔𝐙𝟐 − 𝟖𝐙 + 𝟏 = (𝟒𝐙 − 𝟐)𝟐 

 
   أي مقدار من المقادير التالية يمثل مربعا كاملا وحلله :  مثال //  حدد  

[𝟐] 𝐲𝟐 + 𝟏𝟒𝐲 + 𝟑𝟔 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

 𝐛𝐲 = 𝟐√(𝐲𝟐)(𝟑𝟔) = 𝟐(𝐲)(𝟔) = 𝟏𝟐𝐲 ≠ 𝟏𝟒𝐲 

 المقدار ليس مرب  ع كامل 

[𝟒] 𝟗𝐡𝟐 − 𝟔𝐡 + 𝟑 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐡 = 𝟐√(𝟗𝐡𝟐)(𝟑) = 𝟐(𝟑𝐡)(√𝟑) = 𝟔√𝟑 𝐡

≠ 𝟔𝐡   

 مرب  ع كامل المقدار ليس 

 

[𝟏] 𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 + 𝟐𝟓 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) = 𝟐√(𝐱𝟐)(𝟐𝟓) 

      = 𝟐(𝐱)(𝟓) = 𝟏𝟎𝐱                  المقدار كامل 

        𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 + 𝟐𝟓 = (𝐱 + 𝟓)𝟐 

[𝟑] 𝟒 − 𝟑𝟕𝐯 + 𝟗𝐯𝟐 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

 𝐛𝐯 = 𝟐√(𝟗𝐯𝟐)(𝟒) = 𝟐(𝟑𝐯)(𝟐) = 𝟏𝟐𝐲 ≠ 𝟑𝟕𝐲   

 كامل المقدار ليس مرب  ع  

[𝟐 − 𝟑 − ي بالمرب  ع الكامل  [𝟐  تحليل المقدار الجتر

 هي تحليل مؤلف من ثلاثة حدود على صورة  مرب  ع كامل . 
𝐱𝟐 + 𝟐𝐱𝐲 + 𝐲𝟐 = (𝐱 + 𝐲)𝟐                ,          𝐱𝟐 − 𝟐𝐱𝐲 + 𝐲𝟐 = (𝐱 − 𝐲)𝟐 

 

ي :  𝐚𝐱𝟐يكون المقدار الجتر + 𝐛𝐱 + 𝐜  : وط التالية  مربعا كاملا اذا تحققت الشر

 يجب أن يكون أشارة الحد الأول والحد الأخت  موجبة ومرب  ع كامل ) له جذر تربيعي ( .  𝟏) 

ي ( :              𝟐) 
𝐛𝐱نطبق قانون الحد الوسط ) الثان  = 𝟐 √(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐚𝐱𝟐اذا كان المقدار مربعا كاملا فأن تحليله يكون :        𝟑)  ± 𝐛𝐱 + 𝐜 = (√𝐚𝐱𝟐 ± √𝐜)
𝟐

 

ي ( .  ±      
 حسب إشارة الحد الوسط ) الثان 

ي (      ,     𝐛𝐱  الحد الأول   ,   𝐚𝐱𝟐حيث        
 : الحد الأخت  ) الثالث (   𝐜: الحد الوسط ) الثان 
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ي :    ي المقدار الجتر
 
𝐚𝐱𝟐مثال /  اكتب الحد المفقود ف + 𝐛𝐱 + 𝐜  ليصبح مربعا كاملا وحلله :   

 

[𝟏]    𝟐𝟓𝐱𝟐 −  ⋯ ⋯ ⋯ + 𝟒𝟗 
   الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝟐𝟓𝐱𝟐)(𝟒𝟗) = 𝟐(𝟓𝐱)(𝟕) = 𝟕𝟎𝐱 

𝟐𝟓𝐱𝟐 − 𝟕𝟎𝐱 + 𝟒𝟗 = (𝟓𝐱 − 𝟕)𝟐 

[𝟐]   ⋯ ⋯ ⋯ + 𝟖𝐱 + 𝟏𝟔 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝟖𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝟏𝟔)                      بيعي الطرفي  ي  بتر

𝟔𝟒𝐱𝟐 = 𝟒(𝐚𝐱𝟐)(𝟏𝟔)      ⟹         𝟔𝟒𝐱𝟐 = 𝟔𝟒(𝐚𝐱𝟐) 

 𝐚𝐱𝟐 =
𝟔𝟒𝐱𝟐

𝟔𝟒  
= 𝐱𝟐      ⟹    𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 + 𝟏𝟔

= (𝐱 + 𝟒)𝟐 

[𝟑]    𝐲𝟐 + 𝟏𝟒𝐲 + ⋯ ⋯ ⋯ 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝟏𝟒𝐲 = 𝟐√(𝐲𝟐)(𝐜)                      بيعي الطرفي  ي  بتر

𝟏𝟗𝟔𝐲𝟐 = 𝟒𝐲𝟐(𝐜)            ⟹         𝐜 =
𝟏𝟗𝟔𝐲𝟐

𝟒𝐲𝟐
= 𝟒𝟗 

𝐲𝟐 + 𝟏𝟒𝐲 + 𝟒𝟗 = (𝐲 + 𝟕)𝟐 

 

 
 

 

 

    حلل كل مقدار من المقادير التالية كفرق بي   مربعي   : 

𝟐       𝟑𝟔 − 𝟒𝐱𝟐 = (𝟔 + 𝟐𝐱)(𝟔 − 𝟐𝐱) 

𝟒      𝟗𝐦𝟐 − 𝟒𝐧𝟐 = (𝟑𝐦 + 𝟐𝐧)(𝟑𝐦 − 𝟐𝐧) 

𝟔      
𝟏

𝟒
𝐲𝟐 −

𝟏

𝟏𝟔
= (

𝟏

𝟐
𝐲 +

𝟏

𝟒
) (

𝟏

𝟐
𝐲 −

𝟏

𝟒
) 

𝟏        𝐱𝟐 − 𝟏𝟔 = (𝐱 + 𝟒)(𝐱 − 𝟒) 

𝟑         𝐡𝟐 − 𝐯𝟐 = (𝐡 + 𝐯)(𝐡 − 𝐯) 

𝟓         𝟐𝟕𝐱𝟑𝐙 − 𝟑𝐱𝐙𝟑 = 𝟑𝐱𝐙(𝟗𝐱𝟐 − 𝐙𝟐) 

                                    = 𝟑𝐱𝐙(𝟑𝐱 + 𝐙)(𝟑𝐱 − 𝐙) 

 

 
   حلل كل مقدار من المقادير التالية كمرب  ع كامل : 

𝟗      𝐯𝟐 + 𝟐√𝟑 𝐯 + 𝟑 = (𝐯 + √𝟑)
𝟐
 

𝟏𝟎   𝟒𝐡𝟐 − 𝟐𝟎𝐡 + 𝟐𝟓 = (𝟐𝐡 − 𝟓)𝟐 

𝟕           𝐲𝟐 − 𝟖𝐲 + 𝟏𝟔 = (𝐲 − 𝟒)𝟐 

𝟖         𝟗𝐙𝟐 − 𝟔𝐙 + 𝟏 = (𝟑𝐙 − 𝟏)𝟐 

 

 

 

 

 

 

 
ي :   ي المقدار الجتر

 
𝐚𝐱𝟐لإيجاد الحد المفقود ف + 𝐛𝐱 + 𝐜   : ليصبح مربعا كاملا نطبق قانون الحد الوسط 

 

   

 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 
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   حدد أي مقدار من المقادير التالية يمثل مربعا كاملا وحلله : 

𝟏𝟑       𝟔𝟒𝐡𝟐 − 𝟒𝟖𝐡 − 𝟗 

 الحل : 
 المقدار ليس مرب  ع كامل لأن إشارة الحد الأخت  سالبة  

𝟏𝟒       𝟑 − 𝟒√𝟑 𝐭 + 𝟒𝐭𝟐 
 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) = 𝟐√(𝟒𝐭𝟐)(𝟑) 

      = 𝟐(𝟐𝐭)(√𝟑) = 𝟒√𝟑 𝐭        المقدار مرب  عي كامل         

𝟑 − 𝟒√𝟑 𝐭 + 𝟒𝐭𝟐 = (√𝟑 − 𝟐𝐭)
𝟐

 

𝟏𝟏        𝐱𝟐 + 𝟏𝟖𝐱 + 𝟖𝟏 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) = 𝟐√(𝐱𝟐)(𝟖𝟏) 

      = 𝟐(𝐱)(𝟗) = 𝟏𝟖𝐱           المقدار مرب  عي كامل           

𝐱𝟐 + 𝟏𝟖𝐱 + 𝟖𝟏 = (𝐱 + 𝟗)𝟐 

 

𝟏𝟐     𝟏𝟔 − 𝟏𝟒𝐯 + 𝐯𝟐 
 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) = 𝟐√(𝐯𝟐)(𝟏𝟔) 

      = 𝟐(𝐯)(𝟒) = 𝟖𝐯 ≠ 𝟏𝟒𝐯   المقدار ليس مرب  عي كامل 

 

 
ي :    ا  ي المقدار الجتر

 
𝐚𝐱𝟐كتب الحد المفقود ف + 𝐛𝐱 + 𝐜    ليصبح مربعا كاملا وحلله :   

 

𝟏𝟕       𝟑 − ⋯ ⋯ ⋯ + 𝟗𝐱𝟐 
 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝟗𝐱𝟐)(𝟑) = 𝟐(𝟑𝐱)(√𝟑) = 𝟔√𝟑 𝐱 

𝟑 − 𝟔√𝟑 𝐱 + 𝟗𝐱𝟐 = (√𝟑 − 𝟑𝐱)
𝟐
 

 

𝟏𝟓    ⋯ ⋯ ⋯ + 𝟏𝟒𝐲 + 𝟒𝟗 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝟏𝟒𝐲 = 𝟐√(𝐚𝒚𝟐)(𝟒𝟗)                      بيعي الطرفي  ي  بتر

𝟏𝟗𝟔𝐲𝟐 = 𝟒(𝒂𝒚𝟐)(𝟒𝟗)   ⟹   𝟏𝟗𝟔𝒚𝟐 = 𝟏𝟗𝟔(𝒂𝒚𝟐) 

𝐚𝒚𝟐 =
𝟏𝟗𝟔𝒚𝟐

𝟏𝟗𝟔
= 𝒚𝟐 ⟹    𝐲𝟐 + 𝟏𝟒𝐲 + 𝟒𝟗

= (𝐲 + 𝟕)𝟐 

𝟏𝟖        𝟒𝐱𝟐 + 𝟐√𝟓 𝐱 + ⋯ ⋯ ⋯ 
 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝟐√𝟓 𝐱 = 𝟐√(𝟒𝐱𝟐)(𝐂)                      بيعي الطرفي  ي  بتر

𝟐𝟎𝐱𝟐 = 𝟒(𝟒𝐱𝟐)(𝐂)        ⟹         𝟐𝟎𝐱𝟐 = 𝟏𝟔𝐱𝟐(𝐂) 

𝐂 =
𝟐𝟎𝐱𝟐

𝟏𝟔𝐱𝟐
=

𝟓

𝟒
 ⟹     𝟒𝐱𝟐 + 𝟐√𝟓 𝐱 +

𝟓

𝟒

= (𝟐𝐱 +
√𝟓  

𝟐
)

𝟐

 

𝟏𝟔       𝐙𝟐 + 𝟒𝐙 + ⋯ ⋯ ⋯ 
 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝟒𝐙 = 𝟐√(𝒁𝟐)(𝐂)                      بيعي الطرفي  ي  بتر

𝟏𝟔𝐙𝟐 = 𝟒𝐙𝟐(𝐂)        ⟹             𝐂 =
𝟏𝟔𝐙𝟐

𝟒𝐙𝟐
= 𝟒 

𝐙𝟐 + 𝟒𝐙 + 𝟒 = (𝐙 + 𝟐)𝟐 

 

 
 

 

 حل كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صورة : 

𝟐𝟓       
𝟏

𝟑
𝐙𝟓 −

𝟏

𝟏𝟐
𝐙 =

𝟏

𝟏𝟐
𝐙(𝟒𝐙𝟒 − 𝟏) 

                         =
𝟏

𝟏𝟐
𝐙(𝟐𝐙𝟐 + 𝟏)(√𝟐𝐙 + 𝟏)(√𝟐𝐙 − 𝟏) 

 

𝟐𝟔     𝟒𝐱𝟐 + 𝟐𝟎𝐱 + 𝟐𝟓 = (𝟐𝐱 + 𝟓)𝟐 

𝟐𝟕       𝟑𝐙𝟐 − 𝟔𝐙 + 𝟑 = 𝟑(𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 + 𝟏)

= 𝟑(𝐙 − 𝟏)𝟐 

𝟐𝟖      𝟏𝟔𝐧𝟐 + 𝟖√𝟑 𝐧 + 𝟑 = (𝟒𝐧 + √𝟑)
𝟐

 

 

𝟏𝟗       𝟐𝟓 − 𝟒𝐱𝟐 = (𝟓 + 𝟐𝐱)(𝟓 − 𝟐𝐱)      

𝟐𝟎      𝐲𝟐 − 𝟏𝟐𝟏 = (𝐲 + 𝟏𝟏)(𝐲 − 𝟏𝟏) 

𝟐𝟏      𝐱𝟐 − 𝟏𝟔𝐙𝟐 = (𝐱 + 𝟒𝐙)(𝐱 − 𝟒𝐙) 

𝟐𝟐     𝟏𝟐 − 𝟑𝐭𝟐 = 𝟑(𝟒 − 𝐭𝟐) = 𝟑(𝟐 + 𝐭)(𝟐 − 𝐭) 

𝟐𝟑         𝟖𝐲𝟑𝐱 − 𝟐𝐱𝟑𝐲 = 𝟐𝐱𝐲(𝟒𝐲𝟐 − 𝐱𝟐) 

                                    = 𝟐𝐱𝐲(𝟐𝐲 + 𝐱)(𝟐𝐲 − 𝐱) 

𝟐𝟒       
𝟏

𝟒
𝐲𝟐 −

𝟏

𝟖
=

𝟏

𝟖
(𝟐𝐲𝟐 − 𝟏) =

𝟏

𝟖
(√𝟐𝐲 + 𝟏) (√𝟐 𝐲 −

𝟏

√𝟐
) 
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𝟐𝟗    𝟒𝐭𝟑 − 𝟏𝟐𝐭𝟐 + 𝟗𝐭 = 𝐭(𝟒𝐭𝟐 − 𝟏𝟐𝐭 + 𝟗) 

                                          = 𝐭(𝟐𝐭 − 𝟑)𝟐 

𝟑𝟎     𝟏 − 𝟒𝐦 + 𝟒𝐦𝟐 = (𝟏 − 𝟐𝐦)𝟐 

 
    ه : حدد أي مقدار من المقادير التالية يمثل مربعا كاملا وحلل

𝟑𝟐      𝐲𝟐 + 𝟏𝟎𝐲 + 𝟐𝟓 

SOL : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) = 

𝐛𝐲 = 𝟐√(𝐲𝟐)(𝟐𝟓) = 𝟐(𝐲)(𝟓) = 𝟏𝟎𝐲 مرب  عي كامل    

  𝐲𝟐 + 𝟏𝟎𝐲 + 𝟐𝟓 = (𝐲 + 𝟓)𝟐 

𝟑𝟏       𝟒𝐱𝟐 + 𝟏𝟖𝐱 + 𝟏𝟔 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) = 𝟐√(𝟒𝐱𝟐)(𝟏𝟔) 

       = 𝟐(𝟐𝐱)(𝟒) = 𝟏𝟔𝐱 ≠ 𝟏𝟖𝐱 

 المقدار ليس مرب  ع كامل 

 

 

 

𝟑𝟒      𝟐𝐡𝟐 − 𝟏𝟐𝐡 − 𝟏𝟖 

 الحل : 

ة الحد الأخت  سالبة    المقدار ليس مرب  ع كامل لأن اسرر

 

𝟑𝟔     𝟑 − 𝟐√𝟑 𝐙 + 𝐙𝟐 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐙 = 𝟐√(𝐙𝟐)(𝟑) = 𝟐(𝐙)(√𝟑) 

        = 𝟐√𝟑 𝐙    المقدار مرب  عي كامل                  

  𝟑 − 𝟐√𝟑 𝐙 + 𝐙𝟐 = (√𝟑 − 𝐙)
𝟐

  

𝟑𝟑     𝟒𝟗 − 𝟕𝐯 + 𝐯𝟐 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐯 = 𝟐√(𝐯𝟐)(𝟒𝟗) = 𝟐(𝐯)(𝟕) = 𝟏𝟒𝐯 ≠ 𝟕𝐯 

 المقدار ليس مرب  ع كامل 

𝟑𝟓    𝟒𝐯𝟐 + 𝟒𝐯 + 𝟒 

 ل : الح

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐯 = 𝟐√(𝟒𝐯𝟐)(𝟒) = 𝟐(𝟐𝐯)(𝟐) = 𝟖𝐯 ≠ 𝟒𝐯 

 المقدار ليس مرب  ع كامل 

 
ي :    ي المقدار الجتر

 
𝐚𝐱𝟐اكتب الحد المفقود ف + 𝐛𝐱 + 𝐜  : ليصيح مربعا كاملا وحلله   

𝟑𝟖     𝟐𝟓 − 𝟐𝟎𝐱 + ⋯ ⋯ 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝟐𝟎𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝟐𝟓)  بيعي الطرفي  ي  بتر

𝟒𝟎𝟎𝐱𝟐 = 𝟒(𝐚𝐱𝟐)(𝟐𝟓)  ⟹    𝟒𝟎𝟎𝐱𝟐 = 𝟏𝟎𝟎(𝐚𝐱𝟐) 

𝐚𝐱𝟐 =
𝟒𝟎𝟎𝐱𝟐

𝟏𝟎𝟎     
= 𝟒𝐱𝟐  ⟹  𝟐𝟓 − 𝟐𝟎𝐱 + 𝟒𝐱𝟐

= (𝟓 − 𝟐𝐱)𝟐 

𝟒𝟎     𝟓 − ⋯ ⋯ + 𝟏𝟔𝐱𝟐 

يالحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝟏𝟔𝐱𝟐)(𝟓) = 𝟐(𝟒𝐱)(√𝟓) = 𝟖√𝟓 𝐱 

𝟓 − 𝟖√𝟓 𝐱 + 𝟏𝟔𝐱𝟐 = (√𝟓 − 𝟒𝐱)
𝟐

 

 

 

𝟑𝟕     𝐲𝟐 + ⋯ ⋯ ⋯ + 𝟑𝟔 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐲 = 𝟐√(𝐲𝟐)(𝟑𝟔) = 𝟐(𝐲)(𝟔) = 𝟏𝟐𝐲 

𝐲𝟐 + 𝟏𝟐𝐲 + 𝟑𝟔 = (𝐲 + 𝟔)𝟐 

𝟑𝟗      𝟒𝐯𝟐 + 𝟖𝐯 + ⋯ ⋯ 

يالحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝟖𝐯 = 𝟐√(𝟒𝐯𝟐)(𝐜)                   بيعي الطرفي  ي  بتر

𝟔𝟒𝐯𝟐 = 𝟒(𝟒𝐯𝟐)(𝐜)        ⟹             𝟔𝟒𝐯𝟐 = 𝟏𝟔𝐯𝟐(𝐜) 

𝐜 =
𝟔𝟒𝐯𝟐

𝟏𝟔𝐯𝟐
= 𝟒  ⟹  𝟒𝐯𝟐 + 𝟖𝐯 + 𝟒 = (𝟐𝐯 + 𝟐)𝟐 
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𝟒𝟐    𝟗𝐡𝟐 + 𝟔√𝟐 𝐡 + ⋯ ⋯ 

يالحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝟔√𝟐 𝐡 = 𝟐√(𝟗𝐡𝟐)(𝐜)                   بيعي الطرفي  ي  بتر

𝟕𝟐𝐡𝟐 = 𝟒(𝟗𝐡𝟐)(𝐜)    ⟹    𝟕𝟐𝐡𝟐 = 𝟑𝟔𝐡𝟐(𝐜) 

𝐜 =
𝟕𝟐𝐡𝟐

𝟑𝟔𝐡𝟐
= 𝟐 ⟹    𝟗𝐡𝟐 + 𝟔√𝟐 𝐡 + 𝟐 = (𝟑𝐡 + √𝟐)

𝟐
 

 

𝟒𝟏     𝟖𝟏 + 𝟏𝟖𝐙 + ⋯ ⋯ 

يالحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝟏𝟖𝐙 = 𝟐√(𝐚𝐙𝟐)(𝟖𝟏)                   بيعي الطرفي  ي   بتر

𝟑𝟐𝟒𝐙𝟐 = 𝟒(𝐚𝐙𝟐)(𝟖𝟏)   ⟹     𝟑𝟐𝟒𝐙𝟐 = 𝟑𝟐𝟒(𝐚𝐙𝟐) 

𝐚𝐙𝟐 =
𝟑𝟐𝟒𝐙𝟐

𝟑𝟐𝟒     
= 𝐙𝟐 ⟹  𝟖𝟏 + 𝟏𝟖𝐙 + 𝐙𝟐

= (𝟗 + 𝐙)𝟐 

 

 

 

ة مئذنة الملوية :   [𝟒𝟑] ي مدينة سامراء العراقية وتعد احدى معالم العراق الممت  
 
شكلها الفريد  بسبب    وتقع منارة المئذنة الملوية ف

ي تعود لعض حكم الدولة العباسية وترتكز  فهي 
 ا  ربعة مساحتهعلى قاعدة م إحدى اثار العراق القديمة المشهورة التر

  :𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 + 𝟏𝟔   

ي تستند عليها الملوية         
ا مربعا . ما طول ضلع القاعدة التر  ؟ 𝐱بدلالة   متر

 الحل : 

𝐀 = 𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 + 𝟏𝟔 = (𝐱 +  طول ضلع القاعدة       𝟐(𝟒

 
 يلة الشكل الضلع الآخر فأصبحت  لتصبح مستطمتر وسعها   𝐱مزرعة أبقار : لدى سعد مزرعة أبقار مربعة الشكل طول ضلعها   [𝟒𝟒]

𝐱𝟐مساحة المزرعة              − ا مربعا . ما 𝟖𝟏  ؟ 𝐱المزرعة وعرضها بعد التوسعة بدلالة   طول   متر

 الحل : 

𝐀 = 𝐱𝟐 − 𝟖𝟏 = (𝐱 + 𝟗)(𝐱 − 𝟗) 

𝐱)طول المزرعة            + 𝐱)عرضها   ,  (𝟗 − 𝟗) 

 
ي جنوب العراق فكان المقدار   فنية تمثل منط  رسم بشار لوحة  : لوحة فنية  [𝟒𝟑]

 
𝟒𝐱𝟐قة الأهوار ف − 𝟖𝐱 + ات مربعة    𝟗 سنتمتر

 يمثل      مساحة اللوحة الفنية . أيمثل مقدار مساحة اللوحة الفنية مربعا كاملا أم لا ؟ 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝟒𝐱𝟐)(𝟗) = 𝟐(𝟐𝐱)(𝟑) = 𝟏𝟐𝐱        لا يمثل مربعا كاملا 

 
 

 

ي  مقدار هل التحد :    [𝟒𝟔]
 : ام لا ؟ علل اجابتك  يمثل مربعا كاملا  الانر

𝐢) 
𝟏

𝟗
𝐱𝟐 −

𝟏

𝟔
𝐱 +

𝟏

𝟏𝟔
 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐱 = 𝟐√(
𝟏

𝟗
𝐱𝟐) (

𝟏

𝟏𝟔
) = 𝟐 (

𝟏

𝟑
𝒙) (

𝟏

𝟒
) =

𝟏

𝟔
𝐱 

 كامل   المقدار مرب  ع

 

 ف                         كر

𝟏

𝟗
𝐱𝟐 −

𝟏

𝟔
𝐱 +

𝟏

𝟏𝟔
= (

𝟏

𝟑
𝐱 −

𝟏

𝟒
)

𝟐
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𝟐𝐱)أصحح الخطأ : قالت منته أن المقدار :   [𝟒𝟕] + 𝟏)(𝟐𝐱 − 𝟒𝐱𝟐هو تحليل للمرب  ع الكامل :   (𝟏 − 𝟒𝐱 + حدد خطأ    𝟏

 منتهي وصححه . 

 الحل : 

𝟐𝐱)المقدار :   + 𝟏)(𝟐𝐱 −  هو ليس تحليل للمرب  ع الكامل  (𝟏

𝟒𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝟏 = (𝟐𝐱 − 𝟏)𝟐 
 

𝟗𝐱𝟐يمثل المقدار :  أحس عددي :  [𝟒𝟖] + 𝟏𝟐𝐱 −  مربعا كاملا أم لا ؟ وضح اجابتك .    𝟒

 المقدار لا يمثل مربعا كاملا لأن إشارة الحد الأخت  ) الثالث ( سالبة .   الحل : 

 
𝟒𝐱𝟐تحليل للمقدار :   أكتب //  − 𝟖𝐱 + 𝟒 

    الحل : 

𝟒𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 + 𝟒 = (𝟐𝐱)𝟐 − 𝟐(𝐱 × 𝟒) + (𝟐)𝟐 = (𝟐𝐱 − 𝟐)𝟐 

 

[𝟐 − ي من ثلاثة حدود بالتجربة  [𝟒  تحليل المقدار الجتر

 

[𝟐 − 𝟒 − ي :    [𝟏 𝐱𝟐تحليل المقدار الجتر + 𝐛𝐱 + 𝐜 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي مساحتها    ما مثال //  
𝐱𝟐أبعاد اللوحة الفنية للثور المجنح التر + 𝟏𝟎𝐱 + ا مربعا ؟    𝟐𝟏  سنتمتر

    الحل : 

𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 + 𝟐𝟏 = (𝐱 + 𝟑)(𝐱 + 𝟕)                                                            + 𝟕𝐱 + 𝟑𝐱 = +𝟏𝟎𝐱 ∶   الحد لوسطي  

 

 

 

 

 

 

ي من ثلاثة حدود بالتجربة :   طريقة حل المقدار الجتر

ب إشار 𝟏)  ي القوس الأول ونض 
 
ي ف

ين نضع إشارة الحد الثان  ي إشارة  ةتتكون من قوسي   صغت 
 
ي ف

الحد الثان 

ي 
 
 الحد الثالث ونضعها ف

ي .        
 القوس الثان 

ي بداية كل قوس .  𝟐)  
 
ب حدين متشابهي   ووضع كل حد ف  نحلل الحد الأول الى حاصل ض 

ب عددين حيث اذا كانت الإشارات متشابهة نجمع أما اذا  𝟑)  نحلل الحد الأخت  ) الثالث ( الى حاصل ض 

 لفة الاشارات مخت  كانت

      نطرح .       

ب الوسطي    𝟒) ب الطرفي    ±للتأكد من صحة الحل يجب ان يكون حاصل ض   الحد الوسط =حاصل ض 
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حلل المقادير الآتية الى أبسط صورة : مثال //      

[𝟏] 𝐲𝟐 + 𝐲 − 𝟏𝟐 = (𝐲 + 𝟒)(𝐲 − 𝟑)                                         −𝟑𝐲 + 𝟒𝐲 = +𝐲 ∶  الحد الوسطي

[𝟐] 𝐱𝟐 − 𝟗𝐱 + 𝟏𝟖 = (𝐱 − 𝟑)(𝐱 − 𝟔)                                      −𝟔𝐱 − 𝟑𝐱 = −𝟗𝐱 ∶  الحد الوسطي

[𝟑] 𝐲𝟐 + 𝟔𝐲 − 𝟐𝟕 = (𝐲 + 𝟗)(𝐲 − 𝟑)                                      −𝟑𝐲 + 𝟗𝐲 = +𝟔𝐲 ∶  الحد الوسطي

[𝟒] 𝐱𝟐 − 𝐱𝐲 − 𝟐𝟎𝐲𝟐 = (𝐱 − 𝟓𝐲)(𝐱 + 𝟒𝐲)                        +𝟒𝐱𝐲 − 𝟓𝐱𝐲 = −𝐱𝐲 ∶   الحد الوسطي

[𝟓] 𝟏𝟓 − 𝟖𝐙 + 𝐙𝟐 = (𝟓 − 𝐙)(𝟑 − 𝐙)                                     −𝟓𝐙 − 𝟑𝐙 = −𝟖𝐙 ∶  الحد الوسطي

 

[𝟐 − 𝟒 − ي :  [𝟐 𝐚𝐱𝟐تحليل المقدار الجتر + 𝐛𝐱 + 𝐜 

 ن  المقادير الآتية الى أبسط صورة : مقدار محلل كل  مثال //    

[𝟏] 𝟔𝐱𝟐 + 𝟏𝟕𝐱 + 𝟕 = (𝟐𝐱 + 𝟏)(𝟑𝐱 + 𝟕)                                                  +𝟏𝟒𝐱 + 𝟑𝐱 = +𝟏𝟕𝐱  ∶ ي الحد الوسطي

[𝟐] 𝟕𝐲𝟐 − 𝟐𝟔𝐲 − 𝟖 = (𝐲 − 𝟒)(𝟕𝐲 + 𝟐)                                                     +𝟐𝐲 − 𝟐𝟖𝐲 = −𝟐𝟔𝐲 ∶  الحد الوسطي

[𝟑] 𝟑𝐙𝟐 − 𝟏𝟕𝐙 + 𝟏𝟎 = (𝟑𝐙 − 𝟐)(𝐙 − 𝟓)                                               −𝟏𝟓𝐙 −

𝟐𝐙 = −𝟏𝟕𝐙 ∶  الحد الوسطي

[𝟒] 𝟒𝐯𝟐 − 𝐯 − 𝟑 = (𝐯 − 𝟏)(𝟒𝐯 + 𝟑)                                                             +𝟑𝐕 − 𝟒𝐕 = −𝐕       ∶  الحد الوسطي

[𝟓] 𝟏𝟓 + 𝟏𝟏𝐡 + 𝟐𝐡𝟐 = (𝟓 + 𝟐𝐡)(𝟑 + 𝐡)                                                  +𝟓𝐡 + 𝟔𝐡 = +𝟏𝟏𝐡     ∶  الحد اوسطي

[𝟔] 𝟑𝐱𝟐 − 𝟏𝟎𝐱𝐲 + 𝟑𝐲𝟐 = (𝟑𝐱 − 𝐲)(𝐱 − 𝟑𝐲)                                             −𝟗𝐱𝐲 − 𝐱𝐲 = −𝟏𝟎𝐱𝐲   ∶  الحد الوسطي

[𝟕] 𝟔𝐱𝟐 − 𝟓𝟏𝐱 + 𝟔𝟑 = 𝟑(𝟐𝐱𝟐 − 𝟏𝟕𝐱 + 𝟐𝟏) = 𝟑(𝐱 − 𝟕)(𝟐𝐱 − 𝟑)      −𝟑𝐱 − 𝟏𝟒𝐱 = −𝟏𝟕𝐱     ∶

  الحد الوسطي

 
 

 

 

 

ية الآتية الى أبسط صورة :   حلل كل مقدار من المقادير الجتر

𝟒        𝟑 + 𝟐𝐙 − 𝐙𝟐 = (𝟏 + 𝐙)(𝟑 − 𝐙) 

𝟓         𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟑 = (𝐱 − 𝟑)(𝐱 + 𝟏) 

𝟔      𝟏𝟓 − 𝟖𝐙 + 𝐙𝟐 = (𝟓 − 𝐙)(𝟑 − 𝐙) 

𝟏           𝐱𝟐 + 𝟔𝐱 + 𝟖 = (𝐱 + 𝟐)(𝐱 + 𝟒) 

𝟐        𝟏 − 𝟐𝐙 + 𝐙𝟐 = (𝟏 − 𝐙)(𝟏 − 𝐙) 

𝟑       𝐱𝟐 − 𝟏𝟑𝐱 + 𝟏𝟐 = (𝐱 − 𝟏)(𝐱 − 𝟏𝟐) 

ي

 
ية الآتيحلل كل مقدار من الم  ة الى أبسط صورة : قادير الجتر

ي

𝟏𝟏    𝟓𝐲𝟐 − 𝐲 − 𝟔 = (𝟓𝐲 − 𝟔)(𝐲 + 𝟏) 

𝟏𝟐       𝟔 + 𝟐𝟗𝐙 − 𝟓𝐙𝟐 = (𝟏 + 𝟓𝐙)(𝟔 − 𝐙) 

ي

𝟏𝟑      𝐱𝟐 − 𝟗𝐱𝐲 + 𝟐𝟎𝐲𝟐 = (𝐱 − 𝟒𝐲)(𝐱 − 𝟓𝐲) 

𝟏𝟒       𝟑𝐲𝟐 − 𝟏𝟗𝐲𝐱 − 𝟏𝟒𝐱𝟐 = (𝐲 − 𝟕𝐱)(𝟑𝐲 + 𝟐𝐱) 
ي

𝟕        𝟐𝐱𝟐 + 𝟓𝐱 + 𝟑 = (𝟐𝐱 + 𝟑)(𝐱 + 𝟏) 

𝟖         𝟑𝐲𝟐 − 𝟏𝟒𝐲 + 𝟖 = (𝟑𝐲 − 𝟐)(𝐲 − 𝟒) 

𝟗         𝟑𝐱𝟐 − 𝟏𝟎𝐱 + 𝟖 = (𝟑𝐱 − 𝟒)(𝐱 − 𝟐) 

𝟏𝟎      𝟖 − 𝟐𝟓𝐙 + 𝟑𝐙𝟐 = (𝟖 − 𝐙)(𝟏 − 𝟑𝐙) 

 

 

 
ي صحيحا :  ي الأقواس ليكون تحليل المقدار الجتر

 
   ضع الإشارات بي   الحدود ف

𝟏𝟔     𝐲𝟐 − 𝟏𝟐𝐲 + 𝟐𝟎 = (𝐲 − 𝟐)(𝐲 − 𝟏𝟎) 

𝟏𝟖  𝟐𝟎 − 𝟕𝐲 − 𝟑𝐲𝟐 = (𝟓 − 𝟑𝐲)(𝟒 + 𝐲) 

 

 

 

𝟏𝟓        𝐱𝟐 + 𝟗𝐱 + 𝟐𝟎 = (𝐱 + 𝟓)(𝐱 + 𝟒) 

𝟏𝟕        𝟔𝐱𝟐 − 𝟕𝐱 + 𝟐 = (𝟐𝐱 − 𝟏)(𝟑𝐱 − 𝟐) 

 تأكد من فهمك 
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ية الآتية بأبسط صورة :   حلل كل مقدار من المقادير الجتر

𝟐𝟐        𝟑 + 𝟐𝐙 − 𝐙𝟐 = (𝟏 + 𝐙)(𝟑 − 𝐙) 

𝟐𝟑       𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟑 = (𝐱 − 𝟑)(𝐱 + 𝟏) 

𝟐𝟒      𝟑𝟔 − 𝟏𝟓𝐙 + 𝐙𝟐 = (𝟏𝟐 − 𝐙)(𝟑 − 𝐙) 

𝟏𝟗       𝐱𝟐 + 𝟗𝐱 + 𝟏𝟒 = (𝐱 + 𝟕)(𝐱 + 𝟐) 

𝟐𝟎       𝐲𝟐 − 𝟓𝐲 + 𝟔 = (𝐲 − 𝟑)(𝐲 − 𝟐) 

𝟐𝟏       𝟐𝟒 − 𝟐𝐙 − 𝐙𝟐 = (𝟒 − 𝐙)(𝟔 + 𝐙) 

ي

 
ية الآتية الى أبسط صورة :     حلل كل مقدار من المقادير الجتر

𝟐𝟗       𝟏𝟑𝐲𝟐 − 𝟏𝟏𝐲 − 𝟐 = (𝐲 − 𝟏)(𝟏𝟑𝐲 + 𝟐) 
 

𝟐𝟓     𝟐𝐱𝟐 + 𝟏𝟐𝐱 − 𝟏𝟒 = 𝟐(𝐱𝟐 + 𝟔𝐱 − 𝟕) 

                                          = 𝟐(𝐱 + 𝟕)(𝐱 − 𝟏) 

𝟐𝟔      𝟒𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 + 𝟐 = 𝟐(𝟐𝐲𝟐 − 𝟑𝐲 + 𝟏) 

                                     = 𝟐(𝟐𝐲 − 𝟏)(𝐲 − 𝟏) 

 

𝟐𝟕     𝟏𝟎 + 𝟗𝐙 − 𝟗𝐙𝟐 = (𝟐 + 𝟑𝐙)(𝟓 − 𝟑𝐙) 
 

𝟑𝟎      𝟓𝟎 − 𝟐𝟎𝐙 + 𝟐𝐙𝟐 = 𝟐(𝟐𝟓 − 𝟏𝟎𝐙 + 𝐙𝟐) 

                                           = 𝟐(𝟓 − 𝐙)(𝟓 − 𝐙) 

𝟑𝟏      𝟑𝟎𝐱𝟐 − 𝐱𝐲 − 𝐲𝟐 = (𝟓𝐱 − 𝐲)(𝟔𝐱 + 𝐲) 

𝟑𝟐     𝟏𝟔𝐲𝟐 − 𝟐𝐲𝐱 − 𝟑𝐱𝟐 = (𝟐𝐲 − 𝐱)(𝟖𝐲 + 𝟑𝐱) 

𝟑𝟑       𝟔𝐙𝟐 − 𝟐𝐙𝐱 − 𝟒𝐱𝟐 = 𝟐(𝟑𝐙𝟐 − 𝐙𝐱 − 𝟐𝐱𝟐) 

                                             = 𝟐(𝐙 − 𝐱)(𝟑𝐙 + 𝟐𝐱) 

                                       = 𝟐(𝟑𝐲 − 𝟐)(𝟑𝐲 + 𝟏) 

𝟐𝟖       𝟐𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 + 𝟏 = (𝟐𝐱 + 𝟏)(𝐱 + 𝟏) 

 

ي

 
ي صحيحا :  ي الأقواس ليكون تحليل المقدار الجتر

 
 ضع الإشارات بي   الحدود ف

𝟑𝟔     𝟑𝟓 + 𝟑𝐲 − 𝟐𝐲𝟐 = (𝟓 − 𝐲)(𝟕 + 𝟐𝐲) 

𝟑𝟕   𝟑𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 + 𝟐 = (𝐱 − 𝟏)(𝟑𝐱 − 𝟐) 

𝟑𝟒      𝐱𝟐 + 𝐱 − 𝟐𝟎 = (𝐱 − 𝟒)(𝐱 + 𝟓) 

𝟑𝟓      𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟓𝟔 = (𝐱 + 𝟕)(𝐱 − 𝟖) 

 

 
 
 

 

ي محافظة كربلاء وسط العراق ولا تزال أطلال القلعةقلعة الأخيض  :  [𝟑𝟖]
 
 الى يومنا هذا   قائمة قلعة الأخيض  هي قلعة أثرية تقع ف

الشكل . ما أبعاد هذا السور الذي يحيط  به سور عظيم مستطيل ة الفريدة من نوعها ويحيط الأخيض  من الحصون الدفاعي         

 بالقلعة  

ي مساحتها           
𝟔𝐱𝟐التر − 𝟑𝟗𝐱 + ا مربعا ؟   𝟔𝟎  متر

 الحل : 

𝟔𝐱𝟐 − 𝟑𝟗𝐱 + 𝟔𝟎 = 𝟑(𝟐𝐱𝟐 − 𝟏𝟑𝐱 + 𝟐𝟎) = 𝟑(𝟐𝐱 − 𝟓)(𝐱 − 𝟒) 

𝟐𝐱)أبعاد السور هو :            − 𝟓)  , (𝐱 − 𝟒) 

 
ي مدينة الألعاب ويمثل المقدار     : العاب ترفيهية  [𝟑𝟗]

 
𝟓𝐭𝟐تعد أرجوحة ديسكفري من الألعاب الخطرة ف + 𝟓𝐭 − مسار     𝟑

ي مدينة الألعاب اذ  
 
ي   يمثل زمن الحركة . وتحليل المقدار يساعد 𝐭أرجوحة  ديسكفري ف

 
على معرفة الوقت الذي تستغرقه أرجحتها ف

 رة  الم

 الأولى . حلل المقدار .         

𝟓𝐭𝟐 + 𝟓𝐭 − 𝟑𝟎 = 𝟓(𝐭𝟐 + 𝐭 − 𝟔) = 𝟓(𝐭 + 𝟔)(𝐭 − 𝟓) 

 

 تدرب وحل التمرينات 

 تدرب وحل مسائل حياتية 

 لحل : ا
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و الأنفاق :  [𝟒𝟎] و الأنفاق نظام سكك حديد تحت الأرض تست  القطارات وهو أحد وسائل النقل   متر ي المدن   الشيعة يعد متر

 
ف

ة   الكبت 

𝟏𝟒𝐲𝟐   المقدار :  ويتألف كل قطار من عدة عربات  فإذا كان وذات الكثافة السكانية العالية          − 𝟐𝟑𝐲 +  يمثل مساحة أرضية   𝟑

 العربة بالمتر المرب  ع فما أبعادها ؟          

 الحل : 

𝟏𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝟑𝐲 + 𝟑 = (𝟕𝐲 − 𝟏)(𝟐𝐲 − 𝟑) 

𝟕𝐲)أبعاد العربة هي :             − 𝟏)   , (𝟐𝐲 − 𝟑) 

 

 ف                                    كر                                                       
ية الآتية الى أبسط صورة  [𝟒𝟏]     : تحد : حلل كل مقدار من المقادير الجتر

𝐢) 𝟒𝐱𝟑 + 𝟒𝐱𝟐 − 𝟗𝐱 − 𝟗 = (𝟒𝐱𝟑 + 𝟒𝐱𝟐) + (−𝟗𝐱 − 𝟗) = 𝟒𝐱𝟐(𝐱 + 𝟏) − 𝟗(𝐱 + 𝟏) 

                                            = (𝐱 + 𝟏)(𝟒𝐱𝟐 − 𝟗) = (𝐱 + 𝟏)(𝟐𝐱 + 𝟑)(𝟐𝐱 − 𝟑) 

 

𝟔𝐙𝟐أصحح الخطأ : حلل سعد المقدار :    [𝟒𝟐] − 𝟏𝟔𝐙 − ي :    𝟔
𝟔𝐙𝟐   كما يأنر − 𝟏𝟔𝐙 − 𝟔 = (𝟑𝐙 − 𝟏)(𝟐𝐙 + اكتشف   (𝟔

 خطأ سعد وصححه . 

 الحل : 

 

𝟏𝟖𝐙+   خطأ الحد الوسط            − 𝟐𝐙 = +𝟏𝟔𝐙 ≠ −𝟏𝟔𝐙 

𝟔𝐙𝟐 − 𝟏𝟔𝐙 − 𝟔 = (𝟐𝐙 − 𝟔)(𝟑𝐙 + 𝟏)                                       + 𝟐𝐙 − 𝟏𝟖𝐙 = −𝟏𝟔𝐙 ∶  الحد الوسطي 

 
ي تحليل المقدار :   حس عددي :  [𝟔𝟏]

 
𝒙𝟐أيمكن تحديد ما اذا كانت إشارات القوسي   ف − 𝟏𝟐𝒙 +  تحليل   متشابهة ومن دون مختلفة أم  𝟑𝟓

 المقدار ؟ وضح اجابتك .           

 الحل : 

ي  
ب إشارة الحد  (−)تكون إشارة القوسي   متشابهة ) سالبة ( حيث نضع إشارة الحد الثان  ي القوس الأول ونض 

 
ي إشارة الحد ف

 
ي ف

الثان 

ي القوس الثالث  
 
–)الثالث ونضعها ف ) 

 
ي الأقواس ليكون تحلي 

 
ي صحيحا :    أكتب //  الإشارات بي   الحدود ف  ل المقدار الجتر

 𝟔𝐙𝟐 + 𝟓𝐙 − 𝟓𝟔 = (𝟑𝐙 ⋯ 𝟖)(𝟐𝐙 ⋯ 𝟕) 
 الحل : 

𝟔𝐙𝟐 + 𝟓𝐙 − 𝟓𝟔 = (𝟑𝐙 − 𝟖)(𝟐𝐙 + 𝟕)                                   + 𝟐𝟏𝐙 − 𝟏𝟔𝐙 = +𝟓𝐙  ∶   الحد الوسطي

 

ي مجموع مكعبي   أو الفرق بي   مكعبي    𝟐]الدرس   تحليل المقدار الجتر − 𝟓] 

 

 

 

 

 

 

 

[𝟐 − 𝟓 − ي مجموع مكعبي    [𝟏  تحليل المقدار الجتر

ي المؤلف من حدين والذي على ص  ورة مجموع مكعبي   : هو تحليل المقدار الجتر

𝐚𝟑 + 𝐛𝟑 = (𝐚 + 𝐛)(𝐚𝟐 − 𝐚𝐛 + 𝐛𝟐) 
𝟏 = 𝟏𝟑  , 𝟖 = 𝟐𝟑  , 𝟐𝟕 = 𝟑𝟑 , 𝟔𝟒 = 𝟒𝟑  , 𝟏𝟐𝟓 = 𝟓𝟑 ,   𝟐𝟏𝟔 = 𝟔𝟑 
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ي روبك الأول طول ضلعه   ما    مثال //   ي طول ضلعه   𝟑𝐜𝐦مجموع حجمىي مكعتر

 𝟒𝐜𝐦والثان 

 الحل : 

𝐕 = 𝐋𝟑              حجم المكعبي  

𝐯𝟏 + 𝐯𝟐 = 𝟑𝟑 + 𝟒𝟑 = (𝟑 + 𝟒)(𝟑𝟐 − 𝟑 × 𝟒 + 𝟒𝟐) 

              = (𝟕)(𝟗 − 𝟏𝟐 + 𝟏𝟔) = (𝟕)(𝟏𝟑) = 𝟗𝟏 𝐜𝐦𝟑 

 
  كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صورة :   مثال //  حلل 

[𝟏]    𝐱𝟑 + 𝟓𝟑 = (𝐱 + 𝟓)(𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 + 𝟓𝟐) = (𝐱 + 𝟓)(𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 + 𝟐𝟓) 

[𝟐]     𝐲𝟑 + 𝟖 = 𝐲𝟑 + 𝟐𝟑 = (𝐲 + 𝟐)(𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 + 𝟒) 

[𝟑]    𝟖𝐙𝟑 + 𝟐𝟕 = 𝟐𝟑𝐙𝟑 + 𝟑𝟑 = (𝟐𝐙 + 𝟑)(𝟒𝐙𝟐 − 𝟔𝐙 + 𝟗) 

[𝟒]     
𝟏

𝐚𝟑
+

𝟏

𝟔𝟒
=

𝟏

𝐚𝟑
+

𝟏

𝟒𝟑
= (

𝟏

𝐚
+

𝟏

𝟒
) (

𝟏

𝐚𝟐
−

𝟏

𝟒𝐚
+

𝟏

𝟏𝟔
) 

[𝟓]     
𝟐𝟕

𝐱𝟑
+

𝟖

𝟏𝟐𝟓
=

𝟑𝟑

𝐱𝟑
+

𝟐𝟑

𝟓𝟑
= (

𝟑

𝐱
+

𝟐

𝟓
) (

𝟗

𝐱𝟐
−

𝟔

𝟓𝐱
+

𝟒

𝟐𝟓
) 

[𝟔]      
𝟏

𝟐
𝐲𝟑 + 𝟒 =

𝟏

𝟐
(𝐭𝟑 + 𝟖) =

𝟏

𝟐
(𝐭𝟑 + 𝟐𝟑) =

𝟏

𝟐
(𝐭 + 𝟐)(𝐭𝟐 − 𝟐𝐭 + 𝟒) 

[𝟕]      𝟎. 𝟏𝟐𝟓 + 𝐯𝟑 = (𝟎. 𝟓)𝟑 + 𝐯𝟑 = (𝟎. 𝟓 + 𝐯)(𝟎. 𝟐𝟓 − 𝟎. 𝟓𝐯 + 𝐯𝟐) 

 
ي فرق بي    مكعبي   تحليل المقدار الجتر  [𝟐 − 𝟓 − 𝟐] 

ي المؤلف من حدين والذي على صورة مجموع مكعبي   : ل المقدهو تحلي  ار الجتر

𝐚𝟑 − 𝐛𝟑 = (𝐚 − 𝐛)(𝐚𝟐 + 𝐚𝐛 + 𝐛𝟐) 

𝟏 = 𝟏𝟑  , 𝟖 = 𝟐𝟑  , 𝟐𝟕 = 𝟑𝟑 , 𝟔𝟒 = 𝟒𝟑  , 𝟏𝟐𝟓 = 𝟓𝟑 ,   𝟐𝟏𝟔 = 𝟔𝟑 

ي حوض اخر اكتر منه مكعب  ء أفرغ الما مملوء بالما  𝟏𝐦حوض مكعب الشكل طول ضلعه  مثال //    
 
طول ضلعه  الشكل   ء منه ف

𝟏. 𝟏𝐦    ي نحتاج اليها ليمتلى  الحوض الكبت  ؟
 ما كمية الماء الإضافية التر

 الحل : 

 حجم المكعب الصغت   –حجم المكعب الكبت    =كمية الماء الإضافية اللازمة  

𝐯𝟏 − 𝐯𝟐 = (𝟏. 𝟏)𝟑 − 𝟏𝟑 = (𝟏. 𝟏 − 𝟏)[(𝟏. 𝟏)𝟐 − 𝟏. 𝟏 × 𝟏 + 𝟏𝟐] 

               = (𝟎. 𝟏)(𝟏. 𝟐𝟏 + 𝟏. 𝟏 + 𝟏) = (𝟎. 𝟏)(𝟑. 𝟑𝟏) = 𝟎. 𝟑𝟑𝟏𝐦𝟑 

 
  مثال //  حلل كل مقدار من المقادير الأتية الى أبسط صورة :  

[𝟏]    𝐱𝟑 − 𝟑𝟑 = (𝐱 − 𝟑)(𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 + 𝟗) 

[𝟐]   𝐲𝟑 − 𝟔𝟒 = 𝐲𝟑 − 𝟒𝟑 = (𝐲 − 𝟒)(𝐲𝟐 + 𝟒𝐲 + 𝟏𝟔) 

[𝟑]    𝟐𝟕𝐙𝟑 − 𝟖 = 𝟑𝟑𝐙𝟑 − 𝟐𝟑 = (𝟑𝐙 − 𝟐)(𝟗𝐙𝟑 + 𝟔𝐙 + 𝟒) 

[𝟒]   
𝟏

𝐛𝟑
−

𝟏

𝟏𝟐𝟓
=

𝟏

𝐛𝟑
−

𝟏

𝟓𝟑
= (

𝟏

𝐛
−

𝟏

𝟓
) (

𝟏

𝐛𝟐
+

𝟏

𝟓𝐛
+

𝟏

𝟐𝟓
) 

[𝟓]    
𝟏

𝟑
𝐭𝟑 − 𝟗 =

𝟏

𝟑
(𝐭𝟑 − 𝟐𝟕) =

𝟏

𝟑
(𝐭𝟑 − 𝟑𝟑) =

𝟏

𝟑
(𝐭 − 𝟑)(𝐭𝟐 + 𝟑𝐭 + 𝟗) 
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[𝟔]     𝟎. 𝟐𝟏𝟔 − 𝐧𝟑 = (𝟎. 𝟔)𝟑 − 𝐧𝟑 = (𝟎. 𝟔 − 𝐧)(𝟎. 𝟑𝟔 + 𝟎. 𝟔𝐧 + 𝐧𝟐) 

[𝟕]    𝟏 − 𝟎. 𝟏𝟐𝟓𝐙𝟑 = 𝟏𝟑 − (𝟎. 𝟓)𝟑𝐙𝟑 = (𝟏 − 𝟎. 𝟓𝐙)(𝟏 + 𝟎. 𝟓𝐙 + 𝟎. 𝟐𝟓𝐙𝟐) 

[𝟖]    𝟑𝟐 −
𝟏

𝟐
𝐦𝟑 =

𝟏

𝟐
(𝟔𝟒 − 𝐦𝟑) =

𝟏

𝟐
(𝟒𝟑 − 𝐦𝟑) =

𝟏

𝟐
(𝟒 − 𝐦)(𝟏𝟔 + 𝟒𝐦 + 𝐦𝟐) 

 
 

 

 

 : حلل كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صورة  

𝟏     𝐲𝟑 + 𝟐𝟏𝟔 = 𝐲𝟑 + 𝟔𝟑 = (𝐲 + 𝟔)(𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 + 𝟑𝟔) 

𝟐     𝐱𝟑 + 𝐙𝟑 = (𝐱 + 𝐙)(𝐱𝟐 − 𝐱𝐙 + 𝐙𝟐) 

𝟑     𝟏𝟐𝟓 + 𝟖𝐙𝟑 = 𝟓𝟑 + 𝟐𝟑𝐙𝟑 = (𝟓 + 𝟐𝐙)(𝟐𝟓 − 𝟏𝟎𝐙 + 𝟒𝐙𝟐) 

𝟒    
𝟏

𝟐𝟕
𝐱𝟑 +

𝟏

𝟖
=

𝟏

𝟑𝟑
𝐱𝟑 +

𝟏

𝟐𝟑
= (

𝟏

𝟑
𝐱 +

𝟏

𝟐
) (

𝟏

𝟗
𝐱𝟐 −

𝟏

𝟔
𝐱 +

𝟏

𝟒
) 

𝟓     
𝟏

𝐚𝟑
+

𝟏

𝟔𝟒
=

𝟏

𝐚𝟑
+

𝟏

𝟒𝟑
= (

𝟏

𝐚
+

𝟏

𝟒
) (

𝟏

𝐚𝟐
−

𝟏

𝟒𝐚
+

𝟏

𝟏𝟔
) 

𝟔      
𝟏

𝟑
𝐭𝟑 + 𝟗 =

𝟏

𝟑
(𝐲𝟑 + 𝟐𝟕) =

𝟏

𝟑
(𝐭𝟑 + 𝟑𝟑) =

𝟏

𝟑
(𝐭 + 𝟑)(𝐭𝟐 − 𝟑𝐭 + 𝟗) 

𝟕       𝟎. 𝟏𝟐𝟓 + 𝐯𝟑 = (𝟎. 𝟓)𝟑 + 𝐯𝟑 = (𝟎. 𝟓 + 𝐯)(𝟎. 𝟐𝟓 − 𝟎. 𝟓𝐯 + 𝐯𝟐) 

𝟖        𝟏 + 𝟎. 𝟎𝟎𝟖𝐙𝟑 = 𝟏𝟑 + (𝟎. 𝟐)𝟑𝐙𝟑 = (𝟏 + 𝟎. 𝟐𝐙)(𝟏 − 𝟎. 𝟐𝐙 + 𝟎. 𝟎𝟒𝐙𝟐) 

 
 حلل كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صورة : 

𝟗       𝐚𝟑 − 𝟖𝟑 = (𝐚 − 𝟖)(𝐚𝟐 + 𝟖𝐚 + 𝟔𝟒) 

 𝟏𝟎      𝟖𝐲𝟑 − 𝟔𝟒 = 𝟖(𝐲𝟑 − 𝟖) = 𝟖(𝐲𝟑 − 𝟐𝟑) = 𝟖(𝐲 − 𝟐)(𝐲𝟐 + 𝟐𝐲 + 𝟒) 

𝟏𝟏      
𝟏

𝐜𝟑
−

𝟏

𝟖
=

𝟏

𝐜𝟑
−

𝟏

𝟐𝟑
= (

𝟏

𝐜
−

𝟏

𝟐
) (

𝟏

𝐜𝟐
+

𝟏

𝟐𝐜
+

𝟏

𝟒
) 

𝟏𝟐        
𝟏

𝟐
𝐯𝟑 − 𝟒 =

𝟏

𝟐
(𝐯𝟑 − 𝟖) =

𝟏

𝟐
(𝐯𝟑 − 𝟐𝟑) =

𝟏

𝟐
(𝐯 − 𝟐)(𝐯𝟐 + 𝟐𝐯 + 𝟒) 

𝟏𝟑     𝟎. 𝟏𝟐𝟓 − 𝐦𝟑 = (𝟎. 𝟓)𝟑 − 𝐦𝟑 = (𝟎. 𝟓 − 𝐦)(𝟎. 𝟐𝟓 + 𝟎. 𝟓𝐦 + 𝐦𝟐) 

𝟏𝟒         𝟐𝟓 −
𝟏

𝟓
𝐧𝟑 =

𝟏

𝟓
(𝟏𝟐𝟓 − 𝐧𝟑) =

𝟏

𝟓
(𝟓𝟑 − 𝐧𝟑) =

𝟏

𝟓
(𝟓 − 𝐧)(𝟐𝟓 + 𝟓𝐧 + 𝐧𝟐) 

𝟏𝟓       𝟑𝐛𝟑 − 𝟖𝟏 = 𝟑(𝐛𝟑 − 𝟐𝟕) = 𝟑(𝐛𝟑 − 𝟑𝟑) = 𝟑(𝐛 − 𝟑)(𝐛𝟐 + 𝟑𝐛 + 𝟗) 

𝟏𝟔        𝟎. 𝟐𝟏𝟔𝐯𝟑 − 𝟎. 𝟎𝟎𝟖𝐭𝟑 = (𝟎. 𝟔)𝟑𝐯𝟑 − (𝟎. 𝟐)𝟑𝐭𝟑 = (𝟎. 𝟔𝐯 − 𝟎. 𝟐𝐭)(𝟎. 𝟑𝟔𝐯𝟐 + 𝟎. 𝟏𝟐𝐯𝐭 + 𝟎. 𝟎𝟒𝐭𝟐) 

 

 

 

 

 

 

 

 تأكد من فهمك
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  ة : حلل كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صور 
𝟏𝟕       𝟔𝟑 + 𝐱𝟑 = (𝟔 + 𝐱)(𝟔 − 𝟔𝐱 + 𝐱𝟐) 

𝟏𝟖      𝟐𝟕 + 𝟔𝟒𝐱𝟑 = 𝟑𝟑 + 𝟒𝟑𝐱𝟑 = (𝟑 + 𝟒𝐱)(𝟗 − 𝟏𝟐𝐱 + 𝟏𝟔𝐱𝟐) 

𝟏𝟗     𝟏𝟐𝟓𝐲𝟑 + 𝟏 = 𝟓𝟑𝐲𝟑 + 𝟏𝟑 = (𝟓𝐲 + 𝟏)(𝟐𝟓𝐲𝟐 − 𝟓𝐲 + 𝟏) 

𝟐𝟎      
𝟏

𝟔𝟒
+

𝟖

𝟏𝟐𝟓
𝐲𝟑 =

𝟏

𝟒𝟑
+

𝟐𝟑

𝟓𝟑
𝐲𝟑 = (

𝟏

𝟒
+

𝟐

𝟓
𝐲) (

𝟏

𝟏𝟔
−

𝟐

𝟐𝟎
𝐲 +

𝟒

𝟐𝟓
𝐲𝟐) 

𝟐𝟏     
𝟏

𝐛𝟑
+

𝟏

𝟖
=

𝟏

𝐛𝟑
+

𝟏

𝟐𝟑
= (

𝟏

𝐛
+

𝟏

𝟐
) (

𝟏

𝐛𝟐
−

𝟏

𝟐𝐛
+

𝟏

𝟒
) 

𝟐𝟐      
𝟏

𝟓
𝐯𝟑 + 𝟐𝟓 =

𝟏

𝟓
(𝐯𝟑 + 𝟏𝟐𝟓) =

𝟏

𝟓
(𝐯𝟑 + 𝟓𝟑) =

𝟏

𝟓
(𝐯 + 𝟓)(𝐯𝟐 − 𝟓𝐯 + 𝟐𝟓) 

𝟐𝟑      𝟎. 𝟎𝟐𝟕 + 𝟐𝟕𝐧𝟑 = (𝟎. 𝟑)𝟑 + 𝟑𝟑𝐧𝟑 = (𝟎. 𝟑 + 𝟑𝐧)(𝟎. 𝟎𝟗 + 𝟎. 𝟗𝐧 + 𝟗𝐧𝟐) 

𝟐𝟒       𝟎. 𝟏𝟐𝟓𝐱𝟑 + 𝟎. 𝟎𝟎𝟖𝐲𝟑 = (𝟎. 𝟓)𝟑𝐱𝟑 + (𝟎. 𝟐)𝟑𝐲𝟑 = (𝟎. 𝟓𝐱 + 𝟎. 𝟐𝐲)(𝟎. 𝟐𝟓𝐱𝟐 − 𝟎. 𝟏𝐱𝐲 + 𝟎. 𝟎𝟒𝐲𝟐) 

 
 حلل كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صورة : 

𝟐𝟓         𝐲𝟑 − 𝟔𝟒 = 𝐲𝟑 − 𝟒𝟑 = (𝐲 − 𝟒)(𝐲𝟐 + 𝟒𝐲 + 𝟏𝟔) 

𝟐𝟔      𝟐𝟕𝐲𝟑 − 𝟖 = 𝟑𝟑𝐲𝟑 − 𝟐𝟑 = (𝟑𝐲 − 𝟐)(𝟗𝐲𝟐 + 𝟔𝐲 + 𝟒) 

𝟐𝟕       
𝟏

𝐱𝟑
−

𝟐𝟕

𝟖
=

𝟏

𝐱𝟑
−

𝟑𝟑

𝟐𝟑
= (

𝟏

𝐱
−

𝟑

𝟐
) (

𝟏

𝐱𝟐
+

𝟑

𝟐𝐱
+

𝟗

𝟒
) 

𝟐𝟖        𝟗 −
𝟏

𝟑
𝐧𝟑 =

𝟏

𝟑
(𝟐𝟕 − 𝐧𝟑) =

𝟏

𝟑
(𝟑𝟑 − 𝐧𝟑) =

𝟏

𝟑
(𝟑 − 𝐧)(𝟗 + 𝟑𝐧 + 𝐧𝟐) 

𝟐𝟗        𝟎. 𝟎𝟎𝟏 − 𝐯𝟑 = (𝟎. 𝟏)𝟑 − 𝐯𝟑 = (𝟎. 𝟏 − 𝐯)(𝟎. 𝟎𝟏 + 𝟎. 𝟏𝐯 + 𝐯𝟐) 

𝟑𝟎       𝟒 −
𝟏

𝟐
𝐭𝟑 =

𝟏

𝟐
(𝟖 − 𝐭𝟑) =

𝟏

𝟐
(𝟐𝟑 − 𝐭𝟑) =

𝟏

𝟐
(𝟐 − 𝐭)(𝟒 + 𝟐𝐭 + 𝐭𝟐) 

𝟑𝟏       𝟐𝟓𝐜𝟑 −
𝟏

𝟓
=

𝟏

𝟓
(𝟏𝟐𝟓𝐜𝟑 − 𝟏) =

𝟏

𝟓
(𝟓𝟑𝐜𝟑 − 𝟏𝟑) =

𝟏

𝟓
(𝟓𝐜 − 𝟏)(𝟐𝟓𝐜𝟐 + 𝟓𝐜 + 𝟏) 

𝟑𝟐        𝟎. 𝟎𝟎𝟏𝐱𝟑 − 𝟎. 𝟎𝟎𝟖𝐲𝟑 = (𝟎. 𝟏)𝟑𝐱𝟑 − (𝟎. 𝟐)𝟑𝐲𝟑 

                                                   = (𝟎. 𝟏𝐱 − 𝟎. 𝟐𝐲)(𝟎. 𝟎𝟏𝐱𝟐 + 𝟎. 𝟎𝟐𝐱𝐲 + 𝟎. 𝟎𝟒𝐲𝟐) 

 
 

 

 

ي المانيا كما أنها منمكتبة م مكتبة :  [𝟑𝟑]
 
ي العالم وأفخمها وتقع ف

 
أكت  المكتبات  دينة شتوتغارت هي واحدة من أجمل المكتبات ف

تماشيا مع متطلبات التعليم الحديثة . بناية المكتبة على شكل مكعب طول ضلعه    
𝟏

𝟐
𝒚𝟑 − 𝟏𝟑

𝟏

𝟐
متر . حلل المقدار الذي يمثل      

 طول الضلع . 

 :  الحل

𝟏

𝟐
𝐲𝟑 − 𝟏𝟑

𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟐
𝐲𝟑 −

𝟐𝟕

𝟐
=

𝟏

𝟐
(𝐲𝟑 − 𝟐𝟕) =

𝟏

𝟐
(𝐲𝟑 − 𝟑𝟑) =

𝟏

𝟐
(𝐲 − 𝟑)(𝐲𝟐 + 𝟑𝐲 + 𝟗) 

درب وحل التمريناتت  

 تدرب وحل مسائل حياتية
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ي داخل حجر مكعب الشكل حجمه   𝟐𝟓𝐱𝟑حوض سمك الزينة حجمه  سمك : حوض  [𝟑𝟒]

 
ا مكعبا وضع ف متر

𝟏

𝟓
مكعب ملى    متر   

 قدار حجم الماء ثم حلله . كاملا . اكتب م  بالماء

 الحل : 

𝟐𝟓𝐱𝟑 +
𝟏

𝟓
=

𝟏

𝟓
(𝟏𝟐𝟓𝐱𝟑 + 𝟏) =

𝟏

𝟓
(𝟓𝟑𝐱𝟑 + 𝟏𝟑) =

𝟏

𝟓
(𝟓𝐱 + 𝟏)(𝟐𝟓𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 + 𝟏) 

 
ي التصميم مع تطور هندسة العمارة فصممت هذه ا  سكن :  [𝟑𝟓]

 
شكل مكعبات .    لمنازل علبدأت المنازل تأخذ أشكالا مختلفة ف

ل الأول   فاذاكان حجم المت  
𝟖

𝐚𝟑      ي
ل الثان  متر مكعب وحجم المت  

𝟐𝟕

𝐛𝟑  لي   معا ثم حلل المقدار .   متر مكعب  
 . اكتب حجم المت 

 الحل : 

𝐯𝟏 + 𝐯𝟐 =
𝟖

𝐚𝟑
+

𝟐𝟕

𝐛𝟐
=

𝟐𝟑

𝐚𝟑
+

𝟑𝟑

𝐛𝟑
= (

𝟐

𝐚
+

𝟑

𝐛
) (

𝟒

𝐚𝟐
−

𝟔

𝐚𝐛
+

𝟗

𝐛𝟑
) 

 

 

 
ي من المقادير الآتية الى أبسط صورة :  [𝟑𝟔]  تحد : حلل كل مقدار جتر

𝐢) 𝟎. 𝟎𝟎𝟐𝐙𝟑 − 𝟎. 𝟎𝟏𝟔𝐲𝟑 = 𝟎. 𝟎𝟎𝟐(𝐙𝟑 − 𝟖𝐲𝟑) = 𝟎. 𝟎𝟎𝟐(𝐙𝟑 − (𝟐)𝟑𝐲𝟑) 

                                              = 𝟎. 𝟎𝟎𝟐(𝐙 − 𝟐𝐲)(𝐙𝟐 + 𝟐𝐙𝐲 + 𝟒𝐲𝟐) 

 
ى المقدار :     صحح الخطأ :  [𝟑𝟕] 𝟖𝐯𝟑 حللت بشر − 𝟎. ي :   𝟎𝟎𝟏

𝟖𝐯𝟑 كما يأنر − 𝟎. 𝟎𝟎𝟏 = (𝟐𝐯 + 𝟎. 𝟏)(𝟒𝐯𝟐 − 𝟎. 𝟒𝐯 +

𝟎. 𝟎𝟏)  

ى وصححه .            اكتشف خطأ بشر

 الحل : 

𝟖𝐯𝟑 − 𝟎. 𝟎𝟎𝟏 = 𝟐𝟑𝐯𝟑 − (𝟎. 𝟏)𝟑 = (𝟐𝐯 − 𝟎. 𝟏)(𝟒𝐯𝟐 + 𝟎. 𝟐𝐯 + 𝟎. 𝟎𝟏) 

 
,𝟖هل يمكن جمع العددين   حس عددي :  [𝟑𝟖]  بطريقة تحليل مجموع مكعبي   ؟ وضح اجابتك  𝟐𝟕

 نعم    الحل : 

𝟖 + 𝟐𝟕 = 𝟐𝟑 + 𝟑𝟑 = (𝟐 + 𝟑)(𝟒 − 𝟔 + 𝟗) = (𝟓)(𝟕) = 𝟑𝟓 

 
ي ا اكتب //  الإشارات 

 
ي صحيحا :   لأقواس ليكون تحلبي   الحدود ف 𝟏𝟐𝟓يل المقدار الجتر − 𝐱𝟑 = (𝟓 ⋯ 𝐱)(𝟐𝟓 ⋯ 𝟓𝐱 ⋯ 𝐱𝟐) 

 الحل : 

𝟏𝟐𝟓 − 𝐱𝟑 = (𝟓 − 𝐱)(𝟐𝟓 + 𝟓𝐱 + 𝐱𝟐) 

 

 

 

 

 

 

 

 ف                         كر
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𝟐]الدرس   − ية النسبية  [𝟔  تبسيط المقادير الجتر

 

[𝟐 − 𝟔 − ية النسبية وقسمتها [𝟏 ب المقادير الجتر  تبسيط ض 

       ة : ملاحظ        

 نحلل كل حدودية بطرق التحليل السابقة للبسط والمقام .  𝟏) 

ب   (÷)اذا وجدت علامة القسمة   𝟐)   وقلب الحد ما بعد القسمة . (×)نبدل القسمة الى ض 

 نختض الحدود المتشابهة بي   البسط والمقام .  𝟑) 

ي المقام  𝟒) 
 
ي البسط والمقام ف

 
ب البسط ف  . نض 

 

ى حسن مجموعة من باقات الزهور بمبلغ    مثال //   𝐱𝟐اشتر − 𝐱 − 𝟐𝐱عليه   دينار فكانت كلفة باقة الزهور الواحدة  𝟔 −  دينار .   𝟔

 اكتب نسبة ثمن الباقة الواحدة الى الثمن الكلىي لباقات الزهور وبأبسط صورة .                

يالحل : 

ثمني باقة الزهوري

ثمني الباقات الكليةي للزهوري
=

𝟐𝐱 − 𝟔

𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟔
=

𝟐(𝐱 − 𝟑)

(𝐱 − 𝟑)(𝐱 + 𝟐)
=

𝟐

𝐱 + 𝟐
 

 
 كل مقدار من المقادير الآتية بأبسط صورة :   أكتبمثال //    

𝐲𝟐 − 𝟒

𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 + 𝟒
=

(𝐲 + 𝟐)(𝐲 − 𝟐)

(𝐲 − 𝟐)(𝐲 − 𝟐)
=

𝐲 + 𝟐

𝐲 − 𝟐
 [𝟏] 

𝟓𝐙+𝟏𝟎

𝐙−𝟑
×

𝐙𝟑−𝟐𝟕

𝐙𝟐+𝟔𝐙+𝟖
=

𝟓(𝐙+𝟐)

𝐙−𝟑
×

(𝐙−𝟑)(𝐙𝟐+𝟐𝐙+𝟗)

(𝐙+𝟐)(𝐙+𝟒)
=

𝟓(𝐙𝟐+𝟑𝐙+𝟗)

𝐙+𝟒
 [𝟐] 

𝟏𝟔−𝐱𝟐

𝟑𝐱+𝟓
×

𝟑𝐱𝟐+𝟐𝐱−𝟓

𝐱𝟐+𝟑𝐱−𝟒
=

(𝟒+𝐱)(𝟒−𝐱)

𝟑𝐱+𝟓
×

(𝟑𝐱+𝟓)(𝐱−𝟏)

(𝐱+𝟒)(𝐱−𝟏)
= 𝟒 − 𝐱 [𝟑] 

𝟖 + 𝐭𝟑

𝟒 − 𝟐𝐭 + 𝐭𝟐
÷

(𝟐 + 𝐭)𝟑

𝐭𝟐 + 𝟗𝐭 + 𝟏𝟒
=

𝟖 + 𝐭𝟑

𝟒 − 𝟐𝐭 + 𝐭𝟐
×

𝐭𝟐 + 𝟗𝐭 + 𝟏𝟒

(𝟐 + 𝐭)𝟑
 

                                       =
(𝟐+𝐭)(𝟒−𝟐𝐭+𝐭𝟐)

𝟒−𝟐𝐭+𝐭𝟐 ×
(𝐭+𝟐)(𝐭+𝟕)

(𝟐+𝐭)𝟐(𝟐+𝐭)
=

𝐭+𝟕

𝟐+𝐭
=

𝐭+𝟕

𝐭+𝟐
 

 

 

[𝟐 − 𝟔 − ية النسبية وطرحها ت . [𝟐  بسيط جمع المقادير الجتر

 خطوات الحل : 

 نحلل البسط والمقام بأحدي طرق التحليل السابقة ونختض العوامل المتشابهة بي   بسط ومقام نفس الحدودية .      𝟏) 

 لمقامات . نلاحظ المقامات اذا كانت متشابهة نجري عملية الجمع أو الطرح للبسط وبأخذ احدى ا 𝟐) 

ك الأصغر للمقامات وبدون اذا كانت المقامات مختلفة ) غت  متشابهة ( نوحدها ذلك بأخذ ا 𝟑)    تكرار  لمضاعف المشتر

 واستخراج البسط الجديد .       

   اكتب كل مقدار من المقادير الأتية بأبسط صورة : مثال //    

𝐲𝟐

𝐲 + 𝟐
−

𝟒

𝐲 + 𝟐
=

𝐲𝟐 − 𝟒

𝐲 + 𝟐
=

(𝐲 + 𝟐)(𝐲 − 𝟐)

𝐲 + 𝟐
= 𝐲 − 𝟐 [𝟏] 

𝟕𝐱−𝟏𝟒

𝐱𝟐−𝟒
+

𝟓

𝐱+𝟐
=

𝟕(𝐱−𝟐)

(𝐱+𝟐)(𝐱−𝟐)
+

𝟓

𝐱+𝟐
=

𝟕

𝐱+𝟐
+

𝟓

𝐱+𝟐
=

𝟕+𝟓

𝐱+𝟐
=

𝟏𝟐

𝐱+𝟐
 [𝟐] 

[𝟒] 
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𝟒𝐙

𝟐𝐙 − 𝟓
−

𝐙

𝐙 + 𝟑
=

𝟒𝐙(𝐙 + 𝟑) − 𝐙(𝟐𝐙 − 𝟓)

(𝟐𝐙 − 𝟓)(𝐙 + 𝟑)
=

𝟒𝐙𝟐 + 𝟏𝟐𝐙 − 𝟐𝐙𝟐 + 𝟓𝐙

(𝟐𝐙 − 𝟓)(𝐙 + 𝟑)
 [𝟑] 

                       =
𝟐𝐙𝟐+𝟏𝟕𝐙

(𝟐𝐙−𝟓)(𝐙+𝟑)
=

𝐙(𝟐𝐙+𝟏𝟕)

(𝟐𝐙−𝟓)(𝐙+𝟑)
  

𝐭𝟐 + 𝟐𝐭 + 𝟒

𝐭𝟑 − 𝟖
+

𝟏𝟐

𝟑𝐭 − 𝟔
=

𝐭𝟐 + 𝟐𝐭 + 𝟒

(𝐭 − 𝟐)(𝐭𝟐 + 𝟐𝐭 + 𝟒)
+

𝟏𝟐

𝟑(𝐭 − 𝟐)
=

𝟏

𝐭 − 𝟐
+

𝟒

𝐭 − 𝟐
=

𝟓

𝐭 − 𝟐
 [𝟒] 

  

  

  

𝟖

𝐯 + 𝟒
+

𝟐

𝐯 − 𝟒
−

𝟏

𝐯𝟐 − 𝟏𝟔
=

𝟖

𝐯 + 𝟒
+

𝟐

𝐯 − 𝟒
−

𝟏

(𝐯 + 𝟒)(𝐯 − 𝟒)
=

𝟖(𝐯 − 𝟒) + 𝟐(𝐯 + 𝟒) − 𝟏

(𝐯 + 𝟒)(𝐯 − 𝟒)
 [𝟓] 

                                                 =
𝟖𝐯 − 𝟑𝟐 + 𝟐𝐯 + 𝟖 − 𝟏

(𝐯 + 𝟒)(𝐯 − 𝟒)
=

𝟏𝟎𝐯 − 𝟐𝟓

(𝐯 + 𝟒)(𝐯 − 𝟒)
=

𝟓(𝟐𝐯 − 𝟓)

(𝐯 + 𝟒)(𝐯 − 𝟒)
 

 

 
 

 
   اكتب كل مقدار من المقادير التلية بأسط صورة : 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تأكد من فهمك 
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 مقدار من المقادير التالية بأبسط صوره اكتب كل 
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ي مكتبة :  [𝟐𝟑] 𝐱𝟐اذا كان المقدار الجتر − ي   𝟒 ي المكتبة والمقدار الجتر
 
𝐱𝟐  يمثل عدد الكتب العلمية ف + 𝐱 − يمثل عدد      𝟔

 .الكتب  الأدبية فيها . اكتب نسبة الكتب العلمية الى الكتب الأدبية بأبسط صورة  

 الحل : 

عدد الكتبي العلميةي

عدد الكتبي الأدبية
=

𝐱𝟐 − 𝟒

𝐱𝟐 + 𝐱 − 𝟔
=

(𝐱 + 𝟐)(𝐱 − 𝟐)

(𝐱 + 𝟑)(𝐱 − 𝟐)
=

𝐱 + 𝟐

𝐱 + 𝟑
 

 
,𝟓مستطيل أبعاده  هندسة :    [𝟐𝟒] ي الذي   المقدار متر . اكتب  𝐱أمتار وسع الى مستطيل أكتر وذلك بأحاطته بممر عرضه   𝟑 الجتر

ي طول المس
 قبل التوسيع الى عرضه بعد   لمستطيل   عرض  ونسبة  تطيل قبل التوسيع الى طوله بعد التوسيعيمثل مجموع نسبتر

 التوسيع بأبسط صورة .           

 الحل : 

𝟑طول المستطيل قبل التوسيع   𝐱,    طول المستطيل بعد التوسيع           = + 𝟑 = 

𝟓عرض المستطيل قبل التوسيع  𝐱عد التوسيع ,    عرض المستطيل ب           = + 𝟓 = 

طول المستطيل قبل التوسيعي

طول المستطيل بعد التوسيعي
+
عرض المستطيل قبل التوسيعي

عرض المستطيل بعد التوسيعي
=

𝟑

𝐱 + 𝟑
+

𝟓

𝐱 + 𝟓
=

𝟑(𝐱 + 𝟓) + 𝟓(𝐱 + 𝟑)

(𝐱 + 𝟑)(𝐱 + 𝟓)
 

                                                                =
𝟑𝐱 + 𝟏𝟓 + 𝟓𝐱 + 𝟏𝟓

(𝐱 + 𝟑)(𝐱 + 𝟓)
=

𝟖𝐱 + 𝟑𝟎

(𝐱 + 𝟑)(𝐱 + 𝟓)
 

 
ي  العاب نارية :  [𝟐𝟓] 𝟐𝟎المقدار الجتر + 𝟏𝟓𝐭 − 𝟓𝐭𝟐   ارتفاعها   بناية   يمثل ارتفاع بالأمتار لقذيفة ألعاب نارية أطلقت من سطح

ا اذ   𝟐𝟎 ي الى الهدف . والمقدار ال 𝐭متر
ي  تمثل زمن وصول القذيفة بالثوان  𝟒جتر + 𝟏𝟗𝐭 − 𝟓𝐭𝟐     يمثل ارتفاع قذيفة أخرى أطلقت

 القذيفة الثانية بأبسط صورة .   ولى الى ارتفاع أمتار . اكتب نسبة ارتفاع القذيفة الأ  𝟒من  سطح بناية ارتفاعها  

يالحل : 

ارتفاع القذيفة الأولى

ارتفاع القذيفة الثانية
=

𝟐𝟎 + 𝟏𝟓𝐭 − 𝟓𝐭𝟐

𝟒 + 𝟏𝟗 − 𝟓𝐭𝟐
=

𝟓(𝟒 + 𝟑𝐭 − 𝐭𝟐)

(𝟏 + 𝟓𝐭)(𝟒 − 𝐭)
=

𝟓(𝟏 + 𝐭)(𝟒 − 𝐭)

(𝟏 + 𝟓𝐭)(𝟒 − 𝐭)
=

𝟓(𝟏 + 𝐭)

𝟏 + 𝟓𝐭
 

 

 ف                                    كر

ية الآتية :  تحد :    [𝟐𝟔]   بسط كل مقدار من المقادير الجتر

 

ي وكأصحح الخطأ : [𝟐𝟕]  ي : بسط سماح المقدار الجتر
    تبته بأبسط صورة كما يأنر

 اكتشف خطأ سماح وصححه .            

 الحل : 

 

مسائل حياتية تدرب وحل   

𝐙𝟐 − 𝐙 − 𝟑𝟎

𝟓 + 𝐙
×

𝟐𝐙 + 𝟏𝟐

𝐙𝟐 − 𝟑𝟔
= 𝟏 
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يي   بدون استعمال الورقة والقلم ؟ وضح ذلك . حس عددي : [𝟐𝟖]   ما ناتج جمع المقدارين الجتر

𝟓

𝐱𝟐 − 𝟒𝟗
+

−𝟒

(𝐱 − 𝟕)(𝐱 + 𝟕)
 

يالحل : 

𝟓

𝐱𝟐 − 𝟒𝟗
+

−𝟒

(𝐱 − 𝟕)(𝐱 + 𝟕)
=

𝟓

(𝐱 + 𝟕)(𝐱 − 𝟕)
+

−𝟒

(𝐱 − 𝟕)(𝐱 + 𝟕)
=

𝟓 − 𝟒

(𝐱 + 𝟕)(𝐱 − 𝟕)
=

𝟏

(𝐱 + 𝟕)(𝐱 − 𝟕)
 

ي بأبسط صورة :          / أكتب /   قيمة المقدار الجتر
𝐙𝟐+𝐙−𝟔

𝟐𝐙𝟐+𝟐𝐙−𝟏𝟐
÷

𝐙𝟐−𝟏𝟔

𝟐𝐙+𝟖
 

 الحل : 

 

 

ي الحديثة أشكالا هندسية مختلفة ,تعلم // 
فندق على شكل أسطوانة دائرية قائمة مغلفة من جوانبها بالزجاج . اذا كان   تخذ المبان 

𝐱قطر قاعدة المبت    نصف − 𝐱أمتار وارتفاعه  𝟖 + ا . ما المساحة  𝟏𝟐  . الجانبية للفندق  متر

   أفهم : 

ي المسألة؟ 
 
ا x + 12وارتفاعه    أمتار،x - 8مبت  الفندق على شكل أسطوانة، نصف قطر قاعدته ما المعطيات ف  متر

 إيجاد المساحة الجانبية للفندق ما المطلوب من المسألة؟ 

 خطط : 

ي الدائري القائم، لذا نطبق قانون المساحة الجانبية كيف تحل المسألة؟ 
للأسطوانة بما أن بناية الفندق مشابهة للشكل الأسطوان 

 القائمة

 ة للأسطوانة القائمة وهي : لذا نطبق قانون المساحة الجانبي                              

×المساحة الجانبية                               𝟐 𝐋𝐀)      ⟸الارتفاع       ×نصف قطر القاعدة   ×النسبة الثابتة   = = 𝟐𝛑𝐫𝐡) 

 حل : 

𝐫 = 𝐱 − 𝐡    ,    نصفي قطري القاعدة         𝟖 = 𝐱 +   الارتفاع   𝟏𝟐

𝐋𝐀 = 𝟐𝛑𝐫𝐡 

𝐋𝐀 = 𝟐𝛑(𝐱 − 𝟖)(𝐱 + 𝟏𝟐) = 𝟐𝛑(𝐱𝟐 + 𝟏𝟐𝐱 − 𝟖𝐱 − 𝟗𝟔) 

𝐋𝐀 = 𝟐𝛑(𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − 𝟗𝟔) = 𝟐𝛑𝐱𝟐 + 𝟖𝛑𝐱 − 𝟏𝟗𝟐𝛑 

ية للتحقق من صحة الحل :   تحقق :   استعمل تحليل المقادير الجتر

𝟐𝛑𝐱𝟐 + 𝟖𝛑𝐱 − 𝟏𝟗𝟐𝛑 = 𝟐𝛑(𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − ك                    (𝟗𝟔   اخراج عامل مشتر

                                         = 𝟐𝛑(𝐱 − 𝟖)(𝐱 + ي بالتجربةي                 (𝟏𝟐   تحليلي المقدار الجت 

𝐡أي أن :   = 𝐱 + 𝟏𝟐 , 𝐫 = 𝐱 −  اذا فإن الحل صحيح .    𝟖

 

 

اتيجية ) الخطوات الأرب  ع (   حل المسائل التالية باستر

ي مدينة الألعاب تشغل مساحمدينة الألعاب :  [𝟏]
 
ي تشغلها وهي متوقبعض الألعاب ف

فلعبة الأرجوحة   فة . ة أكتر من المساحة التر

ي تشغلها   𝐱تشغل مساحة دائرية قطرها  
أمتار . اكتب مقدار الفرق   𝟖يقل بمقدار   متر عند الدوران وعند توقفها فأن قطر المساحة التر

ي التوقف والدوران للأرجوحة ثم حلله . 
 بي   مساحتر

 الحل : 

𝟐𝐫 = 𝐱           قطري عند الدويران       ⟹       𝐫 =
𝐱

𝟐
  نصفي القطر عند الدوران         

𝟐𝐫 = 𝐱 − ⟹     القطر عند التوقفي          𝟖        𝐫 =
𝐱 − 𝟖

𝟐
   نصفي القطر عند التوقفي         

 خطة حل المسألة ) خطوات الأرب  ع (

 مسائل
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𝐀 = 𝐫𝟐𝛑             مساحة الدائرةي 

𝐀𝟏 − 𝐀𝟐 = (
𝐱

𝟐
)

𝟐

𝛑 − (
𝐱 − 𝟖

𝟐
)

𝟐

𝛑 =
𝐱𝟐𝛑

𝟒
−

(𝐱 − 𝟖)𝟐𝛑

𝟒
=

𝐱𝟐𝛑 − (𝐱𝟐 − 𝟏𝟔𝐱 + 𝟔𝟒)𝛑

𝟒
 

                 =
𝐱𝟐𝛑 − 𝐱𝟐𝛑 + 𝟏𝟔𝛑𝐱 − 𝟔𝟒𝛑

𝟒
=

𝟏𝟔𝛑𝐱 − 𝟔𝟒𝛑

𝟒
= 𝟒𝛑𝐱 − 𝟏𝟔𝛑 

 
ي حديقة الحيوانات موطن دب الباندا الطبيعي هو سلسلة جبال وسط الصي   ويحتاج الباندا الى منطدب الباندا :  [𝟐]

 
قة واسعة ف

ي أحدى حدائق الحيوان بمقدار  حتر يتكيف للعيش . وسعت المنطقة المخصصة للب
 
 أمتار الى كل من طول وعرض المنطقة  𝟔اندا ف

𝐱فأصبح طول المنطقة         + 𝐱أمتار والعرض   𝟖 + ا . ما مساحة 𝟒  المنطقة المخصصة للباندا قبل التوسعة ؟  متر

 الحل : 

𝐱 + 𝟖 − 𝟔 = 𝐱 + 𝐱        ,       الطولي قبل التوسعة                 𝟐 + 𝟒 − 𝟔 = 𝐱 −  العرض قبل التوسعة  𝟐

 العرض   ×الطول   =المساحة المخصصة  

𝐀 = (𝐱 + 𝟐)(𝐱 − 𝟐) = 𝐱𝟐 − 𝟐𝟐 = 𝐱𝟐 − 𝟒 

 
الماء بوصفه  من وي على الماء ويستفادكرة الثلج هي كرة شفافة تصنع من الزجاج تنطوي على منظر طبيعي وتحتكرة الثلج :    [𝟑]

𝐲وسطا  لسقوط الثلج  . اذا كان نصف قطر كرة الثلج   −  سنتمتر . فما حجم الكرة ؟  𝟑

 الحل : 

𝐕 =
𝟒

𝟑
𝐫𝟑𝛑     حجم الكرةي ,    𝐫 = 𝐲 −  نصفي قطري    𝟑

𝐕 =
𝟒

𝟑
𝛑(𝐲 − 𝟑)𝟑 =

𝟒

𝟑
𝛑(𝐲 − 𝟑)(𝐲 − 𝟑)𝟐 

   =
𝟒

𝟑
𝛑(𝐲 − 𝟑)(𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 + 𝟗) =

𝟒

𝟑
𝛑(𝐲𝟑 − 𝟔𝐲𝟐 + 𝟗𝐲 − 𝟑𝐲𝟐 + 𝟏𝟖𝐲 − 𝟐𝟕) 

   =
𝟒

𝟑
𝛑(𝐲𝟑 − 𝟗𝐲𝟐 + 𝟐𝟕𝐲 − 𝟐𝟕) =

𝟒

𝟑
𝛑𝐲𝟑 −

𝟒

𝟑
𝛑 × 𝟗𝐲𝟐 +

𝟒

𝟑
𝛑 × 𝟐𝟕𝐲 −

𝟒

𝟑
𝛑 × 𝟐𝟕 

   =
𝟒

𝟑
𝛑𝐲𝟑 − 𝟏𝟐𝛑𝐲𝟐 + 𝟑𝟔𝛑𝐲 − 𝟑𝟔𝛑 

 
سنتمتر . حلل المقدار   𝟑سنتمتر وضع داخله مكعب أصغر منه طول ضلعه   𝐱ق مكعب الشكل طول ضلعه  دو صن  هندسة :  [𝟒] 

ي الذي يمثل الفرق بي   حجمىي المكعبي   .   الجتر

 الحل : 

  𝐕 = 𝐋𝟑   ⟹    𝐕𝟏 + 𝐕𝟐 = 𝐱𝟑 − 𝟑𝟑 = (𝐱 − 𝟑)(𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 + 𝟗) 
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[𝟐 − ب المقادير الج [𝟏 ية ض   تر

ية الآتية//  1مثال   ب المقادير الجتر  :  جد ناتج ض 

𝐢) (𝐱 − 𝟑)𝟐 = 𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 + 𝟗                                    𝐢𝐢) (𝟐𝐲 − 𝟓)(𝟐𝐲 + 𝟓) = 𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝟓  

𝐢𝐢𝐢) (√𝟐 + 𝐙)(√𝟐 − 𝐙) = 𝟐 − 𝐙𝟐 

 
ية الآت جد //   1تدريب   ب المقادير الجتر    :  يةناتج ض 

𝐢) (𝐙 + 𝟔)𝟐 = 𝐙𝟐 + 𝟏𝟐𝐙 + 𝟑𝟔                𝐢𝐢) (𝟒𝐱 − 𝟑)(𝟒𝐱 + 𝟑) = (𝟒𝐱)𝟐 − 𝟑𝟐 = 𝟏𝟔𝐱𝟐 − 𝟗  

𝐢𝒊𝒊) (𝟓 + 𝐙)(𝟐𝟓 − 𝟓𝐙 + 𝐙𝟐) = 𝟓𝟑 + 𝐙𝟑 = 𝟏𝟐𝟓 + 𝐙𝟑 

 

 

[𝟐 − ك الأكتر  [𝟐
ي باستعمال العامل المشتر  تحليل المقدار الجتر

ك الأكتر   حلل//   1 المث 
  وتحقق من صحة الحل :   كل مقدار باستعمال العامل المشتر

𝟒𝐱𝟐 + 𝟏𝟒𝐱 − 𝟑𝟎 = 𝟐(𝟐𝐱𝟐 + 𝟕𝐱 − 𝟏𝟓) = 𝟐(𝟐𝐱 − 𝟑)(𝐱 + 𝟓) 

 التحقق : 

𝟐(𝟐𝐱 − 𝟑)(𝐱 + 𝟓) = 𝟐(𝟐𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 − 𝟑𝐱 − 𝟏𝟓) = 𝟐(𝟐𝐱𝟐 + 𝟕𝐱 − 𝟏𝟓) = 𝟒𝐱𝟐 + 𝟏𝟒𝐱 − 𝟑𝟎 

 
ك الأكتر   حلل  / /  1تدريب  

   :  وتحقق من صحة الحل كل مقدار باستعمال العامل المشتر

√𝟖 𝐱𝟐𝐙 + √𝟑 (√𝟔 𝐱𝐙𝟐 − √𝟏𝟐 𝐱𝐙) = 𝟐√𝟐 𝐱𝟐𝐙 + √𝟏𝟖 𝐱𝐙𝟐 − √𝟑𝟔 𝐱𝐙 == 𝟐√𝟐 𝐱𝟐𝐙 + 𝟑√𝟐 𝐱 𝐙𝟐 − 𝟔𝐱𝐙 

                                                                 = 𝐱𝐙(𝟐√𝟐 𝐱 + 𝟑√𝟐 𝐙 − 𝟔) 

 التحقق : 

𝐱𝐙(𝟐√𝟐 𝐱 + 𝟑√𝟐 𝐙 − 𝟔) = 𝟐√𝟐 𝐱𝟐𝐙 + 𝟑√𝟐 𝐱𝐙𝟐 − 𝟔𝐱𝐙 = √𝟖 𝐱𝟐𝐙 + √𝟏𝟖 𝐱𝐙𝟐 − √𝟑𝟔𝐱𝐙 

                                                = √𝟖 𝐱𝟐𝐙 + √𝟑 (√𝟔 𝐱𝐙𝟐 − √𝟏𝟐 𝐱𝐙) 

 

  

 

[𝟐 − ي بالمتطابقات تحليل  [𝟑  المقدار الجتر

ي من المقادير الآتية كفرق بي   مربعي   :   //  1مثال      حلل كل مقدار جتر

𝐢) 𝐱𝟐 − 𝟏𝟔 = (𝐱 + 𝟒)(𝐱 − 𝟒)                       𝐢𝐢) 𝟐𝟓𝐲𝟐 − 𝟒𝟗 = (𝟓𝐲 + 𝟕)(𝟓𝐲 − 𝟕)  

 
ي من المقادير الآتية كفرق بي   مربعي   :   حلل  //  1 تدريب     كل مقدار جتر

𝐢) 𝟒𝐱𝟐 − 𝟒𝟗 = (𝟐𝐱 + 𝟕)(𝟐𝐱 − 𝟕)                𝐢𝐢) 𝟑𝐱𝟐 − 𝐲𝟐 = (√𝟑 𝐱 + 𝐲)(√𝟑 𝐱 − 𝐲)  

 
  حلل كل مقدار من المقادير الآتية كمرب  ع كامل : //   2مثال  

𝐢) 𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 + 𝟑𝟔 = (𝐱 − 𝟔)𝟐                 

 
ي من المقادير الآتية كمرب  ع كامل :      //   2تدريب   يحلل كل مقدار جتر

𝟖𝟏𝐙𝟐 − 𝟏𝟖𝐙 + 𝟏 = (𝟗𝐙 − 𝟏)𝟐 

 

 

 مراجعة الفصل  
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[𝟐 − ي من ثلاثة حدود بالتجربة  [𝟒  تحليل المقدار الجتر

 //  حلل كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صورة :  1مثال  

𝐢) 𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟏𝟐 = (𝐱 − 𝟒)(𝐱 + 𝟑)                      𝟑𝐱 − 𝟒𝐱 = −𝐱       ∶  الحد الوسطي

𝐢𝐢) 𝐲𝟐 − 𝟖𝐲 + 𝟏𝟓 = (𝐲 − 𝟓)(𝐲 − 𝟑)                −𝟑𝐲 − 𝟓𝐲 = −𝟖𝐲   ∶   الحد الوسطي

                   

 
   : حلل كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صورة //   1تدريب  

𝐢) 𝐲𝟐 − 𝐲 − 𝟐𝟎 = (𝐲 − 𝟓)(𝐲 + 𝟒)                       +𝟒𝐲 − 𝟓𝐲 = −𝐲         ∶   الحد الوسطي

𝐢𝐢) 𝐱𝟐 − 𝟏𝟕𝐱 + 𝟑𝟎 = (𝐱 − 𝟏𝟓)(𝐱 − 𝟐)              −𝟐𝐱 − 𝟏𝟓𝐱 = −𝟏𝟕𝐱 ∶  الحد الوسطي

           

   رة : كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صو   //  حلل 2مثال  

𝐢) 𝟓𝐱𝟐 + 𝟏𝟑𝐱 − 𝟔 = (𝐱 + 𝟑)(𝟓𝐱 − 𝟐)                   −𝟐𝐱 + 𝟏𝟓𝐱 = +𝟏𝟑𝐱  ∶  الحد الوسطي

  

 
   //  حلل كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صورة :   2تدريب 

𝐢) 𝟕 − 𝟐𝟑𝐙 + 𝟔𝐙𝟐 = (𝟕 − 𝟐𝐙)(𝟏 − 𝟑𝐙)                                                  −𝟐𝟏𝐙 − 𝟐𝐙 = −𝟐𝟑𝐙  ∶  الحد الوسطي

              

 

[𝟐 − ي مجموع مكعبي   أو فرق بي   مكعبي    [𝟓  تحليل المقدار الجتر

   كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صورة :   //  حلل 1مثال  

𝐢) 𝐱𝟑 + 𝟓𝟑 = (𝐱 + 𝟓)(𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 + 𝟐𝟓) 

𝐢𝐢) 𝟖𝐙𝟑 + 𝟐𝟕 = 𝟐𝟑𝐙𝟑 + 𝟑𝟑 = (𝟐𝐙 + 𝟑)(𝟒𝐙𝟐 − 𝟔𝐙 + 𝟗) 

𝐢𝐢𝐢) 
𝟏

𝐙𝟑
+

𝟏

𝟔𝟒
=

𝟏

𝐙𝟑
+

𝟏

𝟒𝟑
= (

𝟏

𝐙
+

𝟏

𝟒
) (

𝟏

𝐙𝟐
−

𝟏

𝟒𝐙
+

𝟏

𝟏𝟔
) 

 
   : كل مقدار من المقادير الآتية الى أبسط صورة   //  حلل 1تدريب  

𝐢) 𝐱𝟑 + 𝟐𝟕 = 𝐱𝟑 + 𝟑𝟑 = (𝐱 + 𝟑)(𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 + 𝟗) 

𝐢𝐢) 𝟖𝐙𝟑 + 𝟏𝟐𝟓 = 𝟐𝟑𝐙𝟑 + 𝟓𝟑 = (𝟐𝐙 + 𝟓)(𝟒𝐙𝟐 − 𝟏𝟎𝐙 + 𝟐𝟓) 

𝐢𝐢) 𝐱𝟑 − 𝟔𝟒 = 𝐱𝟑 − 𝟒𝟑 = (𝐱 − 𝟒)(𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 + 𝟏𝟔) 

𝐢𝐯) 
𝟏

𝐙𝟑
−

𝟏

𝟐𝟕
=

𝟏

𝐙𝟑
−

𝟏

𝟑𝟑
= (

𝟏

𝐙
−

𝟏

𝟑
) (

𝟏

𝐙𝟐
+

𝟏

𝟑𝐙
+

𝟏

𝟗
) 

 

 

[𝟐 − ية النسبية  [𝟔  تبسيط المقادير الجتر
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 𝒊𝒊𝒊)     
𝟑𝐱 − 𝟏𝟓

𝐱𝟐 − 𝟐𝟓
+

𝟐

𝐱 + 𝟓
=

𝟑(𝐱 − 𝟓)

(𝐱 + 𝟓)(𝐱 − 𝟓)
+

𝟐

𝐱 + 𝟓
=

𝟑

𝐱 + 𝟓
+

𝟐

𝐱 + 𝟓
=

𝟓

𝐱 + 𝟓
 

 

 𝒊𝒊𝒊)  
𝟒𝐙

𝟐𝐙 − 𝟓
−

𝐙

𝐙 + 𝟑
=

𝟒𝐙(𝐙 + 𝟑) − 𝐙(𝟐𝐙 − 𝟓)

(𝟐𝐙 − 𝟓)(𝐙 + 𝟑)
=

𝟒𝐙𝟐 + 𝟏𝟐𝐙 − 𝟐𝐙𝟐 + 𝟓𝐙

(𝟐𝐙 − 𝟓)(𝐙 + 𝟑)
=

𝟐𝐙𝟐 + 𝟏𝟕𝐙

(𝟐𝐙 − 𝟓)(𝐙 + 𝟑)
 

 

 اختبار الفصل 

ي كل منهما من حدين :  ي مقدار جتر
 
ي ف ب مقدار جتر   جد ناتج ض 

𝟐     (𝐯 − √𝟐)(𝐯 + √𝟐) = 𝐯𝟐 − (√𝟐)
𝟐

= 𝐯𝟐 − 𝟐 

𝟒     (𝟐𝐲 − 𝟑)(𝐲 + 𝟗) = 𝟑𝐲𝟐 + 𝟐𝟕𝐲 − 𝟑𝐲 − 𝟐𝟕 

                                       = 𝟑𝐲𝟐 + 𝟐𝟒𝐲 − 𝟐𝟕 

 

𝟏      (𝐱 + 𝟓)𝟐 = 𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 + 𝟐𝟓 

𝟑       (𝟐 − 𝐱)(𝟓 − 𝐱) = 𝟏𝟎 − 𝟐𝐱 − 𝟓𝐱 + 𝐱𝟐 

                                     = 𝟏𝟎 − 𝟕𝐱 + 𝐱𝟐 

 

 

ي من ثلاثة حدود :  ي مقدار جتر
 
ي من حدين ف ب مقدار جتر    جد ناتج ض 

𝟓       (𝐱 + 𝟏𝟏)(𝐱𝟐 − 𝟏𝟏𝐱 + 𝟏𝟐𝟏) = 𝐱𝟑 + 𝟏𝟏𝟑 = 𝐱𝟑 − 𝟏𝟑𝟑𝟏 

𝟔     (
𝟏

𝟑
− 𝐲) (

𝟏

𝟗
+

𝟏

𝟑
𝐲 + 𝐲𝟐) = (

𝟏

𝟑
)

𝟑

− 𝐲𝟑 =
𝟏

𝟐𝟕
− 𝐲𝟑 

𝟕      (𝐲 − 𝟏)𝟑 = (𝐲 − 𝟏)(𝐲 − 𝟏)𝟐 = (𝐲 − 𝟏)(𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 + 𝟏) 

                           = 𝐲𝟑 − 𝟐𝐲𝟐 + 𝐲 − 𝐲𝟐 + 𝟐𝐲 − 𝟏 = 𝐲𝟑 − 𝟑𝐲𝟐 + 𝟑𝐲 − 𝟏 

𝟖     (𝐙 +
𝟏

𝟒
)

𝟑

= (𝐙 +
𝟏

𝟒
) (𝐙 +

𝟏

𝟒
)

𝟐

= (𝐙 +
𝟏

𝟒
) (𝐙𝟐 +

𝟏

𝟐
𝐙 +

𝟏

𝟏𝟔
) 

                            = 𝐙𝟑 +
𝟏

𝟐
𝐙𝟐 +

𝟏

𝟏𝟔
𝐙 +

𝟏

𝟒
𝐙𝟐 +

𝟏

𝟖
𝐙 +

𝟏

𝟔𝟒
= 𝐙𝟑 +

𝟑

𝟒
𝐙𝟐 +

𝟑

𝟏𝟔
𝐙 +

𝟏

𝟔𝟒
 

 

ك الأكتر  
  وتحقق من صحة الحل :  (𝐆𝐂𝐅)حلل المقدار باستعمال العامل المشتر

𝟏𝟏     √𝟏𝟖 𝐙𝟑𝐫 + √𝟐 (𝐙𝐫𝟐 − 𝐙𝐫) 

         = 𝟑√𝟐 𝐙𝟑𝐫 + √𝟐 𝐙𝐫𝟐 − √𝟐 𝐙𝐫 

         = √𝟐 𝐙𝐫(𝟑𝐙𝟐 + 𝐫 − 𝟏) 

 التحقق : 

√𝟐 𝐙𝐫(𝟑𝐙𝟐 + 𝐫 − 𝟏)

= 𝟑√𝟐 𝐙𝟑𝐫 + √𝟐 𝐙𝐫𝟐 − √𝟐 𝐙𝐫 

                                        = √𝟏𝟖 𝐙𝟑𝐫 + √𝟐 (𝐙𝐫𝟐 − 𝐙𝐫) 

𝟗          𝟖𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 = 𝟒𝐱(𝟐𝐱 − 𝟑) 

 التحقق : 

          𝟒𝐱(𝟐𝐱 − 𝟑) = 𝟖𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 

𝟏𝟎      𝟕𝐲𝟑 + 𝟏𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝟏𝐲 = 𝟕𝐲(𝐲𝟐 + 𝟐𝐲 − 𝟑) 

 التحقق : 

           𝟕𝐲(𝐲𝟐 + 𝟐𝐲 − 𝟑) = 𝟕𝐲𝟑 + 𝟏𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝟏𝐲 

 

 

 

:   ر بأبسط صورةاكتب كل مقدا//    1تدريب   
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ك أكتر حلل المقدار باستعمال ثنا
   : ئية الحد كعامل مشتر

𝟏𝟐      
𝟐

𝟑
(𝐲 + 𝟓) +

𝟏

𝟑
𝐲(𝐲 + 𝟓) = (𝐲 + 𝟓) (

𝟐

𝟑
+

𝟏

𝟑
𝐲) 

𝟏𝟑      √𝟓 𝐙(𝐙𝟐 − 𝟏) − √𝟐 𝐙𝟐(𝐙𝟐 − 𝟏) = (𝐙𝟐 − 𝟏)(√𝟓 𝐙 − √𝟐 𝐙𝟐) 

 
  حلل المقدار باستعمال خاصية التجميع : 

𝟏𝟒      𝟔𝐱𝟒 − 𝟏𝟖𝐱𝟑 + 𝟏𝟎𝐱 − 𝟑𝟎 = (𝟔𝐱𝟒 − 𝟏𝟖𝐱𝟑) + (𝟏𝟎𝐱 − 𝟑𝟎) 

                                                          = 𝟔𝐱𝟑(𝐱 − 𝟑) + 𝟏𝟎(𝐱 − 𝟑) = (𝐱 − 𝟑)(𝟔𝐱𝟑 + 𝟏𝟎) 

𝟏𝟓     𝟓𝟔 − 𝟖𝐲 + 𝟏𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝐲𝟑 = (𝟓𝟔 − 𝟖𝐲) + (𝟏𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝐲𝟑) 

                                                       = 𝟖(𝟕 − 𝐲) + 𝟐𝐲𝟐(𝟕 − 𝐲) = (𝟕 − 𝐲)(𝟖 + 𝟐𝐲𝟐) 

 
  حلل المقدار بالتجميع مع المعكوس : 

𝟏𝟔       𝟗𝐱𝟑 − 𝟔𝐱𝟐 + 𝟖 − 𝟏𝟐𝐱 = (𝟗𝐱𝟑 − 𝟔𝐱𝟐) + (𝟖 − 𝟏𝟐𝐱) = 𝟑𝐱𝟐(𝟑𝐱 − 𝟐) + 𝟒(𝟐 − 𝟑𝐱) 

                                                    = 𝟑𝐱𝟐(𝟑𝐱 − 𝟐) + 𝟒(−𝟏)(𝟑𝐱 − 𝟐) = 𝟑𝐱𝟐(𝟑𝐱 − 𝟐) − 𝟒(𝟑𝐱 − 𝟐)  

                                                    = (𝟑𝐱 − 𝟐)(𝟑𝐱𝟐 − 𝟒) 
 

𝟏𝟕      √𝟏𝟏 𝐙𝟑 − √𝟒𝟒 𝐙𝟐 + 𝟓(𝟐 − 𝐙) = (√𝟏𝟏 𝐙𝟑 − 𝟐√𝟏𝟏 𝐙𝟐) + 𝟓(𝟐 − 𝐙) 

                                                                   = √𝟏𝟏 𝐙𝟐(𝐙 − 𝟏) + 𝟓(−𝟏)(𝐙 − 𝟐) = √𝟏𝟏 𝐙𝟐(𝐙 − 𝟏) − 𝟓(𝐙 − 𝟐) 

                                                                   = (𝐙 − 𝟐)(√𝟏𝟏𝐙𝟐 − 𝟓) 

 
ي من المقادير الآتية :    حلل كل مقدار جتر

𝟏𝟖      𝟏𝟔 − 𝐱𝟐 = (𝟒 + 𝐱)(𝟒 − 𝐱) 

𝟏𝟗     
𝟏

𝟑
𝐙𝟐 −

𝟏

𝟐𝟕
=

𝟏

𝟑
(𝐙𝟐 −

𝟏

𝟗
) =

𝟏

𝟑
(𝐙 +

𝟏

𝟑
) (𝐙 −

𝟏

𝟑
) 

𝟐𝟎    
𝟏

𝟏𝟔
𝐯 −

𝟏

𝟐
𝐯𝟒 =

𝟏

𝟐
𝐯 (

𝟏

𝟖
− 𝐯𝟑) =

𝟏

𝟐
𝐯 (

𝟏

𝟐
− 𝐯) (

𝟏

𝟒
+

𝟏

𝟐
𝐯 + 𝐯𝟐) 

𝟐𝟏     𝟖𝐱𝟑 −
𝟏

𝟏𝟐𝟓
= (𝟐𝐱 −

𝟏

𝟓
) (𝟒𝐱𝟐 +

𝟐

𝟓
𝐱 +

𝟏

𝟐𝟓
) 

𝟐𝟐     𝟖𝟏 − 𝟏𝟖𝐲 + 𝐲𝟐 = (𝟗 − 𝐲)𝟐 

𝟐𝟑     𝟕𝐙𝟐 − 𝟑𝟔𝐙 + 𝟓 = (𝟕𝐙 − 𝟏)(𝐙 − 𝟓) 

ية التالية تمثل مربعا كام   لا وحلله : حدد أي من المقادير الجتر

𝟐𝟓   𝟒𝟗 − 𝟒𝐲 + 𝐲𝟐 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) = 𝟐√(𝐲𝟐)(𝟒𝟗) = 𝟐(𝐲)(𝟕) 

       = 𝟏𝟒𝐲 ≠ 𝟒𝐲   ليس مرب  عي كامل       

𝟐𝟔    𝟒𝐯𝟐 + 𝟒√𝟓 𝐯 + 𝟓 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) = 𝟐(𝟐𝐯)(√𝟓)

= 𝟒√𝟓 𝐯 مرب  عي كامل 

𝟒𝐯𝟐 + 𝟒√𝟓 𝐯 + 𝟓 = (𝟐𝐯 + √𝟓)
𝟐

 

𝟐𝟒      𝟐𝟓𝐱𝟐 + 𝟑𝟎𝐱 + 𝟗 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) = 𝟐√(𝟐𝟓𝐱𝟐)(𝟗)

= 𝟑𝟎𝐱  مرب  عي كامل  

𝟐𝟓𝐱𝟐 + 𝟑𝟎𝐱 + 𝟗 = (𝟓𝐱 + 𝟑)𝟐 
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ي :    د اكتب الحد المفقو  ي المقدار الجتر
 
𝐚𝐱𝟐ف + 𝐛𝐱 + 𝐜  وحلله   ليصبح مربعا كالا :  

𝟐𝟗      𝟕 − ⋯ ⋯ + 𝟒𝐙𝟐 

 الحل : 

 𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐙 = 𝟐√(𝟒𝐙𝟐)(𝟕) = 𝟐(𝟐𝐙)(√𝟕) = 𝟒√𝟕 𝐙    

𝟕 − 𝟒√𝟕 𝐙 + 𝟒𝐙𝟐 = (√𝟕 − 𝟐𝐙)
𝟐
 

𝟐𝟕      𝐱𝟐 + ⋯ ⋯ + 𝟖𝟏 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐱𝟐)(𝟖𝟏) = 𝟐(𝐱)(𝟗) = 𝟏𝟖𝐱     

𝐱𝟐 + 𝟏𝟖𝐱 + 𝟖𝟏 = (𝐱 + 𝟗)𝟐 

 

 𝟐𝟖     𝟑𝟔 − 𝟏𝟐𝐲 + ⋯ ⋯ 

 الحل : 

 𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝟏𝟐𝐲 = 𝟐√(𝐚𝐲𝟐)(𝟑𝟔)    بيعي الطرفي  ي   بتر

𝟏𝟒𝟒𝐲𝟐 = 𝟒(𝐚𝐲𝟐)(𝟑𝟔)  ⟹   𝟏𝟒𝟒𝐲𝟐 = 𝟏𝟒𝟒(𝐚𝐲𝟐) 

𝐚𝐲𝟐 =
𝟏𝟒𝟒𝐲𝟐

𝟏𝟒𝟒
= 𝐲𝟐 ⟹  𝟑𝟔 − 𝟏𝟐𝐲 + 𝐲𝟐 = (𝟔 − 𝐲)𝟐 

 

 
  حلل كل مقدار من المقادير الآتية : 

     

𝟑𝟕      𝟏𝟐𝟓𝐲𝟑 − 𝟏 = 𝟓𝟑𝐲𝟑 − 𝟏𝟑 

                                = (𝟓𝐲 − 𝟏)(𝟐𝟓𝐲𝟐 + 𝟓𝐲 + 𝟏) 

𝟑𝟖      
𝟏

𝐯𝟑
−

𝟖

𝟐𝟕
=

𝟏𝟑

𝐯𝟑
−

𝟐𝟑

𝟑𝟑
 

                           = (
𝟏

𝐯
−

𝟐

𝟑
) (

𝟏

𝐯𝟐
+

𝟐

𝟑𝐯
+

𝟒

𝟗
) 

𝟑𝟗     𝟏 + 𝟎. 𝟏𝟐𝟓𝐲𝟑 = 𝟏𝟑 + (𝟎. 𝟓)𝟑𝐲𝟑 

                          = (𝟏 + 𝟎. 𝟓𝐲)(𝟏 − 𝟎. 𝟓𝐲 + 𝟎. 𝟐𝟓𝐲𝟐) 

𝟒𝟎      𝐙𝟑 − 𝟎. 𝟎𝟐𝟕 = 𝐙𝟑 − (𝟎. 𝟑)𝟑 

                                  

= (𝐙 − 𝟎. 𝟑)(𝐙𝟐 + 𝟎. 𝟑𝐙 + 𝟎. 𝟎𝟗) 

𝟒𝟏    𝟑 −
𝟏

𝟗
𝐯𝟑 =

𝟏

𝟗
(𝟐𝟕 − 𝐯𝟑) =

𝟏

𝟗
(𝟑𝟑 − 𝐯𝟑) 

                           =
𝟏

𝟗
(𝟑 − 𝐯)(𝟗 + 𝟑𝐯 + 𝐯𝟐) 

𝟑𝟎    𝐱𝟐 + 𝟕𝐱 + 𝟏𝟎 = (𝐱 + 𝟓)(𝐱 + 𝟐) 

𝟑𝟏    𝐱𝟐 − 𝟓√𝟑𝐱 + 𝟏𝟐 = (𝐱 − 𝟒√𝟑)(𝐱 − √𝟑) 

𝟑𝟐     𝟐𝐯𝟐 + 𝟗𝐯 + 𝟕 = (𝟐𝐯 + 𝟕)(𝐯 + 𝟏) 

𝟑𝟑     𝟑𝟐 − 𝟏𝟔𝐱 + 𝟐𝐱𝟐 = 𝟐(𝟏𝟔 − 𝟖𝐱 + 𝐱𝟐) 

                                          = 𝟐(𝟒 − 𝐱)(𝟒 − 𝐱)  

𝟑𝟒     
𝟏

𝟒
𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 + 𝟑 =

𝟏

𝟒
(𝐲𝟐 − 𝟖𝐲 + 𝟏𝟐) 

                                      =
𝟏

𝟒
(𝐲 − 𝟐)(𝐲 − 𝟔)   

𝟑𝟓      𝟏𝟐 − 𝟕√𝟐𝐯 + 𝟐𝐯𝟐

= (𝟑√𝟐 − 𝐯)(𝟒√𝟐 − 𝟐𝐯) 

  

        

𝟑𝟔      𝟖 + 𝟐𝟕𝐱𝟑 = 𝟐𝟑 + 𝟑𝟑𝐱𝟑 

                             = (𝟐 + 𝟑𝐱)(𝟒 − 𝟔𝐱 + 𝟗𝐱𝟐) 

 

 

 اكتب كل مقدار من المقادير التالية على أبسط صورة  

𝟐𝟕 − 𝟖𝐙𝟑

𝟒𝐙𝟐 − 𝟗
÷

𝟗 + 𝟔𝐙 + 𝟒𝐙𝟐

𝟗 + 𝟔𝐙
=

𝟐𝟕 − 𝟖𝐙𝟑

𝟒𝐙𝟐 − 𝟗
×

𝟗 + 𝟔𝐙

𝟗 + 𝟔𝐙 + 𝟒𝐙𝟐
 𝟒𝟐   

                                  =
(𝟑−𝟐𝐙)(𝟗+𝟔𝐙+𝟒𝐙𝟐)

(𝟐𝐙+𝟑)(𝟐𝐙−𝟑)
×

𝟑(𝟑+𝟐𝐙)

𝟗+𝟔𝐙+𝟒𝐙𝟐 =
−𝟑(𝟐𝐙−𝟑)

(𝟐𝐙−𝟑)
= −𝟑  
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𝟕

𝐱𝟐 − 𝟐𝟓
−

𝟔

𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 + 𝟐𝟓
=

𝟕

(𝐱 + 𝟓)(𝐱 − 𝟓)
−

𝟔

(𝐱 + 𝟓)𝟐
=

𝟕(𝐱 + 𝟓) − 𝟔(𝐱 − 𝟓)

(𝐱 − 𝟓)(𝐱 + 𝟓)𝟐
 

43  

                                                   =
𝟕𝐱 + 𝟑𝟓 − 𝟔𝐱 + 𝟑𝟎

(𝐱 − 𝟓)(𝐱 + 𝟓)𝟐
=

𝐱 + 𝟔𝟓

(𝐱 − 𝟓)(𝐱 + 𝟓)𝟐
  

𝐲𝟐−𝟏

𝟏−𝐲𝟑 +
𝟏+𝐲

𝟏+𝟐𝐲+𝐲𝟐 =
(𝐲+𝟏)(𝐲−𝟏)

(𝟏−𝐲)(𝟏+𝐲+𝐲𝟐)
+

𝟏+𝐲

(𝟏+𝐲)(𝟏+𝐲)
 44  

                               =
(𝐲+𝟏)(𝐲−𝟏)

−(𝐲−𝟏)(𝟏+𝐲+𝐲𝟐)
+

𝟏

𝟏+𝐲
=

−(𝐲+𝟏)

𝟏+𝐲+𝐲𝟐 +
𝟏

𝟏+𝐲
  

                                         =
−(𝐲 + 𝟏)(𝟏 + 𝐲) + 𝟏 + 𝐲 + 𝐲𝟐

(𝟏 + 𝐲 + 𝐲𝟐)(𝟏 + 𝐲)
=

−(𝐲 + 𝐲𝟐 + 𝟏 + 𝐲) + 𝟏 + 𝐲 + 𝐲𝟐

(𝟏 + 𝐲 + 𝐲𝟐)(𝟏 + 𝐲)
 

                                        =
−𝟐𝐲 − 𝐲𝟐 − 𝟏 + 𝟏 + 𝐲 + 𝐲𝟐

(𝟏 + 𝐲 + 𝐲𝟐)(𝟏 + 𝐲)
=

−𝐲

(𝟏 + 𝐲 + 𝐲𝟐)(𝟏 + 𝐲)
 

 

𝐙 + 𝟑

𝐙 + 𝟓
−

𝐙 − 𝟓

𝐙 − 𝟑
+

𝟏

𝐙𝟐 + 𝟐𝐙 − 𝟏𝟓
=

𝐙 + 𝟑

𝐙 + 𝟓
−

𝐙 − 𝟓

𝐙 − 𝟑
+

𝟏

(𝐙 + 𝟓)(𝐙 − 𝟑)
 𝟒𝟓   

                                                             =
(𝐙 + 𝟑)(𝐙 − 𝟑) − (𝐙 − 𝟓)(𝐙 + 𝟓) + 𝟏

(𝐙 + 𝟓)(𝐙 − 𝟑)

=
𝐙𝟐 − 𝟗 − (𝐙𝟐 − 𝟐𝟓) + 𝟏

(𝐙 + 𝟓)(𝐙 − 𝟑)
 

 

                                                             =
𝐙𝟐 − 𝟗 − 𝐙𝟐 + 𝟐𝟓 + 𝟏

(𝐙 + 𝟓)(𝐙 − 𝟓)
=

𝟏𝟕

(𝐙 + 𝟓)(𝐙 − 𝟑)
 

 

 

 

 

 

𝟑]الدرس   − ين  [𝟏  حل نظام من معادلتي   خطيتي   بمتغت 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟑  الفصل   المعادلات 

[𝟑 − 𝟏 −  حل نظام من معادلتي   خطيتي   بيانيا [𝟏

 
𝐋𝟏ليكن   ∶  𝐚𝟏𝐱 + 𝐛𝟏𝐲 = 𝐜𝟏 , 𝐋𝟐 ∶  𝐚𝟐𝐱 + 𝐛𝟐𝐲 = 𝐜𝟐  ين , 𝐱 معادلتي   من الدرجة الأولى بمتغت  𝐲   لحل هذا النظام

ي 
 :  بيانيا نتبع ما يأنر

ي .   [𝟏]
ي المستوي الإحدان 

 
 تمثيل كل من المستقيمي   ف

ي فتكون نقطة   [𝟐] 
ي نقطة تقاطع المستقيمي   يرسم عمودان من النقطة على المحور الصادي والسيت 

 لإيجاد احدان 

 تمثل مجموعة الحل .    التقاطع            
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ي مثال //   
 
𝐑                               𝐱جد مجموعة حل النظام بيانيا ف − 𝐲 = 𝟏   — — — — (𝟏) 

                                                        𝐱 + 𝐲 = 𝟐   — — — — (𝟐) 

يالحل : 

𝐱:       (𝟏)عادلة  رمز للم − 𝐲 =  𝐋𝟏بالرمز   𝟏

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 

(𝟎, −𝟏) −𝟏 𝟎 

(𝟏, 𝟎) 𝟎 𝟏 

 

 

 

𝐱   :   (𝟐)نرمز للمعادلة   + 𝐲 =  𝐋𝟐بالرمز     𝟑

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 

(𝟎, 𝟑) 𝟑 𝟎 

(𝟑, 𝟎) 𝟎 𝟑 

 

 

 

𝐒الحل هي :    مجموعة  = [(𝟐, 𝟏)] 

 

 

 

 

 

 

 

ي موعة جد مجمثال //  
 
 باستعمال التعويض :  𝐑الحل للنظام ف

        𝐲 = 𝟒𝐱  — — — — (𝟏) 

       𝐲 = 𝐱 + 𝟔  — — — (𝟐) 

ي معادلة   (𝟏)نعوض معادلة        الحل : 
 
 (𝟐)ف

𝟒𝐱 = 𝐱 + 𝟔      ⟹      𝟒𝐱 − 𝐱 = 𝟔        

𝐱 = 𝟔    ⟹     𝐱 =
𝟔

𝟑
= 𝟐 

𝐱نعوض قيمة  = ي معادلة    𝟐
 
 (𝟐)ف

𝐲 = 𝟐 + 𝟔 = 𝟖 

𝐒ام :  حل النظمجموعة  = {(𝟐, 𝟖)} 

ي مثال // 
 
   باستعمال التعويض :  𝐑جد مجموعة الحل للنظام ف

𝐱 + 𝟖𝐲 = 𝟏𝟎   — — — — (𝟏)  

𝐱 − 𝟒𝐲 = 𝟐      — — — — (𝟐) 
 نحصل على :     (𝟐)من معادلة       الحل :  

                                          𝐱 = 𝟐 +

𝟒𝐲   — — — — (𝟑)             

ي معادلة   (𝟑)نعوض معادلة                  
 
   (𝟏)ف

𝟐 + 𝟒𝐲 + 𝟖𝐲 = 𝟏𝟎       ⟹       𝟏𝟐𝐲 = 𝟏𝟎 − 𝟐 

𝟏𝟐𝐲 = 𝟖       ⟹     𝐲 =
𝟖

𝟏𝟐
=

𝟐

𝟑
 

𝐲نعوض عن قيمة  =
𝟐

𝟑
ي معادلة   
 
 (𝟑)ف

𝐱 = 𝟐 + 𝟒 (
𝟐

𝟑
) = 𝟐 +

𝟖

𝟑
=

𝟔 + 𝟖

𝟑
=

𝟏𝟒

𝟑
 

𝐒مجموعة حل النظام :   = {(
𝟏𝟒

𝟑
,

𝟐

𝟑
ي{(

 

𝟎 − 𝐲 = 𝟏  ⟹  −𝐲 = 𝟏    ⟹   𝐲 = −𝟏 

𝐱 − 𝟎 = 𝟏     ⟹    𝐱 = 𝟏 

 

𝟎 + 𝐲 = 𝟑     ⟹  𝐲 = 𝟑     

𝐱 − 𝟎 = 𝟑     ⟹    𝐱 = 𝟑 

 

𝐗 

𝐘 

(𝟐, 𝟏) 

[𝟑 − 𝟏 − بالتعويض حل نظام من معادلتي   خطيتي    [𝟐  

 
تتلخص هذه الطريقة لحل نظام من معادلتي   بتحويل أحدى المعادلتي   الى معادلة بمتغت  واحد فقط وذلك بإيجاد  

,𝐗علاقة بي    𝐘  ي المعادلة الأخرىمن أح
 
 دى المعادلتي   وتعويضها ف

 

 

 

 
 

𝐋𝟏 

𝐋𝟐 
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ي مثال //    
 
   باستعمال الحذف .  𝐑جد مجموعة حل للنظام ف

𝐱 + 𝟐𝐲 = 𝟓    — — — (𝟏) 

𝟑𝐱 − 𝐲 = 𝟏   — — — (𝟐)     } × 𝟐 

ب معادلة       الحل :   ي العدد   (𝟐)نض 
 
 𝟐ف

            𝐱 + 𝟐𝐲 = 𝟓    — — — (𝟏) 

       𝟔𝐱 − 𝟐𝐲 = 𝟐   — — —    بالجمعي           (𝟐)

       𝟕𝐱 = 𝟕      ⟹      𝐱 =
𝟕

𝟕
= 𝟏 

𝐱نعوض قيمة  = ي معادلة           𝟏
 
 (𝟏)ف

𝟏 + 𝟐𝒚 = 𝟓     ⟹      𝟐𝒚 = 𝟓 − 𝟏     ⟹    𝟐𝒚 = 𝟒     ⟹    𝒚 =
𝟒

𝟐
= 𝟐 

𝐒مجموعة حل النظام :   = {(𝟏, 𝟐)} 

ي مثال //  
 
   باستعمال الحذف :  𝐑جد مجموعة حل للنظام ف

𝟑𝐱 + 𝟒𝐲 = 𝟏𝟎  — — — (𝟏)  }  × 𝟑  

𝟐𝐱 + 𝟑𝐲 = 𝟕   — — — (𝟐)   }  × 𝟒 

ب معادلة       الحل :   ي العدد   (𝟏)نض 
 
ب معادلة   3ف ي العدد   (𝟐)ونض 

 
 4ف

            𝟗𝐱 + 𝟏𝟐𝐲 =    𝟑𝟎  — — — (𝟏)   

        ∓𝟖𝒙 ∓ 𝟏𝟐𝒚 = ∓𝟐𝟖  — — — (𝟐)       ⟹ يبالطرحي

            𝐱 = 𝟐 

𝐱نعوض قيمة  = ي معادلة 𝟐
 
 (𝟐)ييف

𝟐(𝟐) + 𝟑𝐲 = 𝟕   ⟹     𝟒 + 𝟑𝐲 = 𝟕        ⟹       𝟑𝐲 = 𝟕 − 𝟒  ⟹   𝟑𝐲 = 𝟑   ⟹   𝐲 =
𝟑

𝟑
= 𝟏 

𝐒مجموعة حل النظام :   = {(𝟐, 𝟏)} 

ي
ي

 

ي للنظام جد مجموعة حل 
 
 :  𝐑ف

 
 بيانيا

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏       𝟑𝐱 − 𝐲 = 𝟔  — — — (𝟏)  

         𝐱 − 𝐲 = 𝟑 — — — (𝟐) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

[𝟑 − 𝟏 − بالحذف حل نظام من معادلتي   خطيتي    [𝟐  

 
ين وذلك بجعل معامل أحدهما متساويا بالقيمة  تتلخص هذه الطريقة لحل النظام من معادلتي   بحذف أحد المتغت 

ي كلا المعادلتي   . 
 
 ومختلفا بالإشارة ف
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𝟑𝐱     :  (𝟏)نرمز للمعادلة    :  الحل − 𝐲 =  𝐋𝟏بالرمز   𝟑

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 

(𝟎, −𝟔) −𝟔 𝟎 

(𝟐, 𝟎) 𝟎 𝟐 

 

 

 

 

𝐱     (𝟐)نرمز للمعادلة   − 𝐲 =  𝐋𝟐بالرمز   𝟑

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 

(𝟎, −𝟑) −𝟑 𝟎 

(𝟑, 𝟎) 𝟎 𝟑 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 
 

𝐒         مجموعة حل النظام :  = {(
𝟑

𝟐
, −

𝟑

𝟐
)} 

 

 

𝟐       𝐲 − 𝐱 = 𝟑   — — — (𝟏)  

        𝐲 + 𝐱 = 𝟎  — — — (𝟐) 
𝐲     : (𝟏)نرمز للمعادلة    :  الحل − 𝐱 =  𝐋𝟏بالرمز   𝟑

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 

(𝟎, 𝟑) 𝟑 𝟎 

(−𝟑, 𝟎) 𝟎 −𝟑      

 

 

𝐲    (𝟐)نرمز للمعادلة   + 𝐱 = 𝟑  𝐋𝟐بالرمز    ∶

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 

(𝟏, −𝟏) −𝟏 𝟏 

(−𝟏, 𝟏) 𝟏 −𝟏 

 

 

−)}مجموعة حل النظام :  
𝟑

𝟐
,

𝟑

𝟐
)} 

 

 

 

 

𝟑(𝟎) − 𝐲 = 𝟔  ⟹  −𝐲 = 𝟔 ⟹ 𝐲 = −𝟔 

𝟑𝐱 − 𝟎 = 𝟔   ⟹ 𝟑𝐱 = 𝟔 ⟹ 𝐱 =
𝟔

𝟑
= 𝟐 

 

 

𝟎 − 𝐲 = 𝟑  ⟹  −𝐲 = 𝟑 ⟹ 𝐲 = −𝟑 

𝐱 − 𝟎 = 𝟑   ⟹ 𝐱 = 𝟑 

 

 

 

𝐋𝟐 

𝐋𝟏 

𝐗 

𝐘 

(
𝟑

𝟐
, −

𝟑

𝟐
) 

𝐘 

𝐗 

 

𝐲 − 𝟎 = 𝟑  ⟹  𝐲 = 𝟑  

𝟎 − 𝐱 = 𝟑   ⟹ −𝐱 = 𝟑 ⟹ 𝐱 = −𝟑 
 

𝐲 + 𝟏 = 𝟎  ⟹  𝐲 = −𝟏  

𝟏 + 𝐱 = 𝟎   ⟹ 𝐱 = −𝟏 
 

 

𝐋𝟏 
𝐋𝟐 

(−
𝟑

𝟐
,
𝟑

𝟐
) 
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𝟑      𝐲 = 𝐱 − 𝟐 — — — (𝟏)  

        𝐲 = 𝟑 − 𝐱 — — — (𝟐) 
∶نرمز للمعادلة    :  الحل 𝐲    يي(𝟏) = 𝐱 −  𝐋𝟏ييبالرمزي𝟐

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱ي

(𝟎, ي𝟎 𝟐− (𝟐−

(𝟐, ي𝟐 𝟎 (𝟎

 

 

 

𝐲  ي(𝟐)يينرمزيللمعادلة = 𝟑 − 𝐱 بالرمزيي𝐋𝟐 

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱ي

(𝟎, 𝟑) 𝟑 𝟎 

(𝟑, 𝟎) 𝟎 𝟑 

 

 

 

 

)}مجموعةيحليالنظامي:يي
𝟓

𝟐
,

𝟏

𝟐
)} 

 

ي 
 
باستعمال طريقة التعويض  𝐑جد مجموعة حل للمعادلتي   ف

ي : 
   لكل مما يأنر

𝟒     𝟐𝐱 + 𝟑𝐲 = 𝟏   — — — — (𝟏) 

       𝟑𝐱 − 𝟐𝐲 = 𝟎  — — — — (𝟐) 

 نحصل على :  (𝟐)ييمن معادلة   :  الحل

𝟑𝐱 = 𝟐𝐲       ⟹      𝐱 =
𝟐

𝟑
𝐲   — — — — (𝟑) 

ي معادلة ي(𝟑)يينعوض معادلة 
 
ي(𝟏)ييف

𝟐 (
𝟐

𝟑
𝐲) + 𝟑𝐲 = 𝟏    ⟹      

𝟒

𝟑
𝐲 + 𝟑𝐲 = 𝟏    } × 𝟑 

𝟒𝐲 + 𝟗𝐲 = 𝟑   ⟹      𝟏𝟑𝐲 = 𝟑    ⟹     𝐲 =
𝟑

𝟏𝟑
 

𝐲ينعوض قيمة =
𝟑

𝟏𝟑
ي معادلةي
 
ي(𝟑)ييف

𝐱 =
𝟐

𝟑
(

𝟑

𝟏𝟑
) =

𝟏

𝟏𝟑
 

)}مجموعةيحليالنظامي:يي
𝟐

𝟏𝟑
,

𝟑

𝟏𝟑
)} 

 

 𝟔    𝐱 − 𝟐𝐲 = 𝟏𝟏  — — — — (𝟏) 

        𝟐𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟏𝟖 — — — — (𝟐) 

 نحصل على :  (𝟏)من معادلة     :  الحل

𝐱 = 𝟏𝟏 + 𝟐𝐲    — — — — (𝟑) 

ي معادلة   (𝟑)نعوض معادلة  
 
 (𝟐)ف

𝟐(𝟏𝟏 + 𝟐𝐲) − 𝟑𝐲 = 𝟏𝟖  ⟹     𝟐𝟐 + 𝟒𝐲 − 𝟑𝐲

= 𝟏𝟖 

𝐲 = 𝟏𝟖 − 𝟐𝟐 = −𝟒 

ي 
 
باستعمال طريقة الحذف لكل   𝐑جد مجموعة حل المعادلتي   ف

ي : م
   ما يأنر

𝟕     𝟑𝐱 − 𝟒𝐲 = 𝟏𝟐  — — — — (𝟏) 

       𝟓𝐱 + 𝟐𝐲 == −𝟔    — — — — (𝟐)    } × 𝟐 

ب معادلة  :  الحل ي العددي(𝟐)ييبض 
 
ي𝟐ييف

   𝟑𝐱 − 𝟒𝐲 = 𝟏𝟐  — — — — (𝟏) 

𝟏𝟎𝐱 + 𝟒𝐲 = −𝟏𝟐    — — — — يبالجمعي             (𝟐)

        𝟏𝟑𝒙 = 𝟎     ⟹     𝐱 = 𝟎 

𝐱ينعوض قيمة = ي معي𝟎
 
 (𝟐)ييادلةف

𝟓(𝟎) + 𝟐𝒚 = −𝟔  ⟹   𝟐𝐲 = −𝟔   

𝐲 =
−𝟔  

𝟐
= −𝟑 

,𝟎)}ييمجموعة حل النظام :  −𝟑)} 

 

𝟖     𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟔  — — — — (𝟏) } × 𝟐  

      𝟐𝐱 − 𝟒𝐲 = 𝟐𝟒   — — — — (𝟐) 

ب معادلة  :  الحل ي العددي(𝟏)ييبض 
 
ي𝟐ييف

        ∓𝟐𝐱 ± 𝟔𝐲 = ∓𝟏𝟐    — — — — (𝟏) 

           𝟐𝐱 − 𝟒𝐲 = 𝟐𝟒 — — — — ي بالطرحي          (𝟐)

                    𝟐𝐲 = 𝟏𝟐    ⟹    𝐲 =
𝟏𝟐

𝟐
= 𝟔 

𝐲يينعوض قيمة  = ي معادلة ي𝟔
 
 (𝟏)ييف

𝐱 − 𝟑(𝟔) = 𝟔      ⟹     𝐱 − 𝟏𝟖 = 𝟔        

𝐱 = 𝟔 + 𝟏𝟖 = 𝟐𝟒 

,𝟐𝟒)}ييمجموعة حل النظام :  𝟔)}    

𝐘 

𝐗 

𝐲 = 𝟎 − 𝟐  ⟹  𝐲 = −𝟐  

𝟎 = 𝐱 − 𝟐   ⟹ 𝐱 = 𝟐 

 
 

𝐲 = 𝟑 − 𝟎  ⟹  𝐲 = 𝟑  

𝟎 = 𝟑 − 𝐱   ⟹ 𝐱 = 𝟑 

 
  

(
𝟓

𝟐
,
𝟏

𝟐
) 

𝐋𝟏 

𝐋𝟐 
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𝐲نعوض قيمة  = ي معادلة   𝟒−
 
 (𝟑)ف

𝐱 = 𝟏𝟏 + 𝟐(−𝟒) = 𝟏𝟏 − 𝟖 = 𝟑 

,𝟑)}:   ممجموعة حل النظا −𝟒)} 

 

𝟔      𝐲 − 𝟓𝐱 = 𝟏𝟎  — — — — (𝟏)  

       𝐲 − 𝟑𝐱 = 𝟖     — — — — (𝟐) 

 نحصل على :  (𝟏)من معادلة     :  الحل

𝐲 = 𝟏𝟎 + 𝟓𝐱  — — — — (𝟑) 

ي معادلة   (𝟑)نعوض معادلة  
 
 (𝟐)ف

𝟏𝟎 + 𝟓𝐱 − 𝟑𝐱 = 𝟖   ⟹   𝟐𝐱 = 𝟖 − 𝟏𝟎     

𝟐𝐱 = −𝟐    ⟹   𝐱 =
−𝟐   

𝟐
= −𝟏 

𝐱نعوض قيمة  = ي معادلة   𝟏−
 
 (𝟑)ف

𝐲 = 𝟏𝟎 + 𝟓(−𝟏) = 𝟏𝟎 − 𝟓 = 𝟓 

,𝟏−)}مجموعة حل النظام :   𝟓)} 

 

𝟗   𝟑𝐲 − 𝟐𝐱 − 𝟕 = 𝟎 — — — — (𝟏)   

        𝐲 + 𝟑𝐱 + 𝟓 = 𝟎  — — — — (𝟐) } × 𝟑 

ب معادلة    :  الحل ي العددي(𝟐)ييبض 
 
ي𝟑ييف

      𝟑𝐲 − 𝟐𝐱 − 𝟕 = 𝟎 — — — — (𝟏) 

  ∓𝟑𝐲 ∓ 𝟗𝐱 ∓ 𝟏𝟓 = 𝟎 — — — — يبالطرحي    (𝟐)

−𝟏𝟏𝐱 − 𝟐𝟐 = 𝟎  ⟹    𝟏𝟏𝐱 = −𝟐𝟐   

  𝐱 =
−𝟐𝟐  

𝟏𝟏
= −𝟐 

𝐱ينعوض قيمة = ي معادلةي𝟐−
 
 (𝟐)ييف

𝐲 + 𝟑(−𝟐) + 𝟓 = 𝟎     ⟹     𝐲 − 𝟔 + 𝟓 = 𝟎 

𝐲 − 𝟏 = 𝟎   ⟹     𝐲 = 𝟏 

,𝟐−)}:يييمجموعة حل النظام ي{(𝟏

ي

ي

ي 
 
    وتحقق من صحة الحل :  𝐑جد مجموعة الحل للمعادلتي   ف

[𝟏𝟏] 𝟎. 𝟐𝐱 − 𝟔𝐲 = 𝟒   — — — (𝟏)  

         𝟎. 𝟏𝐱 − 𝟕𝐲 == −𝟐 — — — (𝟐) } × 𝟐 

ب معادلة  :  الحل ي العددي(𝟐)ييبض 
 
يي𝟐ييف

.𝟎    ييي 𝟐𝐱 − 𝟔𝐲 = 𝟒 — — — (𝟏)  

∓𝟎. 𝟐𝐱 ± 𝟏𝟒𝐲 = ±𝟒 — — — ي بالطرحي       (𝟐)

𝟖𝐲                ييييييييييييييي = 𝟖     ⟹     𝐲 =
𝟖

𝟖
= 𝟏 

𝐲نعوضيقيمةيي = يمعادلةييي𝟏  
 (𝟏)ف 

𝟎. 𝟐𝐱 − 𝟔(𝟏) = 𝟒    ⟹     𝟎. 𝟐𝐱 − 𝟔 = 𝟒 

𝟎. 𝟐𝐱 = 𝟒 + 𝟔 ⟹   𝟎. 𝟐𝐱 = 𝟏𝟎  

𝐱 =
𝟏𝟎

𝟎. 𝟐
=

𝟏𝟎𝟎

𝟐
= 𝟓𝟎 

,𝟓𝟎)}امي:ييحليالنظمجموعةي 𝟏)} 

𝐱ينعوض قيميتحققيمنيصحةيالحلي:ي = 𝟓𝟎 , 𝐲 = ي ي𝟏
 
 ف

 (1)معادلة                                    

𝟎. 𝟐𝐱 − 𝟔𝐲 = 𝟎. 𝟐(𝟓𝟎) − 𝟔(𝟏) = 𝟏𝟎 − 𝟔 = 𝟒 

ي

 

[𝟏𝟎] 
𝟐𝐱

𝟑
−

𝐲

𝟐
= 𝟏 — — — — (𝟏)  } × 𝟔  

          
𝟑𝐲

𝟑
−

𝐱

𝟑
= 𝟒 — — — — (𝟐) } × 𝟑 

ب معادلة    :  لالح ي العدد  (𝟏)بض 
 
ي العدد   (𝟐)ومعادلة   𝟔ف

 
ف

𝟑 

        𝟒𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟔  — — — (𝟏)   

𝟑𝐲 − 𝐱 = 𝟏𝟐   ⟹     −𝐱 + 𝟑𝐲 = 𝟏𝟐  — — — (𝟐)  

    𝟒𝒙 − 𝟑𝒚 = 𝟔 — — — (𝟏) 

          −𝐱 + 𝟑𝐲 = 𝟏𝟐  — — —   بالجمعي           (𝟏)

𝟑𝐱 = 𝟏𝟖      ⟹    𝐱 =
𝟏𝟖

𝟑
= 𝟔 

𝐱 نعوض قيمة = ي معادلة   𝟔
 
 (𝟐)ف

−𝟔 + 𝟑𝐲 = 𝟏𝟐    ⟹    𝟑 𝐲 = 𝟏𝟐 + 𝟔     

   𝟑𝐲 = 𝟏𝟖   ⟹    𝐲 =
𝟏𝟖

𝟑
= 𝟔 

,𝟔)}مجموعة حل النظام :   𝟔)} 

 تحقق من صحة الحل : 

𝐱نعوض قيم  = 𝟔 , 𝐲 = ي أحدى المعادلتي   لتكن   𝟔
 
 ف

 (𝟐)معادلة  

−𝐱 + 𝟑𝐲 = −𝟔 + 𝟑(𝟔) = −𝟔 + 𝟏𝟖 = 𝟏𝟐 

ي
 

[𝟏𝟐] 
𝟏

𝟐
𝐱 +

𝟐

𝟑
𝐲 = 𝟐

𝟑

𝟒
   — — — — (𝟏)  } × 𝟏𝟐 

          
𝟏

𝟒
𝐱 −

𝟐

𝟑
𝐲 = 𝟔

𝟏

𝟒
   — — — — (𝟐) } × 𝟏𝟐 

 (𝟏)نبسط معادلة    :   الحل 

𝟏

𝟐
𝐱 +

𝟐

𝟑
𝐲 =

𝟏𝟏

𝟒
  } × 𝟏𝟐 
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𝟔𝐱 + 𝟖𝐲 = 𝟑𝟑    — — — — (𝟏) 

 (𝟐)نبسط معادلة  

𝟏

𝟒
𝐱 −

𝟐

𝟑
𝐲 =

𝟐𝟓

𝟒
   } × 𝟏𝟐 

𝟑𝐱 − 𝟖𝐲 = 𝟕𝟓   — — — — (𝟐) 

𝟔𝐱 + 𝟖𝐲 = 𝟑𝟑 — — — —  بالجمعي      (𝟏)

        𝟗𝐱 = 𝟏𝟎𝟖      ⟹     𝐱 =
𝟏𝟎𝟖

𝟗
= 𝟏𝟐 

𝐱نعوض قيمة  = ي معادلة   𝟏𝟐
 
 (𝟏)ف

𝟔(𝟏𝟐) + 𝟖𝐲 = 𝟑𝟑   ⟹         𝟕𝟐 + 𝟖𝐲 = 𝟑𝟑 

𝟖𝐲 = 𝟑𝟑 − 𝟕𝟐    ⟹     𝟖𝐲 = −𝟑𝟗  ⟹    𝐲

=
−𝟑𝟗     

𝟖
 

,𝟏𝟐)}ظام :  مجموعة حل الن −
𝟑𝟗

𝟖
)} 

𝐱نعوض قيم     تحقق من صحة الحل :  = 𝟏𝟐 , 𝐲 = −
𝟑𝟗

𝟖
ي   
 
ف

 (𝟏)معادلة  

𝟔𝐱 + 𝟖𝐲 = 𝟔(𝟏𝟐) + 𝟖 (−
𝟑𝟗

𝟖
) = 𝟕𝟐 − 𝟑𝟗 = 𝟑𝟑 

 

 

ي

ي

 

ي 
 
   :  𝐑جد مجموعة الحل للمعادلتي   بيانيا  ف

[𝟏𝟑] 𝐱 − 𝐲 = −𝟒  — — — — (𝟏) 

         𝐲 + 𝐱 = −𝟔 — — — — (𝟐)   

𝐱    (𝟏)نرمز للمعادلة      :  الحل − 𝐲 =  𝐋𝟏بالرمز   𝟒−

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 

(𝟎, 𝟒) 𝟒 𝟎 

(−𝟒, 𝟎) 𝟎 −𝟒     

     

 

 

𝐲    (𝟐)نرمز للمعادلة    + 𝐱 =  𝐋𝟐بالرمز   𝟔−

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 

(𝟎, −𝟔) −𝟔    𝟎 

(−𝟔, 𝟎) 𝟎 −𝟔 

 

 

 

,𝟓−)}مجموعة الحل :        −𝟏)} 

 

 

𝟎 − 𝐲 = −𝟒  ⟹   𝐲 = 𝟒 

𝐱 − 𝟎 = −𝟒  ⟹ 𝐱 = −𝟒 
 

𝐲 + 𝟎 = −𝟔 ⟹   𝐲 = −𝟔 

𝟎 + 𝐱 = −𝟔  ⟹ 𝐱 = −𝟔 
 

 

(−𝟓, −𝟏) 

𝐗 

𝐘 

𝐋𝟏 

𝐋𝟐 
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[𝟏𝟒] 𝐲 = 𝐱 − 𝟒  — — — (𝟏) 

         𝐱 = 𝟐 − 𝐲  — — — (𝟐) 

 

 

 

∶نرمز للمعادلة      :  الحل (𝟏)    𝐲 = 𝐱 −  𝐋𝟏بالرمز   𝟒

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 
(𝟎, −𝟒) −𝟒 𝟎 
(𝟒, 𝟎) 𝟎 𝟒 

 

 

 

𝐱   : (𝟐)نرمز للمعادلة   = 𝟐 − 𝐲   بالرمز𝐋𝟐 

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 
(𝟎, 𝟐) 𝟐 𝟎 

(𝟐, 𝟎) 𝟎 𝟐 

 

 

 

,𝟑)}مجموعة حل النظام :  −𝟏)} 

ي
ي   

 
ي :  𝐑جد مجموعة الحل للمعادلتي   ف

  باستعمال طريقة التعويض لكل مما يأنر

𝟏𝟔    𝟐𝐱 − 𝐲 = −𝟒  — — — — (𝟏)  

           𝟑𝐱 − 𝐲 == 𝟑 — — — — (𝟐) 

ينحصل على : ي(𝟐)ييمن معادلة    الحل : 

𝐲 = 𝟑𝐱 − 𝟑     — — — — (𝟑)  

ي معادلة ي(𝟑)ييعادلة نعوض م
 
ي(𝟏)ييف

𝟐𝐱 − (𝟑𝐱 − 𝟑) = −𝟒 ⟹     𝟐𝐱 − 𝟑𝐱 + 𝟑 = −𝟒 

−𝐱 = −𝟒 − 𝟑     ⟹    −𝐱 = −𝟕      ⟹    𝐱 = 𝟕 

𝐱ينعوض قيمة = ي معادلةي𝟕
 
ي(𝟑)ييف

𝐲 = 𝟑(𝟕) − 𝟑 = 𝟐𝟏 − 𝟑 = 𝟏𝟖     

{(𝟕,  مجموعة حل النظام  {(𝟏𝟖

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي

𝟏𝟓   𝟑𝐱 + 𝟐𝐲 = 𝟐 — — — — (𝟏) 

           𝐱 − 𝐲 = 𝟖   — — — — (𝟐) 

 نحصل على :  (2)من معادلة      الحل : 

𝐱 = 𝟖 + 𝐲   — — — — (𝟑) 

ي معادلة ي(𝟑)يينعوض معادلة 
 
ي(𝟏)ييف

𝟑(𝟖 + 𝐲) + 𝟐𝐲 = 𝟐     ⟹      𝟐𝟒 + 𝟑𝐲 + 𝟐𝐲 = 𝟐 

𝟓𝐲 = 𝟐 − 𝟐𝟒     ⟹     𝟓𝐲 = −𝟐𝟐    ⟹    𝐲

=
−𝟐𝟐   

𝟓
 

𝒚ينعوض قيمة = −
𝟐𝟐

𝟓
ي معادلةي
 
ي(𝟑)ييف

𝐱 = 𝟖 −
𝟐𝟐

𝟓
=

𝟒𝟎 − 𝟐𝟐

𝟓
=

𝟏𝟖

𝟓
 

)}:يييمجموعة حل النظام
𝟏𝟖

𝟓
, −

𝟐𝟐

𝟓
)} 

ي

𝐲 = 𝟎 − 𝟒  ⟹   𝐲 = −𝟒 

𝟎 = 𝐱 − 𝟒  ⟹ 𝐱 = 𝟒 
 

𝟎 = 𝟐 − 𝐲  ⟹   𝐲 = 𝟐 

𝐱 = 𝟐 − 𝟎 = 𝟐 
 

 

(𝟑, −𝟏) 

𝐗 

𝐘 

𝐋𝟏 

𝐋𝟐 
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ي   
 
ي  𝐑جد مجموعة الحل للمعادلتي   ف

 يي: باستعمال طريقة الحذف لكل مما يأنر

𝟏𝟖      𝟓𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟔  — — — (𝟏)  }  × 𝟓  

          𝟐𝐱 + 𝟓𝐲 = −𝟏𝟎 — — — (𝟐)  } × 𝟑 

ب معادلة      الحل :  ي العدد  (𝟏)بض 
 
ي العدد   (𝟐)ومعادلة   𝟓ف

 
ف

𝟑 

𝟐𝟓𝐱 − 𝟏𝟓𝐲 = 𝟑𝟎  — — — (𝟏) 

𝟔𝐱 + 𝟏𝟓𝐲 = −𝟑𝟎 — — —  بالجمعي      (𝟏)

𝟑𝟏𝐱 = 𝟎    ⟹    𝐱 = 

𝐱نعوض قيمة  = ي معادلة   𝟎
 
 (𝟐)ف

𝟐(𝟎) + 𝟓𝐲 = −𝟏𝟎    ⟹    𝟓𝐲 = −𝟏𝟎     

𝐲 =
−𝟏𝟎   

𝟓
= −𝟐 

,𝟎)}مجموعة حل النظام :    −𝟐)} 

 

           

𝟏𝟕     𝟑𝐱 = 𝟐𝟐 − 𝟒𝐲 — — — (𝟏)  

          𝟒𝐲 = 𝟑𝐱 − 𝟏𝟒 — — — (𝟐)  

 نرتب المعادلتي   :     الحل : 

    𝟑𝐱 + 𝟒𝐲 = 𝟐𝟐    — — — (𝟏) 

 −𝟑𝐱 + 𝟒𝐲 = −𝟏𝟒 — — —  بالجمعي       (𝟐)

              𝟖𝐲 = 𝟖     ⟹     𝐲 =
𝟖

𝟖
= 𝟏 

𝒚نعوض قيمة  = ي معادلة   𝟏
 
 (𝟏)ف

𝟑𝐱 = 𝟐𝟐 − 𝟒(𝟏)      ⟹     𝟑𝐱 = 𝟐𝟐 − 𝟒     

𝟑𝐱 = 𝟏𝟖    ⟹    𝐱 =
𝟏𝟖

𝟑
= 𝟔 

,𝟔)}مجموعة حل النظام :    𝟏)} 

 

 

 

ي  
 
 ييوتحقق من صحة الحل :  𝐑جد مجموعة الحل للمعادلتي   ف

 ا

𝟐𝟎    𝟎. 𝟐𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟐  — — — — (𝟏) 

         𝟎. 𝟏𝐱 − 𝟔𝐲 = −𝟑  — — — — (𝟐) } × 𝟐  

ب مع    الحل :  ي   (𝟐)ادلة  بض 
 
 𝟐ف

    𝟎. 𝟐𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟐   — — — — (𝟏) 

∓𝟎. 𝟐𝐱 ± 𝟏𝟐𝐲 = ±𝟔 — — — — (𝟐)    

                𝟗𝐲 = 𝟗   ⟹     𝐲 =
𝟗

𝟗
= 𝟏 

𝐲نعوض قيمة  = ي معادلة   𝟏
 
 (𝟏)ف

𝟎. 𝟐𝐱 − 𝟑(𝟏) = 𝟐     ⟹      𝟎. 𝟐𝐱 − 𝟑 = 𝟐        

𝟎. 𝟐𝐱 = 𝟐 + 𝟑       ⟹    𝟎. 𝟐𝐱 = 𝟓 

𝐱 =
𝟓

𝟎. 𝟐
=

𝟓𝟎   

𝟐
= 𝟐𝟓 

,𝟐𝟓)}مجموعة حل النظام :   𝟏)} 

 التحقق من صحة الحل : 

𝐱نعوض قيم  = 𝟐𝟓  , 𝐲 = ي معادلة    𝟏
 
 (𝟏)ف

𝟎. 𝟐𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟎. 𝟐(𝟐𝟓) − 𝟑(𝟏) = 𝟓 − 𝟑 = 𝟐 

 

 

 

 

 

𝟏𝟗    
𝐱

𝟑
−

𝐲

𝟑
= 𝟐 — — — — (𝟏)  } × 𝟑 

          𝟐𝐱 + 𝟑𝐲 = 𝟔  — — — — (𝟐) 

ب معادلة      الحل :  ي العدد  (𝟏)بض 
 
 𝟑ف

𝐱 − 𝐲 = 𝟔  } × 𝟑 

𝟑𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟏𝟖  — — — — (𝟏) 

𝟐𝐱 + 𝟑𝐲 = 𝟔   — — — —   بالجمعي      (𝟐)

𝟓𝐱 = 𝟐𝟒   ⟹    𝐱 =
𝟐𝟒

𝟓
  

𝐱نعوض قيمة           =
𝟐𝟒

𝟓
ي معادلة   
 
 (𝟐)ف

𝟐 (
𝟐𝟒

𝟓
) + 𝟑𝐲 = 𝟔    ⟹    

𝟒𝟖

𝟓
+ 𝟑𝐲 = 𝟔   } × 𝟓 

𝟒𝟖 + 𝟏𝟓𝐲 = 𝟑𝟎    ⟹      𝟏𝟓𝐲 = 𝟑𝟎 − 𝟒𝟖 

𝟏𝟓𝐲 = −𝟏𝟖    ⟹   𝐲 = −
𝟏𝟖

𝟏𝟓
= −

𝟔

𝟓
 

)}مجموعة حل النظام :         
𝟐𝟒

𝟓
, −

𝟔

𝟓
)} 

 

 لتحقق من صحة الحل : 

𝐱نعوض قيم  =
𝟐𝟒

𝟓
  , 𝐲 = −

𝟔

𝟓
ي معادلة    
 
 (𝟐)ف

𝟐𝐱 + 𝟑𝐲 = 𝟐 (
𝟐𝟒

𝟓
) + 𝟑 (−

𝟔

𝟓
) =

𝟒𝟖

𝟓
−

𝟏𝟖

𝟓
=

𝟑𝟎

𝟓
= 𝟔 
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ي

ي

 

ي عن  (𝐱)تقل عدد الأيام  طقس :  [𝟐𝟏]
ي مدينة بغداد لشهر كانون الثان 

 
ي تنخفض فيها درجة الحرارة ف

ية بمقدار   درجات  𝟏𝟎التر سيلت  

ي تزداد فيها درجة الحرارة على   (𝐲)أيام على عدد أيام    𝟗
ية . اكتب   𝟏𝟎التر    معادلتي   تمثل هذا الموقف ثم جد حلهما  درجات سيلت  

 بطريقة الحذف .           

ي     الحل : 
𝟑𝟏عدد أيام شهر كانون الثان   يوم   =

ي تنخفض بها درجة الحرارة 
𝐱نفرض عدد الأيام التر = 

ي تزداد بها درجة الحرارة 
𝐲نفرض عدد الأيام التر = 

𝐲 + 𝐱 = 𝟑𝟏  ――――――(𝟏) 

𝐲 − 𝒙 =  بالجمعي        (𝟐)――――――     𝟗

𝟐𝐲 = 𝟒𝟎   ⟹   𝐲 =
𝟒𝟎

𝟐
= 𝟐𝟎 

𝐲نعوض قيمة  = ي معادلة   𝟐𝟎
 
 (𝟏)ف

𝟐𝟎 + 𝐱 = 𝟑𝟏   ⟹   𝐱 = 𝟑𝟏 − 𝟐𝟎 = 𝟏𝟏   ⟹   𝐒 = {(𝟏𝟏, 𝟐𝟎)} 

 
  𝟐𝟎الأجهزة   ثلاجة وغسالة بسعر مليون دينار للثلاجة ونصف مليون دينار للغسالة اذا كان ثمن هذه  𝟐𝟓باع متجر   تجارة :  [𝟐𝟐]

 مسألة ثم حلها بطريقة التعويض ل نوع . اكتب معادلتي   تمثلان ال مليون دينار فكم جهازا باع من ك

𝐱نفرض عدد الثلاجات     الحل :  𝐲عدد الغسالات  ,      = = 

𝐱 + 𝐲 = 𝟐𝟓   ――――――(𝟏) 

𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝐱سعر الثلاجة   𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝐲,      سعر الغسالة        = = 

𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝒙 + 𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝒚 = 𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎   } ÷ 𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎 

   𝟐𝐱 + 𝐲 = 𝟒𝟎   ――――――(𝟐)  

 نحصل على :      (𝟏)من معادلة  

𝐲 = 𝟐𝟓 − 𝐱    ――――――(𝟑) 

ي معادلة   (𝟑)نعوض معادلة  
 
 (𝟐)ف

𝟐𝐱 + 𝟐𝟓 − 𝐱 = 𝟒𝟎    ⟹   𝐱 = 𝟒𝟎 − 𝟐𝟓   ⟹    𝐱 = 𝟏𝟓 

𝐱نعوض قيمة  = ي معادلة   𝟏𝟓
 
 (𝟑)ف

𝐲 = 𝟐𝟓 − 𝟏𝟓 = 𝟏𝟎    ⟹      𝐒 = {(𝟏𝟓, 𝟏𝟎)} 

 
بثلاثة من  أكت   عمل سجاد وأنور حفلة بمناسبة تخرجهما من الكلية فكان عدد الأصدقاء الذين دعاهم سجاد حفلة تخرج :  [𝟐𝟑]

 منهما ؟  شخصا . فكم شخصا دعل كل  𝟐𝟑عدد الأصدقاء الذين دعاهم أنور . وكان عدد المدعوين  

𝐱سجاد نفرض عدد الأشخاص الذين دعاهم     لحل : ا = 

𝒚عدد الأشخاص الذين دعاهم أنور                        = 

𝐱 + 𝐲 = 𝟐𝟑   ――――――(𝟏) 

𝐱 − 𝐲 =   بالجمعي      (𝟐)――――――     𝟑

𝟐𝐱 = 𝟐𝟔     ⟹    𝐱 =
𝟐𝟔

𝟐
=  عدد الاشخاص الذين دعاهم سجاد            𝟏𝟑

𝐱نعوض قيم   = ي معادلة   𝟏𝟑
 
 (𝟏)ف

𝟏𝟑 + 𝐲 = 𝟐𝟑    ⟹    𝐲 = 𝟐𝟑 − 𝟏𝟑 =  الذين دعاهم أنوري     𝟏𝟎
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ي  تحد : [𝟐𝟒] 
 
 𝐑جد مجموعة الحل للمعادلتي   ف

𝐢𝐢) 
𝟐

𝟔
𝐱 −

𝟏

𝟑
𝐲 = 𝟏  — — — — (𝟏)   } × 𝟔 

        
𝟏

𝟐
𝐱 +

𝟏

𝟐
𝐲 = 𝟑  — — — — (𝟐)   } × 𝟐 

ب معادلة      الحل :  ي العدد  (𝟏)نبسط المعادلتي   ذلك  بض 
 
ي العدد   (𝟐)  والمعادلة  𝟔ف

 
 𝟐ف

𝟐𝐱 − 𝟐𝐲 = 𝟔    — — — — (𝟏) 

𝐱 + 𝐲 = 𝟔 — — — — (𝟐)  } × 𝟐   

𝟐𝐱 + 𝟐𝐲 = 𝟏𝟐  — — — — (𝟐) 

𝟐𝐱 − 𝟐𝐲 = 𝟔 — — — —   بالجمعي    (𝟏)

𝟒𝐱 = 𝟏𝟖    ⟹            𝐱 =
𝟏𝟖

𝟒
=

𝟗

𝟐
  

𝐱نعوض قيمة  =
𝟗

𝟐
ي معادلة   
 
 (𝟐)ف

𝟗

𝟐
+ 𝐲 = 𝟔    ⟹   𝐲 = 𝟔 −

𝟗

𝟐
=

𝟏𝟐 − 𝟗

𝟐
=

𝟑

𝟐
  

)}مجموعة حل النظام :  
𝟗

𝟐
,

𝟑

𝟐
)} 

 

 

 

𝟐𝐱 قال أحمد أن مجموعة حل المعادلتي   الخطيتي   :       أصحح الخطأ : [𝟐𝟓]  + 𝟑𝐲 = 𝟔 , 𝟑𝐱 + 𝟐𝐲 = 𝟏  

)}هي المجموعة :           
𝟓

𝟏𝟔
,

𝟓

𝟗
 اكتشف خطأ أحمد وصححه .  {(

ب معادلة     الحل :  ي الع (𝟏)بض 
 
ي العدد   (𝟐)والمعادلة   𝟐ددف

 
 𝟑ف

    𝟒𝐱 + 𝟔𝐲 = 𝟏𝟐  — — — — (𝟏) 

∓𝟗𝐱 ∓ 𝟔𝐲 = ∓𝟑  — — — —  بالطرحي    (𝟐)

−𝟓𝐱 = 𝟗    ⟹     𝐱 = −
𝟗

𝟓
 

𝐱نعوض قيمة  = −
𝟗

𝟓
ي معادلة   
 
 (𝟐)ف

𝟑 (−
𝟗

𝟓
) + 𝟐𝐲 = 𝟏     ⟹     −

𝟐𝟕

𝟓
+ 𝟐𝐲 = 𝟏   } × 𝟓 

−𝟐𝟕 + 𝟏𝟎𝐲 = 𝟓   ⟹      𝟏𝟎𝐲 = 𝟓 + 𝟐𝟕     ⟹     𝟏𝟎𝐲 = 𝟑𝟐    ⟹      𝐲 =
𝟑𝟐

𝟏𝟎
=

𝟏𝟔

𝟓
  

−)}مجموعة حل النظام :  
𝟗

𝟓
,

𝟏𝟔

𝟓
)} 

 خطأ أحمد هو أيجاد مجموعة الحل . 

𝟓𝐱                                                :     مجموعة حل المعادلتي   الخطيتي    أكتب //    − 𝟔𝐲 = 𝟎  — — — — (𝟏)  

                               𝐱 + 𝟐𝐲 = 𝟒 — — — — (𝟐)  } × 𝟑 

ب معادلة     الحل :  ي العدد (𝟐)بض 
 
   𝟑ف

𝟓𝒙 − 𝟔𝒚 = 𝟎  — — — — (𝟏) 

𝟑𝒙 + 𝟔𝒚 = 𝟏𝟐  — — — —  بالجمعي    (𝟐)

 𝟖𝒙 = 𝟏𝟐    ⟹    𝐱 =
𝟏𝟐

𝟖
=

𝟑

𝟐
  

𝐱نعوض قيمة  =
𝟑

𝟐
ي معادلة   
 
 (𝟐)ف

𝟑

𝟐
+ 𝟐𝒚 = 𝟒   }  × 𝟐   ⟹    𝟑 + 𝟒𝐲 = 𝟖       ⟹    𝟒𝐲 = 𝟖 − 𝟑  

 فكر

𝟐𝟗 
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𝟒𝒚 = 𝟓   ⟹          𝐲 =
𝟓

𝟒
    ⟹         {(

𝟑

𝟐
,
𝟓

𝟒
)}  ∶    مجموعة الحل

 

𝟑]الدرس   − بيعية بمتغت  واحد [𝟐
 حل المعادلات التر

 

[𝟑 − 𝟐 −  بالتحليل فرق بي   مربعي    حل المعادلات  [𝟏

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي العراق اذ أنها تقع  م الحضاريةمن المعال  تعد الزقورةمثال // 
 
ف

ي 
 
 رسم باسل لوحة جدارية للزقورة مربعة  جنوب العراق .  ف

ي . أكتب   𝟗𝐦𝟐الشكل مساحتها              
على جدار إسمنتر

معادلة  تمثل مساحة اللوحة ثم حلها لإيجاد طول ضلع اللوحة  

. 

 𝐱نفرض طول ضلع اللوحة    الحل : 

 نفسه  ×لع  مساحة اللوحة = طول الض

𝐱𝟐 = 𝟗 

𝐱𝟐 − 𝟗 = 𝟎 ⟹     (𝐱 + 𝟑)(𝐱 − 𝟑) = 𝟎  

  𝐱 + 𝟑 = 𝟎 ⟹   𝐱 =  أما   يهملي      𝟑−

  𝐱 − 𝟑 = 𝟎   ⟹    𝐱 =  أو 𝟑

 𝟑𝐦طول ضلع اللوحة هو :   

ي مثال // 
 
 باستعمال الفرق بي   مربعي     𝐑حل المعادلة التالية ف

𝟏𝟔وتحقق من صحة الحل :                − 𝒚𝟐 = 𝟎 

      :  الحل

(𝟒 + 𝐲)(𝟒 − 𝐲) = 𝟎 

      𝟒 + 𝐲 = 𝟎     ⟹        𝐲 =  أما        𝟒−

       𝟒 − 𝐲 = 𝟎     ⟹        𝐲 = 𝟒   ⟹     𝐒 =

{𝟒,  أو{𝟒−

ي المعادلة   𝐲نعوض قيم      تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝐲 = 𝟒  ⟹  𝟏𝟔 − 𝐲𝟐 = 𝟏𝟔 − (𝟒)𝟐 = 𝟏𝟔 − 𝟏𝟔 = 𝟎 

𝐲 = −𝟒 ⟹  𝟏𝟔 − 𝐲𝟐 = 𝟏𝟔 − (−𝟒)𝟐 = 𝟏𝟔 − 𝟏𝟔

= 𝟎 

 
ي مثال //    

 
   باستعمال الفرق بي   مربعي   :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟐]    𝟑𝐙𝟐 − 𝟏𝟐 = 𝟎 

ييييي:ييالحل

𝟑(𝐙𝟐 − 𝟒) = 𝟎  }   ÷ 𝟑     

𝐙𝟐 − 𝟒 = 𝟎      ⟹        (𝐙 + 𝟐)(𝐙 − 𝟐) = 𝟎 

𝐙 أما + 𝟐 = 𝟎     ⟹    𝐙 = −𝟐  

𝐙   أو − 𝟐 = 𝟎    ⟹   𝐙 = 𝟐    ⟹  𝐒 = {−𝟐, 𝟐} 

ي

ي

[𝟏    ] 𝟒𝐱𝟐 − 𝟐𝟓 = 𝟎 

ييييي:ييالحل

𝟐𝐱  أما + 𝟓 = 𝟎  ⟹  𝟐𝐱 = −𝟓 ⟹     𝐱 = −
𝟓

𝟐
 

𝟐𝐱  أو − 𝟓 = 𝟎    ⟹    𝟐𝐱 = 𝟓       ⟹      𝐱 =
𝟓

𝟐
 

𝐒 = {−
𝟓

𝟐
,
𝟓

𝟐
} 

ي

 

ي : لحل المعادلة بطريقة التحليل فرق بي   مربعي   نتب
ع ما يأنر  

نتخلص من الأقواس أن وجدت ثم نجمع أو نطرح الحدود المتشابهة .   [𝟏] 

𝐱𝟐نجعل المعادلة بالصورة :   [𝟐] − 𝐚𝟐 = 𝟎  

𝐱)نحل المعادلة بطريقة الفرق بي   مربعي   بالصورة :  [𝟑] + 𝐚)(𝐱 − 𝐚) = 𝟎 

𝐱بجعل أما :  𝐱نجد قيم [𝟒] + 𝐚 = 𝟎 ⟹ 𝐱 = −𝐚  : أو𝐱 − 𝐚 = 𝟎 ⟹ 𝐱 = 𝐚 

𝐒نكتب مجموعة الحل :   [𝟓] = {−𝐚, 𝐚} 
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[𝟑]   𝟐𝒚𝟐 − 𝟔 = 𝟎 

ييييي:ييالحل

𝟐(𝐲𝟐 − 𝟑) = 𝟎   }  ÷ 𝟐 

𝐲𝟐 − 𝟑 = 𝟎     ⟹       (𝐲 + √𝟑)(𝐲 − √𝟑) = 𝟎 

𝐲   أما + √𝟑 = 𝟎     ⟹    𝐲 = −√𝟑 

𝐲 أو − √𝟑 = 𝟎    ⟹   𝐲 = √𝟑    ⟹    𝐒

= ൛−√𝟑, √ 𝟑ൟ 

[𝟒]    𝐱𝟐 − 𝟓 = 𝟎 

      :  الحل

(𝐱 + √𝟓)(𝐱 − √𝟓) = 𝟎 

     𝐱 + √𝟓 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما        𝟓√−

          𝐱 − √𝟓 = 𝟎    ⟹   𝐱 =  أو 𝟓√

 

[𝟓]    (𝐙 + 𝟏)𝟐 − 𝟑𝟔 = 𝟎 

      :  الحل

(𝐙 + 𝟏 + 𝟔)(𝐙 + 𝟏 − 𝟔) = 𝟎        ⟹       (𝐙 + 𝟕)(𝐙 − 𝟓) = 𝟎 

     𝐙 + 𝟕 = 𝟎     ⟹    𝐙 =  أما        𝟕−

          𝐙 − 𝟓 = 𝟎    ⟹   𝐙 = 𝟓     ⟹  𝐒 = {−𝟕,  أو            {𝟓

            

 

 

[𝟑 − 𝟐 − بيعي حل المعادلات بخاص [𝟐  ية الجذر التر

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي مثال //    
 
بيعي وتحقق من صحة الحل :  𝐑حل المعادلة التالية ف 𝐱𝟐   باستعمال قاعدة الجذر التر = 𝟗 

      :  الحل

𝐱𝟐 = 𝟗      ⟹       𝐱 = ±√𝟗     ⟹     𝐱 = ±𝟑     ⟹         𝐒 = {𝟑, −𝟑} 

ي المعادلة 𝐱نعوض قيم  تحقق من صحة الحل : 
 
 :  ف

𝐱 = 𝟑        ⟹     𝐱𝟐 = (𝟑)𝟐 =  الطرفي الأيمني                 𝟗

𝐱 = −𝟑    ⟹     𝐱𝟐 = (−𝟑)𝟐 =   الطرفي الأيمني          𝟗

 

ي  حل  مثال //   
 
بيعي :  𝐑المعادلات التالية ف  باستعمال قاعدة الجذر التر

[𝟐]    𝐙𝟐 =
𝟗

𝟐𝟓
 

      :  الحل

𝐙 = ±√
𝟗

𝟐𝟓
     ⟹      𝐙 = ±

𝟑

𝟓
      ⟹     𝐒

= {
𝟑

𝟓
, −

𝟑

𝟓
} 

 

[𝟏]    𝐲𝟐 = 𝟑𝟔 

      :  الحل

𝐲 = ±√𝟑      ⟹      𝐲 = ±𝟔       ⟹      𝐒 = {𝟔, −𝟔} 

 

[𝟑] 𝐱𝟐 + 𝟖𝟏 = 𝟎 

      :  الحل

𝐱𝟐 = ي مربعه سالب )    𝟖𝟏−  
 ( لا يوجدي عدد حقيفر

 

 

ي 
بيعي  نتبع ما يأنر   لحل المعادلات بخاصية الجر التر

 [𝟏]نتخلص من الأقواس أن وجدت ثم نجمع أو نطرح الحدود المتشابهة .  

ي تحتوي [𝟐]
ات التر ي طرف اخر .  𝐱𝟐نجعل المتغت 

 
ي طرف والأعداد ف

 
 ف

𝐱𝟐أي جعل المعدلة بالصورة :  𝐱𝟐نقسم الطرفي   على معامل [𝟑] = 𝐚 

ي [𝟒]
بيعي للطرفي   واضعي   اشارنر 𝐱أمام العدد . أي أن :   (∓)نأخذ الجذر التر = ∓√𝐚 

𝐒نكتب مجموعة الحل :  [𝟓] = ൛√𝐚, −√𝐚ൟ 
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[𝟓]     𝟒𝐱𝟐 − 𝟓 = 𝟎 

      :  الحل

  𝟒𝐱𝟐 = 𝟓   ⟹       𝐱𝟐 =
𝟓

𝟒
      ⟹     𝐱 = ±√

𝟓

𝟒
 

𝐱 = ±
√𝟓

 𝟐
   ⟹    𝐒 = {

√𝟓

 𝟐
, −

√𝟓

 𝟐
} 

[𝟒]     𝟑𝐲𝟐 = 𝟕 

      :  الحل

𝐲𝟐 =
𝟕

𝟑
      ⟹      𝐲 = ±√

𝟕

𝟑
     ⟹    𝐲 = ±

√𝟕

√𝟑
 

𝐒 = {
√𝟕

√𝟑
, −

√𝟕

√𝟑
} 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي مثال //    
 
   :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟐]      √𝐲 + 𝟖 = بيعي الطرفي  ي         𝟑   بتر

      :  الحل

(√𝐲 + 𝟖)
𝟐

= (𝟑)𝟐     ⟹     𝐲 + 𝟖 = 𝟗 

   𝐲 = 𝟗 − 𝟖 = 𝟏   ⟹    𝐒 = {𝟏} 

 

[𝟒]      √
𝐱

𝟏𝟑
= بيعي الطرفي  ي       𝟏   بتر

      :  الحل

(√
𝐱

𝟏𝟑
)

𝟐

= (𝟏)𝟐       ⟹     
𝐱

𝟏𝟑
= 𝟏 

𝐱 = 𝟏𝟑   ⟹    𝐒 = {𝟏𝟑}   

[𝟏]     𝟑√𝐱 = 𝟏𝟖   } ÷ 𝟑 

      :  الحل

√𝐱 =
𝟏𝟖

𝟑
      ⟹     √𝐱 = بيعي الطرفي  ي     𝟔   بتر

(√𝐱)
𝟐

= (𝟔)𝟐    ⟹    𝐱 = 𝟑𝟔  ⟹     𝐒 = {𝟑𝟔} 

 

[𝟑]     √𝟓𝐙 = بيعي الطريفي  ي        𝟕   بتر

      :  الحل

(√𝟓𝐙)
𝟐

= (𝟕)𝟐     ⟹     𝟓𝐙 = 𝟒𝟗 

𝐙 =
𝟒𝟗

𝟓
     ⟹      𝐒 = {

𝟒𝟗

𝟓
} 

 
 

 

ي  
 
 باستعمال الفرق بي   مربعي   وتحقق من صحة الحل :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟐]  𝟖𝟏 − 𝐲𝟐 = 𝟎 

ييييي:ييالحل

(𝟗 + 𝐲)(𝟗 − 𝐲) = 𝟎 

     𝟗 + 𝐲 = 𝟎     ⟹    𝐲 = يييأما      𝟗−

  𝟗 − 𝐲 = 𝟎    ⟹   𝐲 = 𝟗  ⟹   𝐒 = {−𝟗, يأو{𝟗

ي المعادلة : ي𝐲نعوض قيم    تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝐲 = 𝟗 ⟹   𝟖𝟏 − 𝐲𝟐 = 𝟖𝟏 − (𝟗)𝟐 = 𝟖𝟏 − 𝟖𝟏 = 𝟎 

𝐲 = −𝟗 ⟹ 𝟖𝟏 − 𝐲𝟐 = 𝟖𝟏 − (−𝟗)𝟐 = 𝟖𝟏 − 𝟖𝟏

= 𝟎 

 

[𝟏]  𝐱𝟐 − 𝟏𝟔 = 𝟎 

      :  الحل

(𝐱 + 𝟒)(𝐱 − 𝟒) = 𝟎 

     𝐱 + 𝟒 = 𝟎     ⟹    𝐱 =    أما       𝟒−

          𝐱 − 𝟒 = 𝟎    ⟹   𝐱 = 𝟒     ⟹  𝐒 = {−𝟒, 𝟒}  

 أو

ي المعادلة :  𝐱نعوض قيم   تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝐱 = 𝟒 ⟹    𝐱𝟐 − 𝟏𝟔 = (𝟒)𝟐 − 𝟏𝟔 = 𝟏𝟔 − 𝟏𝟔

= 𝟎      

ي معادلة صحيحة فأن المعادلة الناتجة تبفر صحيحة . أي أن :  
 
 اذا ربطت طرف

𝐲 = 𝐱   ⟹    𝐲𝟐 = 𝐱𝟐 

ي : 
 لحل مثل هذا النوع من المعادلات نتبع ما يأنر

ي طرف اخر .  (𝐱√)جعل الحد الذي يحتوي على الجذر  ن[𝟏]
 
ي طرف والأعداد ف

 
 ف

ي المعادلة على معامل المتغت  الذي يحتوي ن[𝟐]
 
 أي :  (𝐱√)  على الجذر قسم طرف

𝐱√نجعل المعادلة بالصورة :          = 𝐚 

ي المعادلة  نقوم[𝟑]
 
بيع طرف (𝐱√)أي أن :     .بتر

𝟐
= 𝐚𝟐 

 نكتب مجموعة الحل . [𝟒]

 

 تأكد من فهمك 
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𝐱 = −𝟒 ⟹  𝐱𝟐 − 𝟏𝟔 = (−𝟒)𝟐 − 𝟏𝟔 = 𝟏𝟔 − 𝟏𝟔

= 𝟎 

ي

[𝟑] 𝟐𝐙𝟐 − 𝟖 = 𝟎 

 :  الحل

𝟐(𝐙𝟐 − 𝟒) = 𝟎   }  ÷ 𝟐     ⟹    𝐙𝟐 − 𝟒 = 𝟎   ⟹     (𝐙 + 𝟐)(𝐙 − 𝟐) = 𝟎 

     𝐙 + 𝟐 = 𝟎     ⟹    𝐙 =  أما        𝟐−

          𝐙 − 𝟐 = 𝟎    ⟹   𝐙 = 𝟐    ⟹  𝐒 = {−𝟐,  أو  {𝟐

ي المعادلة :  𝐙نعوض قيم   تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝐙 = 𝟐        ⟹       𝟐𝐙𝟐 − 𝟖 = 𝟐(𝟐)𝟐 − 𝟖 = 𝟖 − 𝟖 = 𝟎        

𝐙 = −𝟐    ⟹       𝟐𝐙𝟐 − 𝟖 = 𝟐(−𝟐)𝟐 − 𝟖 = 𝟖 − 𝟖 = 𝟎        

 

ي  
 
 باستعمال الفرق بي   مربعي   :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟓]  𝟓𝐲𝟐 − 𝟐𝟎 = 𝟎 } ÷ 𝟓 

      :  الحل

𝐲𝟐 − 𝟒 = 𝟎    ⟹      (𝐲 + 𝟐)(𝐲 − 𝟐) = 𝟎 

𝐲   أما + 𝟐 = 𝟎     ⟹    𝐲 = −𝟐   

𝐲       أو − 𝟐 = 𝟎    ⟹   𝐲 = 𝟐     ⟹    𝐒 = {−𝟐, 𝟐}  

 

ي

[𝟕] (𝟑 − 𝐙)𝟐 − 𝟏 = 𝟎  

 :  الحل

(𝟑 − 𝐙 + 𝟏)(𝟑 − 𝐙 − 𝟏) = 𝟎 ⟹ (𝟒 − 𝐙)(𝟐 − 𝐙)

= 𝟎 

      𝟒 + 𝐙 = 𝟎    ⟹    𝐙 =  أما             𝟒−

       𝟐 − 𝐙 = 𝟎    ⟹    𝐙 = 𝟐     ⟹  𝐒 = {−𝟒,  أو  {𝟐

[𝟗]  𝐲𝟐 −
𝟏

𝟗
= 𝟎 

 :  الحل

(𝐲 +
𝟏

𝟑
) (𝐲 −

𝟏

𝟑
) = 𝟎 

      𝒚 +
𝟏

𝟑
= 𝟎    ⟹    𝐲 = −

𝟏

𝟑
 أما             

       𝒚 −
𝟏

𝟑
= 𝟎    ⟹    𝐲 =

𝟏

𝟑
      ⟹     𝐒 =

{−
𝟏

𝟑
,

𝟏

𝟑
 يييييي         أو          {

[𝟒]  𝟒𝐱𝟐 − 𝟗 = 𝟎 

      :  الحل

(𝟐𝐱 + 𝟑)(𝟐𝐱 − 𝟑) = 𝟎 

𝟐𝐱   أما + 𝟑 = 𝟎     ⟹    𝟐𝐱 = −𝟑       ⟹    𝐱 = −
𝟑

𝟐
 

𝟐𝐱   أو − 𝟑 = 𝟎    ⟹  𝟐 𝐱 = 𝟑        ⟹    𝐱 =
𝟑

𝟐
  

𝐒 = {
𝟑

𝟐
, −

𝟑

𝟐
} 

 

 

[𝟔] (𝐲 + 𝟐)𝟐 − 𝟒𝟗 = 𝟎 

 :  الحل

(𝐲 + 𝟐 + 𝟕)(𝐲 + 𝟐 − 𝟕) = 𝟎      

(𝐲 + 𝟗)(𝐲 − 𝟓) = 𝟎 

      𝒚 + 𝟗 = 𝟎    ⟹    𝐲 =  أما             𝟗−

       𝒚 − 𝟓 = 𝟎    ⟹    𝐲 = 𝟓     ⟹     𝐒 =

{−𝟗,  أو  {𝟓

  

[𝟖]  𝐱𝟐 − 𝟑 = 𝟎 

 :  الحل

(𝐱 + √𝟑)(𝐱 − √𝟑) = 𝟎 

     𝐱 + √𝟑 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما        𝟑√−

  𝐱 − √𝟑 = 𝟎    ⟹   𝐱 = √𝟑    ⟹    𝐒 =

൛−√𝟑, √𝟑ൟ يييييييأو 

 

 

ي  
 
بيعي باستعمال قاعدة الج 𝐑حل المعادلات التالية ف  : ذر التر

 

 

 

 

[𝟏𝟎]  𝐱𝟐 = 𝟔𝟒   

 :  الحل

𝐱 = ±√𝟔𝟒      ⟹      𝐱 = ±𝟖       ⟹      𝐒 = {𝟖, −𝟖} 
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[𝟏𝟑]  𝟔𝐙𝟐 − 𝟓 = 𝟎 

 :  الحل

𝟔𝐙𝟐 = 𝟓    ⟹    𝐙𝟐 =
𝟓

𝟔
      ⟹    𝐙 = ±√

𝟓

𝟔
 

𝐙 = ±
√𝟓

√𝟔
  ⟹     𝐒 = {

√𝟓

√𝟔
, −

√𝟓

√𝟔
}  

 

[𝟏𝟓] 𝐙𝟐 +
𝟐

𝟑
=

𝟓

𝟔
 

 :  الحل

𝐙𝟐 =
𝟓

𝟔
−

𝟐

𝟑
  ⟹   𝐙𝟐 =

𝟓 − 𝟒

𝟔
  ⟹  𝐙𝟐 =

𝟐

𝟔
=

𝟏

𝟑
 

𝐙 = ±√
𝟏

𝟑
      ⟹     𝐙 = ±

𝟏

√𝟑
       ⟹     𝐒 = {

𝟏

√𝟑
, −

𝟏

√𝟑
} 

 

[𝟏𝟏]  𝐙𝟐 = 𝟕 

 :  الحل

𝐙 = ±√𝟕        ⟹     𝐒 = ൛√𝟕, −√𝟕ൟ 

[𝟏𝟐]  𝟐𝐲𝟐 =
𝟒𝟗

𝟖
 

 :  الحل

𝐲𝟐 =
𝟒𝟗

𝟏𝟔
    ⟹    𝐲 = ±√

𝟒𝟗

𝟏𝟔
 

𝐲 = ±
𝟕

𝟒
   ⟹    𝐒 = {

𝟕

𝟒
, −

𝟕

𝟒
} 

 

[𝟏𝟒]  𝟒(𝐱𝟐 − 𝟏𝟐) = 𝟏𝟑 

 :  الحل

𝟒𝐱𝟐 − 𝟒𝟖 = 𝟏𝟑 ⟹  𝟒𝐱𝟐 = 𝟏𝟑 + 𝟒𝟖 ⟹   𝟒𝐱𝟐

= 𝟔𝟑 

𝐱𝟐 =
𝟔𝟑

𝟒
      ⟹    𝐱 = ±√

𝟔𝟑

𝟒
 

𝐱 = ±
𝟑√𝟕

𝟐
   ⟹    𝐒 = {

𝟑√𝟕

𝟐
, −

𝟑√𝟕

𝟐
} 

 

 

 

ي  
 
 :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟏𝟔]  𝟑√𝐱 = 𝟏𝟓 

 :  الحل

√𝐱 =
𝟏𝟓

𝟑
     ⟹    √𝐱 = بيعي الطرفي  ي    𝟓   بتر

(√𝐱)
𝟐

= (𝟓)𝟐   ⟹    𝐱 = 𝟐𝟓  ⟹   𝐒 = {𝟐𝟓} 

 

[𝟏𝟕]  √𝐲 − 𝟓 = رفي  يالط          𝟐 بيعي    بتر

 :  الحل

(√𝐲 − 𝟓)
𝟐

= (𝟐)𝟐     ⟹    𝐲 − 𝟓 = 𝟒 

𝒚 = 𝟒 + 𝟓 = 𝟗  ⟹   𝑺 = {𝟗}  

 

[𝟏𝟖]  √𝟐𝐙 = بيعي الطرفي  ي              𝟔   بتر

 :  الحل

(√𝟐𝐙)
𝟐

= (𝟔)𝟐     ⟹   𝟐𝐙 = 𝟑𝟔 

𝐙 =
𝟑𝟔

𝟐
= 𝟏𝟖   ⟹   𝐒 = {𝟏𝟖}  

 

 

 

 

 

[𝟐𝟏]  𝟑𝐙𝟐 − 𝟐𝟕 = 𝟎    } ÷ 𝟑 

 :  الحل

𝐙𝟐 − 𝟗 = 𝟎    ⟹     (𝐙 + 𝟑)(𝐙 − 𝟑) = 𝟎 

      𝐙 + 𝟑 = 𝟎    ⟹    𝐙 =  أما            𝟑−

       𝐙 − 𝟑 = 𝟎    ⟹    𝐙 = 𝟑      ⟹    𝐒 =

{𝟑, يأو {𝟑−

ي المعادلة :    𝐙نعوض قيم      تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝐙 = 𝟑 ⟹  𝟑𝐙𝟐 − 𝟐𝟕 = 𝟑(𝟑)𝟐 − 𝟐𝟕 = 𝟐𝟕 − 𝟐𝟕

= 𝟎   

𝐙 = −𝟑 ⟹   𝟑𝐙𝟐 − 𝟐𝟕 = 𝟑(−𝟑)𝟐 − 𝟐𝟕 

                                              = 𝟐𝟕 − 𝟐𝟕 = 𝟎 

 

 

ي  
 
 : باستعمال الفرق بي   مربعي     𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟐𝟐]  𝟗𝐱𝟐 − 𝟑𝟔 = 𝟎 

 :  الحل

(𝟑𝐱 + 𝟔)(𝟑𝐱 − 𝟔) = 𝟎 

𝟑𝐱  أما + 𝟔 = 𝟎 ⟹    𝟑𝐱 = −𝟔 ⟹   𝐱 = −
𝟔

𝟑
= −𝟐 
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ي  
 
 ق من صحة الحل : وتحق 𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟏𝟗]  𝐱𝟐 = 𝟒𝟗 

 :  الحل

𝐱 = ±√𝟒𝟗     ⟹     𝐱 = ±𝟕    ⟹    𝐒 = {𝟕, −𝟕} 

ي المعادلة :  𝐱نعوض قيم      تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

 𝐱 = 𝟕   ⟹      𝐱𝟐 = (𝟕)𝟐 =  الطرفي الايمن       𝟒𝟗

 𝐱 = −𝟕   ⟹   𝐱𝟐 = (−𝟕)𝟐 =  الطرفي الايمن       𝟒𝟗

 

[𝟐𝟎]  𝟓𝐲𝟐 − 𝟏𝟎 = 𝟎      } ÷ 𝟓 

 :  الحل

𝐲𝟐 − 𝟐 = 𝟎  ⟹    𝐲𝟐 = 𝟐     

𝐲 = ±√𝟐  ⟹  𝐒 = ൛√𝟐, −√𝟐ൟ   

ي المعادلة :  𝐲نعوض قيم      تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝐲 = √𝟐      ⟹ 𝟓𝐲𝟐 − 𝟏𝟎 =   𝟓 (√𝟐)
𝟐

− 𝟏𝟎 

                                               = 𝟏𝟎 − 𝟏𝟎 = 𝟎    

𝐲 = −√𝟐      ⟹ 𝟓𝐲𝟐 − 𝟏𝟎 =   𝟓 (−√𝟐)
𝟐

− 𝟏𝟎 

                                                  = 𝟏𝟎 − 𝟏𝟎 = 𝟎 

𝟑𝐱  أو − 𝟔 = 𝟎    ⟹    𝟑𝐱 = 𝟔    ⟹    𝐱 =
𝟔

𝟑
= 𝟐 

𝐒 = {𝟐, −𝟐} 

 

[𝟐𝟑]  𝟕𝐲𝟐 − 𝟐𝟖 = 𝟎    } ÷ 𝟕 

 :  الحل

𝐲𝟐 − 𝟒 = 𝟎      ⟹    (𝐲 + 𝟐)(𝐲 − 𝟐) = 𝟎 

      𝐲 + 𝟐 = 𝟎    ⟹    𝐲 =  أما                𝟐−

       𝐲 − 𝟐 = 𝟎    ⟹    𝐲 = 𝟐   ⟹       𝐒 =

{𝟐, يييييييييييييييييييأو {𝟐−
 

[𝟐𝟒]  𝟗(𝐱𝟐 − 𝟏) − 𝟕 = 𝟎 

 :  الحل

𝟗𝐱𝟐 − 𝟗 − 𝟕 = 𝟎    ⟹    𝟗𝐱𝟐 − 𝟏𝟔 = 𝟎 

(𝟑𝐱 + 𝟒)(𝟑𝐱 − 𝟒) = 𝟎 

      𝟑𝐱 + 𝟒 = 𝟎    ⟹    𝟑𝐱 = −𝟒  ⟹     𝐱 =

−
𝟒

𝟑
 أما        

 𝟑𝐱 − 𝟒 = 𝟎 ⟹  𝟑𝐱 = 𝟒 ⟹  𝐱 =
𝟒

𝟑
يأو           ⟹ 

 

[𝟐𝟓]  (𝐲 + 𝟓)𝟐 − 𝟔𝟒 = 𝟎 

 :  الحل

(𝐲 + 𝟓 + 𝟖)(𝐲 + 𝟓 − 𝟖) = 𝟎    

(𝐲 + 𝟏𝟑)(𝐲 − 𝟑) = 𝟎 

      𝐲 + 𝟏𝟑 = 𝟎    ⟹    𝐲 =  أما              𝟏𝟑−

       𝐲 − 𝟑 = 𝟎    ⟹    𝐲 = 𝟑   ⟹     𝐒 =

{𝟑,  أو  {𝟏𝟑−

 

[𝟐𝟔]  𝐱𝟐 − 𝟐 = 𝟎 

 :  الحل

(𝐱 + √𝟐)(𝐱 − √𝟐) = 𝟎 

      𝐱 + √𝟐 = 𝟎    ⟹    𝐱 =  أما                𝟐√−

       𝐱 − √𝟐 = 𝟎 ⟹   𝐱 = √𝟐    ⟹   𝐒 =

൛√𝟐, −√𝟐ൟ  أو 

 

[𝟐𝟕]  𝐲𝟐 −
𝟏

𝟑𝟔
= 𝟎 

 :  الحل

(𝐲 +
𝟏

𝟔
) (𝐲 −

𝟏

𝟔
) = 𝟎 

      𝐲 +
𝟏

𝟔
= 𝟎    ⟹    𝐲 = −

𝟏

𝟔
 أما                

ي  
 
بيعي  𝐑حل المعادلات التالية ف  : باستعمال قاعدة الجذر التر

[𝟐𝟖]  𝐱𝟐 = 𝟏𝟐𝟏 

 :  الحل

𝐱 = ±√𝟏𝟐𝟏   ⟹  𝐱 = ±𝟏𝟏    ⟹    𝐒 = {𝟏𝟏, −𝟏𝟏} 

 

[𝟐𝟗]  𝟓𝟎 − 𝟐𝐲𝟐 = 𝟎       } ÷ 𝟐 

 :  الحل

𝟐𝟓 − 𝐲𝟐 = 𝟎   ⟹      𝐲𝟐 = 𝟐𝟓   ⟹    𝐲 = ±√𝟐𝟓 

 𝐲 = ±𝟓      ⟹     𝐒 = {𝟗, −𝟗} 

 

[𝟑𝟎]  𝐱𝟐 =
𝟏

𝟔𝟒
 

 :  الحل

𝐱 = ±√
𝟏

𝟔𝟒
     ⟹     𝐱 = ±

𝟏

𝟖
      ⟹     𝐒 = {

𝟏

𝟖
, −

𝟏

𝟖
} 

[𝟑𝟏]  𝟑𝐲𝟐 =
𝟐𝟓

𝟑
 

 :  الحل

𝐲𝟐 =
𝟐𝟓

𝟗
    ⟹    𝐲 = ±√

𝟐𝟓

𝟗
     ⟹    𝐲 = ±

𝟓

𝟑
    

𝐒 = {
𝟓

𝟑
, −

𝟓

𝟑
} 

 تدرب وحل التمرينات 

𝐒 = {
𝟒

𝟑
, −

𝟒

𝟑
} 
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       𝐲 −
𝟏

𝟔
= 𝟎    ⟹    𝐲 =

𝟏

𝟔
     ⟹    𝐒 = {

𝟏

𝟔
, −

𝟏

𝟔
 أو {

 

 

[𝟑𝟑]  
𝟏

𝟓
𝐲𝟐 =

𝟏

𝟑
 

 :  الحل

𝟑𝐲𝟐 = 𝟓    ⟹     𝐲𝟐 =
𝟓

𝟑
    ⟹    𝐲 = ±√

𝟓

𝟑
 

𝐲 = ±
√𝟓

√𝟑
   ⟹     𝐒 = {

√𝟓

√𝟑
, −

√𝟓

√𝟑
} 

ي

 

[𝟑𝟐]  𝟕(𝐱𝟐 − 𝟐) = 𝟓𝟎 

 :  الحل

𝟕𝐱𝟐 − 𝟏𝟒 = 𝟓𝟎    ⟹    𝟕𝐱𝟐 = 𝟓𝟎 + 𝟏𝟒     

𝟕𝐱𝟐 = 𝟔𝟒   ⟹      𝐱𝟐 =
𝟔𝟒

𝟕
    ⟹    𝐱 = ±√

𝟔𝟒

𝟕
  

𝐱 = ±
𝟖

√𝟕    
     ⟹    𝐒 = {

𝟖

√𝟕
, −

𝟖

√𝟕
} 

 

 

 

  

 

  

ي  
 
 𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟑𝟒]  𝟔√𝐱 = 𝟑𝟎     } ÷ 𝟑 

 :  الحل

√𝐱 =
𝟑𝟎

𝟔
   ⟹     √𝐱 = بيعي الطرفي  ي       𝟓   بتر

(√𝐱)
𝟐

= (𝟓)𝟐    ⟹    𝐱 = 𝟐𝟓  ⟹    𝐒 = {𝟐𝟓}  

 

[𝟑𝟓]  √𝐲 − 𝟗 = بيعي الطرفي  ي       𝟒   بتر

 :  الحل

(√𝐲 − 𝟗)
𝟐

= (𝟒)𝟐    ⟹   𝐲 − 𝟗 = 𝟏𝟔   

𝐲 = 𝟏𝟔 + 𝟗 = 𝟐𝟓  ⟹    𝐒 = {𝟐𝟓}  

[𝟑𝟔]  √𝟒𝐙 = بيعي الطرفي  ي        𝟖   بتر

 :  الحل

(√𝟒𝐙)
𝟐

= (𝟖)𝟐    ⟹   𝟒𝐙 = 𝟔𝟒    ⟹    𝐙 =
𝟔𝟒

𝟒
= 𝟏𝟔 

𝐒 = {𝟏𝟔} 

 

 

 

 موكيت سجاد مستطيلة طولها قطعة موكيت سجاد :  [𝟑𝟕]

          𝟏𝟐𝐦   𝟑وعرضها𝐦  قطعت الى أجزاء لتغطية أرضية 

 غرفة مربعة الشكل . ما طول ضلع الغرفة . 

 العرض   ×الطول   =مساحة المستطيل     الحل : 

𝐀 = 𝟏𝟐 × 𝟑 = 𝟑𝟔 𝐦𝟐 

𝐱  نفرض طول ضلع المرب  ع  = 

𝐀 = 𝐱𝟐       ⟸ × نفسه       طول الضلعي =   مساحة المرب  عي

 مساحة المرب  ع =مساحة المستطيل  

𝐱𝟐 = 𝟑𝟔   ⟹    𝐱 = ±√𝟑𝟔     ⟹     𝐱 = ±𝟔 

 𝟔𝐦طول ضلع الغرفة 

 

  𝐱 𝐜𝐦عة كارتون مربعة الشكل طول ضلعها  قط هندسة :  [𝟑𝟖]

 مربعات متساوية من زواياها طول ضلع كل قطعت أربعة          

 وثنيت لتكون صندوقا دون غطاء على شكل   𝟐𝐜𝐦مرب  ع            

جد طول    .  𝟑𝟐𝐜𝐦𝟑سطوح مستطيلة حجمه   متوازي          

 .   ضلع قطعة الكارتون الأصلية

𝟐الارتفاع   الحل :  𝐱)وبعدي القاعدة   = − 𝟒) = 

 ×العرض   ×الطول   =حجم متوازي السطوح المستطيلة 

 الارتفاع 

𝟐(𝐱 − 𝟒)(𝐱 − 𝟒) = 𝟑𝟐   } ÷ 𝟐 

(𝐱 − 𝟒)𝟐 = 𝟏𝟔      ⟹    𝐱 − 𝟒 = ±√𝟏𝟔 

𝐱 − 𝟒 = ±𝟒 

𝐱  أما − 𝟒 = 𝟒   ⟹    𝐱 = 𝟒 + 𝟒 = 𝟖 𝐜𝐦 

 طول ضلع قطعة الكارتون  

  𝐱 − 𝟒 = −𝟒   ⟹   𝐱 = −𝟒 + 𝟒 =  أويهملي   𝟎

ي

 

 تدرب وحل مسائل حياتية 
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صمم حوض سباحة مرب  ع الشكل طول ضلعه   نافورة :  [𝟑𝟗]

𝟑𝐦 ي منتصف حديقة مربعة الشكل فكانت
 
 المساحة المتبقية  ف

 طول ضلع   فما  𝟒𝟎𝐦𝟐من الحديقة والمحيطة بالحوض           

 الحديقة ؟          

𝐱نفرض طول ضلع الحديقة   الحل :  = 

يمساحة الحوض  –مساحة الحديقة  =المساحة المتبقية

𝐱𝟐 − 𝟑𝟐 = 𝟒𝟎  ⟹  𝐱𝟐 − 𝟗 = 𝟒𝟎 ⟹     𝐱𝟐

= 𝟒𝟎 + 𝟗 

𝐱𝟐 = 𝟒𝟗    ⟹   𝐱 = ±√𝟒𝟗      ⟹    𝐱 = ±𝟕 

𝐱  أما = 𝐱     أو    يهملي   𝟕− = 𝟕 𝒎   طول ضلع الحديقة  

 

  

           

ي  تحد : [𝟒𝟎] 
 
 𝐑حل المعادلات التالية ف

𝐢)  𝟗(𝐱𝟐 + 𝟏) = 𝟑𝟒 

    الحل : 

𝟗𝐱𝟐 + 𝟗 − 𝟑𝟒 = 𝟎 ⟹   𝟗𝐱𝟐 − 𝟐𝟓   

(𝟑𝐱 + 𝟓)(𝟑𝐱 − 𝟓) = 𝟎 

𝟑𝐱  أما + 𝟓 = 𝟎 ⟹   𝟑𝐱 = −𝟓   ⟹   𝐱 = −
𝟓

𝟑
  

𝟑𝐱  أو − 𝟓 = 𝟎 ⟹   𝟑𝐱 = 𝟓   ⟹   𝐱 =
𝟓

𝟑
 

𝐒 = {
𝟓

𝟑
, −

𝟓

𝟑
} 

 

𝐢𝐢)  𝟒𝐱𝟐 − 𝟑 = 𝟎 

    الحل : 

𝟒𝐱𝟐 = 𝟑    ⟹     𝐱𝟐 =
𝟑

𝟒
   ⟹   𝐱 = ±√

𝟑

𝟒
     

𝐱 = ±
√𝟑

𝟐
   ⟹    𝐒 = {

√𝟑

𝟐
, −

√𝟑

𝟐
} 

 

 

 :    

 

هل المجموعة المعطاة تمثل مجموعة حل للمعادلة أم لا   [𝟒𝟏]

 ؟

𝐢)  𝟐𝐲𝟐 =
𝟏𝟔

𝟏𝟎
         ,   {

𝟒

√𝟓
, −

𝟒

√𝟓
} 

 الحل 

𝐲𝟐 =
𝟏𝟔

𝟐𝟎
   ⟹      𝐲𝟐 =

𝟒

𝟓
    ⟹    𝐲 = ±√

𝟒

𝟓
 

𝐲 = ±
𝟐

√𝟓
  ⟹   𝐒 = {

𝟐

√𝟓
, −

𝟐

√𝟓
} 

{
𝟒

√𝟓
, −

𝟒

√𝟓
}   لا تمثل مجموعة الحل      

 

𝐢𝐢)  𝟑𝐱𝟐 − 𝟕 = 𝟎     ,      {
𝟕

√𝟑
, −

𝟕

√𝟑
} 

    الحل : 

𝟑𝐱𝟐 = 𝟕   ⟹    𝐱𝟐 =
𝟕

𝟑
     ⟹    𝐱 = ±√

𝟕

𝟑
 

𝐱 = ±
√𝟕

√𝟑
  ⟹   𝐒 = {

√𝟕

√𝟑
, −

√𝟕

√𝟑
} 

{
𝟕

√𝟑
, −

𝟕

√𝟑
}   ∶   لا تمثل مجموعة الحل

ي

ي

ي

ي

ي

ي
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}قال صلاح أن المجموعة أصحح الخطأ : 
𝟒

√𝟓
, −

𝟒

√𝟓
تمثل   {

𝟓𝒙𝟐مجموعة الحل للمعادلة   =  خطأ صلاح   اكتشف  𝟒

 وصححه .           

    الحل : 

𝟓𝐱𝟐 = 𝟒   ⟹     𝐱𝟐 =
𝟒

𝟓
     ⟹    𝐱 = ±√

𝟒

𝟓
 

𝐱 = ±
𝟐

√𝟓
   ⟹      𝐒 = {

𝟐

√𝟓
, −

𝟐

√𝟓
} 

 

 حس عددي : عدد صحيح موجب من رقم واحد لو أنقص  [𝟒𝟑]

ة .    من مربعه واحد لكان الناتج عدد من مضاعفات             العشر

 ما العدد ؟ 

 𝐱نفرض العدد الصحيح هو    الحل : 

𝐱𝟐 − 𝟏 = 𝟖𝟎    ⟹      𝐱𝟐 = 𝟖𝟎 + 𝟏 

𝐱𝟐 = 𝟖𝟏   ⟹    𝐱 = ±√𝟖𝟏     ⟹    𝐱 = ±𝟗  

𝐱 =  يهملي    𝟗−

𝐱 =  الصحيحي      𝟗

  

𝟖)لة :    الحل للمعاد أكتب //  مجموعة   − 𝟑𝐲)𝟐 − 𝟏 = 𝟎 

    الحل : 

(𝟖 − 𝟑𝐲 + 𝟏)(𝟖 − 𝟑𝐲 − 𝟏) = 𝟎    ⟹      (𝟗 − 𝟑𝐲)(𝟕 − 𝟑𝐲) = 𝟎 

𝟗  أما − 𝟑𝐲 = 𝟎    ⟹    𝟑𝐲 = 𝟗   ⟹    𝐲 =
𝟗

𝟑
= 𝟑 

𝟕  أو − 𝟑𝐲 = 𝟎    ⟹    𝟑𝐲 = 𝟕   ⟹    𝐲 =
𝟕

𝟑
    ⟹   𝐒 = {𝟑,

𝟕

𝟑
} 

 

 

𝟑]الدرس   − بيعية  [𝟑  التجربة بحل المعادلات التر

 
 

 

 

 

 

 

 

ي م 
 
 : بالتحليل بالتجربة  𝐑ثال //  حل المعادلات التالية ف

[𝟏]  𝐱𝟐 − 𝟕𝐱 + 𝟏𝟐 = 𝟎 

    الحل :   

(𝐱 − 𝟒)(𝐱 − 𝟑) = 𝟎 

   𝐱 − 𝟒 = 𝟎    ⟹     𝐱 =  أما𝟒

   𝐱 − 𝟑 = 𝟎     ⟹    𝐱 = 𝟑        ⟹    𝐒 = {𝟒,  أو{𝟑

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

[𝟑 − 𝟑 − 𝐱𝟐حل المعادلة :  [𝟏 + 𝐛𝐱 + 𝐜 = 𝟎 

المقدار الى قوسي   بإشارتي   مختلفتي   أو متشابهتي   بحسب إشارة الحد المطلق ) الثالث ( والحد الوسط  تحليل  

ي ( 
 ) الثان 

 



 

119 
 

 الجزء الأول
2020 

بعقوبة /ديالى 0771815388هاتف/    

[𝟐]  𝐲𝟐 + 𝟖𝐲 + 𝟏𝟓 = 𝟎 

    الحل :   

(𝐲 + 𝟓)(𝐲 + 𝟑) = 𝟎 

  𝐲 + 𝟓 = 𝟎      ⟹    𝐲 =  أما𝟓−

   𝐲 + 𝟑 = 𝟎    ⟹     𝐲 = −𝟑    ⟹    𝐒 =

{−𝟓,  أو {𝟑−

 

[𝟑]  𝐙𝟐 − 𝐙 − 𝟑𝟎 = 𝟎 

    الحل :   

(𝐙 − 𝟔)(𝐙 + 𝟓) = 𝟎 

    𝐙 − 𝟔 = 𝟎    ⟹    𝐙 =  أما𝟔

   𝐙 + 𝟓 = 𝟎    ⟹    𝐙 = −𝟓      ⟹    𝐒 =

{𝟔,  أو{𝟓−

 

[𝟒] 𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟔𝟑 = 𝟎 

    الحل :   

(𝐱 − 𝟗)(𝐱 + 𝟕) = 𝟎 

   𝐱 − 𝟗 = 𝟎    ⟹    𝐱 =  أما𝟗

    𝐱 + 𝟕 = 𝟎   ⟹    𝐱 = −𝟕      ⟹      𝐒 =

{𝟗,  أو{𝟕−

 

 على   𝟐𝐦اذا كان طول ملعب كرة السلة يزيد بمقدار    / مثال / 

 الملعب ؟ . فما بعدي  𝟒𝟖𝟎𝐦𝟐ضعف عرضه ومساحته             

    الحل :   

𝟐𝐱,     طول الملعب         𝐱ض الملعب  نفرض عر  + 𝟐 

 العرض   ×الطول   =مساحة الملعب  

𝐱(𝟐𝐱 + 𝟐) = 𝟒𝟖𝟎 

𝟐𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 − 𝟒𝟖𝟎 = 𝟎   } ÷ 𝟐 

𝐱𝟐 + 𝐱 − 𝟐𝟒𝟎 = 𝟎      ⟹     (𝐱 + 𝟏𝟔)(𝐱 − 𝟏𝟓) = 𝟎 

   𝐱 + 𝟏𝟔 = 𝟎   ⟹     𝐱 =  أما يهملي      𝟏𝟔−

   𝐱 − 𝟏𝟓 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟏𝟓𝐦        أو عرض الملعبي 

𝟐𝒙 + 𝟐 = 𝟐(𝟏𝟓) + 𝟐 = 𝟑𝟎 + 𝟐

= 𝟑𝟐𝒎    طول الملعبي 
 

 ؟ 𝟏𝟐مثال // ما العدد الذي مربعه يزيد عليه بمقدار  

    الحل :   

𝐱نفرض العدد   𝐱𝟐,   مرب  ع العدد         = = 

𝐱𝟐 − 𝐱 = 𝟏𝟐     ⟹       𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟏𝟐 = 𝟎      
(𝐱 − 𝟒)(𝐱 + 𝟑) = 𝟎 

   𝐱 − 𝟒 = 𝟎   ⟹     𝐱 =  أما       𝟒

   𝐱 + 𝟑 = 𝟎   ⟹    𝐱 =  أو        𝟑−
 
 

 

 

 
 

 

 

ي   مثال  //  
 
 بالتحليل بالتجربة :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟐]  𝟑𝐱𝟐 + 𝟏𝟖𝐱 − 𝟐𝟏 = 𝟎 

     الحل : 

(𝐱 + 𝟕)(𝟑𝐱 − 𝟑) = 𝟎      

   𝐱 + 𝟕 = 𝟎    ⟹     𝐱 =  أما     𝟕−

  𝟑𝐱 − 𝟑 = 𝟎   ⟹    𝟑𝐱 = 𝟑      ⟹        𝐱 =
𝟑

𝟑
=

 أو   𝟏

𝐒 = {𝟏, −𝟕} 

 

[𝟒]  𝟗𝐱𝟐 − 𝟔𝟗𝐱 − 𝟐𝟒 = 𝟎  } ÷ 𝟑 

     الحل : 

𝟑𝐱𝟐 − 𝟐𝟑𝐱 − 𝟖 = 𝟎   ⟹   (𝐱 − 𝟖)(𝟑𝐱 + 𝟏) = 𝟎  

   𝐱 − 𝟖 = 𝟎    ⟹     𝐱 =  أما     𝟖

    𝟑𝐱 + 𝟏 = 𝟎   ⟹    𝟑𝐱 = −𝟏   ⟹    𝐱 = −
𝟏

𝟑
 أو   

𝐒 = {𝟖, −
𝟏

𝟑
} 

[𝟏]  𝟒𝒚𝟐 − 𝟏𝟒𝒚 + 𝟔 = 𝟎 

     الحل : 

(𝟒𝐲 − 𝟐)(𝐲 − 𝟑) = 𝟎        

𝟒𝐲 أما − 𝟐 = 𝟎    ⟹     𝟒𝐲 = 𝟐   ⟹     𝐲 =
𝟐

𝟒
=

𝟏

𝟐
  

𝐲  أو − 𝟑 = 𝟎   ⟹    𝐲 = 𝟑        ⟹        𝐒 = {𝟑,
𝟏

𝟑
} 

 

[𝟑]  𝟐𝟎 + 𝟏𝟑𝐙 + 𝟐𝐙𝟐 = 𝟎 

     الحل : 

(𝟒 + 𝐙)(𝟓 + 𝟐𝐙) = 𝟎              

   𝟒 + 𝐙 = 𝟎    ⟹     𝐙 =  أما     𝟒−

    𝟓 + 𝟐𝐙 = 𝟎   ⟹    𝟐𝐙 = −𝟓   ⟹    𝐙 = −
𝟓

𝟐
 أو  

𝐒 = {−𝟒, −
𝟓

𝟐
} 

 

 

 

[𝟑 − 𝟑 − 𝐚𝐱𝟐المعادلة : حل  [𝟏 + 𝐛𝐱 + 𝐜 = 𝟎 
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 جد أبعاده ؟ 𝟏𝟒𝟎𝐦𝟐فاذا كانت مساحة المسبح   𝟏𝐦مسبح يقل طوله عن ثلاثة أمثال عرضه بمقدار    / / مثال  

 𝐱نفرض عرض المسبح       الحل : 

𝟑𝐱لمسبح    طول ا               − 𝟏   

 العرض   ×الطول   =مساحة المسبح  

𝐱(𝟑𝐱 − 𝟏) = 𝟏𝟒𝟎       ⟹    𝟑𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟏𝟒𝟎 = 𝟎 

(𝐱 − 𝟕)(𝟑𝐱 + 𝟐𝟎) = 𝟎                    

   𝐱 − 𝟕 = 𝟎    ⟹     𝐱 = 𝟕𝐦        أما  عرض المسبح 

𝟑𝐱  أو + 𝟐𝟎 = 𝟎   ⟹    𝟑𝐱 = −𝟐𝟎             ⟹        𝐱 = −
𝟐𝟎

𝟑
 يهملي     

𝟑𝐱طول المسبح       − 𝟏 = 𝟑(𝟕) − 𝟏 = 𝟐𝟏 − 𝟏 = 𝟐𝟎𝐦 
 

 
 

 

 

 

ي  
 
 بالتحليل بالتجربة :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟏]    𝐱𝟐 − 𝟗𝐱 + 𝟏𝟖 = 𝟎 

     الحل : 

(𝐱 − 𝟔)(𝐱 − 𝟑) = 𝟎       

    𝐱 − 𝟔 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما 𝟔

     𝐱 − 𝟑 = 𝟎     ⟹    𝐱 = 𝟑        ⟹     𝐒 = {𝟔,  أو {𝟑

 

 

[𝟐]  𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 − 𝟑𝟐 = 𝟎 

     الحل : 

(𝐱 − 𝟖)(𝐱 + 𝟒) = 𝟎           

    𝐱 − 𝟖 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما     𝟖

𝐱      أو + 𝟒 = 𝟎     ⟹    𝐱 = −𝟒    ⟹    𝐒

= {𝟖, −𝟒} 

[𝟑]  𝐲𝟐 + 𝟒𝟖𝐲 − 𝟒𝟗 = 𝟎 

     الحل : 

(𝐲 + 𝟒𝟗)(𝐲 − 𝟏) = 𝟎            

    𝐲 + 𝟒𝟗 = 𝟎     ⟹    𝐲 =  أما 𝟒𝟗−

  𝐲 − 𝟏 = 𝟎     ⟹    𝐲 = 𝟏        ⟹     𝐒 =

{𝟏,  أو {𝟒𝟗−

 

[𝟒]  𝐱𝟐 − 𝟗𝐱 − 𝟑𝟔 = 𝟎 
     الحل : 

(𝐱 − 𝟏𝟐)(𝐱 + 𝟑) = 𝟎  

    𝐱 − 𝟏𝟐 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما 𝟏𝟐

     𝐱 + 𝟑 = 𝟎     ⟹    𝐱 = −𝟑 ⟹     𝐒 =

{𝟏𝟐,  أو {𝟑−

       

[𝟓]  𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 + 𝟐 = 𝟎 

     الحل : 

(𝐱 − 𝟐)(𝐱 − 𝟏) = 𝟎              

 

أضعافه الى مربعه لكان الناتج   𝟒د الذي لو أضيف  ما العد [𝟖]

𝟒𝟓  

𝐱نفرض العدد هو     الحل :    𝐱𝟐,   مرب  ع العدد          = =        

𝟒𝐱أربعة اضعاف العدد   = 

𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 = 𝟒𝟓      ⟹        𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − 𝟒𝟓 = 𝟎 

(𝐱 + 𝟗)(𝐱 − 𝟓) = 𝟎                

    𝐱 + 𝟗 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  ماأ 𝟗−

     𝐱 − 𝟓 = 𝟎     ⟹    𝐱 = 𝟓       ⟹     𝐒 =

{𝟓,  أو {𝟗−

 

ومساحتها   𝟐𝐦سجادة طولها يزيد على عرضها بمقدار   [𝟗]

𝟒𝟖𝐦𝟐           ما أبعاد السجادة ؟ . 

𝒙, طول السجادة        𝒙نفرض عرض السجادة    الحل :  + 𝟐 

 العرض   ×الطول   =مساحة السجادة  

𝐱(𝐱 + 𝟐) = 𝟒𝟖     ⟹     𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 − 𝟒𝟖 = 𝟎 

(𝐱 + 𝟖)(𝐱 − 𝟔) = 𝟎                  

    𝐱 + 𝟖 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما يهملي         𝟖−

     𝐱 − 𝟔 = 𝟎     ⟹    𝐱 = 𝟔𝒎   أو عرض السجادة 

𝐱 + 𝟐 = 𝟔 + 𝟐 = 𝟖𝐦     طول السجادة 

ي
ي
ي
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    𝐱 − 𝟐 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما 𝟐

     𝐱 − 𝟏 = 𝟎     ⟹    𝐱 = 𝟏        ⟹     𝐒 = {𝟏,  أو {𝟐

       

[𝟔]  𝐲𝟐 − 𝟖𝐲 − 𝟑𝟑 = 𝟎 

     الحل : 

(𝐲 − 𝟏𝟏)(𝐲 + 𝟑) = 𝟎             

    𝐲 − 𝟏𝟏 = 𝟎     ⟹    𝐲 =  أما 𝟏𝟏

𝐲  أو + 𝟑 = 𝟎     ⟹    𝐲 = −𝟑   ⟹     𝐒 = {𝟏𝟏, 𝟑} 

 

 ؟   𝟑𝟓ما العد الذي مربعه يزيد عن ضعفه بمقدار   [𝟗]

𝐱نفرض العدد هو     الحل :    𝐱𝟐,   مرب  ع العدد          = = 

𝟐𝐱ضعف العدد    = 

𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 = 𝟑𝟓     ⟹        𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟑𝟓 = 𝟎  

(𝐱 − 𝟕)(𝐱 + 𝟓) = 𝟎             

    𝐱 − 𝟕 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما 𝟕

     𝐱 + 𝟓 = 𝟎     ⟹    𝐱 = −𝟓       ⟹    𝐒 =

{𝟕,  أو {𝟓−

[𝟏𝟒]  𝟕𝟎 − 𝟑𝟑𝐲 − 𝟒𝐲𝟐 = 𝟎 

 الحل : 

(𝟕 − 𝟒𝐲)(𝟏𝟎 + 𝒚) = 𝟎            

    𝟕 − 𝟒𝒚 = 𝟎     ⟹    𝟒𝐲 = 𝟕      ⟹     𝐲 =
𝟕

𝟒
 أما 

     𝟏𝟎 + 𝐲 = 𝟎 ⟹   𝐲 = −𝟏𝟎  ⟹    𝐒 =

{−𝟏𝟎,
𝟕

𝟒
 أو {

 

ي  
 
 :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟏𝟎]  𝟏𝟓𝐱𝟐 − 𝟏𝟏𝐱 − 𝟏𝟒 = 𝟎 

 الحل : 

(𝟓𝐱 − 𝟕)(𝟑𝐱 + 𝟐) = 𝟎           

    𝟓𝐱 − 𝟕 = 𝟎     ⟹    𝟓𝐱 = 𝟕       ⟹     𝐱 =
𝟕

𝟓
 أما

  𝟑𝐱 + 𝟐 = 𝟎     ⟹    𝟑𝐱 = −𝟐 ⟹      𝐱 = −
𝟐

𝟑
 أو      

𝐒 = {
𝟕

𝟓
, −

𝟐

𝟑
} 

 

[𝟏𝟏]  𝟔 + 𝟕𝐱 − 𝟓𝐱𝟐 = 𝟎 

 الحل : 

(𝟑 + 𝟓𝐱)(𝟐 − 𝐱) = 𝟎                                 

    𝟑 + 𝟓𝒙 = 𝟎     ⟹    𝟓𝐱 = −𝟑       ⟹     𝐱 =

−
𝟑

𝟓
 أما

     𝟐 − 𝐱 = 𝟎     ⟹    𝐱 = 𝟐      ⟹    𝐒 = {𝟐, −
𝟑

𝟓
 أو {

   

[𝟏𝟐]  𝟒𝟐 + 𝟔𝟒𝒚 + 𝟐𝟒𝒚𝟐 = 𝟎     } ÷ 𝟐 

 الحل : 

 𝟐𝟏 + 𝟑𝟐𝐲 + 𝟏𝟐𝐲𝟐 = 𝟎 

(𝟑 + 𝟐𝐲)(𝟕 + 𝟔𝐲) = 𝟎        

    𝟑 + 𝟐𝐲 = 𝟎     ⟹    𝟐𝐲 = −𝟑 ⟹     𝐲 = −
𝟑

𝟐
 أما

  𝟕 + 𝟔𝒚 = 𝟎     ⟹    𝟔𝒚 = −𝟕 ⟹    𝒚 = −
𝟕

𝟔
 أو      

𝐒 = {−
𝟕

𝟔
, −

𝟑

𝟐
} 

[𝟏𝟑]  𝟑𝟔 − 𝟕𝟓𝐱 + 𝟔𝐱𝟐 = 𝟎   } ÷ 𝟑 

 الحل : 

𝟏𝟐 − 𝟐𝟓𝐱 + 𝟐𝐱𝟐 = 𝟎  ⟹   (𝟏𝟐 − 𝐱)(𝟏 − 𝟐𝒙)

= 𝟎  

    𝟏𝟐 − 𝐱 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما       𝟏𝟐

     𝟏 − 𝟐𝐱 = 𝟎     ⟹   𝟐 𝐱 = 𝟏      ⟹    𝐱 =
𝟏

𝟐
 أو       

𝐒 = {𝟏𝟐,
𝟏

𝟐
} 
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على   𝟒𝐦أرض مستطيلة الشكل يزيد طولها بمقدار  [𝟏𝟓] 

 ؟ 𝟔𝟎𝐦𝟐ما بعدا الأرض اذا كانت مساحتها            عرضها 

 𝐱نفرض العرض     الحل : 

𝐱الطول                + 𝟒 

 العرض  ×الطول   =مستطيل  مساحة ال

𝐱(𝐱 + 𝟒) = 𝟔𝟎     ⟹    𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − 𝟔𝟎 = 𝟎 

(𝐱 + 𝟏𝟎)(𝐱 − 𝟔) = 𝟎                    

   𝐱 + 𝟏𝟎 = 𝟎       ⟹      𝐱 =  أما يهملي        𝟏𝟎−

     𝐱 − 𝟔 = 𝟎    ⟹        𝐱 = 𝟔𝐦            أوالعرض 

𝐱 + 𝟒 = 𝟔 + 𝟒 = 𝟏𝟎𝐦          الطولي 

 

[𝟐𝟎]  𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝟑 = 𝟎 

 الحل : 

(𝐱 − 𝟑)(𝒙 − 𝟏) = 𝟎      

    𝐱 − 𝟑 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما𝟑

     𝐱 − 𝟏 = 𝟎     ⟹    𝐱 = 𝟏    ⟹    𝐒 = {𝟑,  أو {𝟏

[𝟐𝟏]  𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 − 𝟓𝟓 = 𝟎 

 الحل : 

(𝐲 − 𝟏𝟏)(𝒚 + 𝟓) = 𝟎            

    𝐲 − 𝟏𝟏 = 𝟎     ⟹    𝐲 =  أما     𝟏𝟏

  𝐲 + 𝟓 = 𝟎     ⟹   𝐲 = −𝟓       ⟹    𝐒 =

{𝟏𝟏,  أو {𝟓−

 

 

 

 

 

ي  
 
 بالتحليل بالتجربة :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟏𝟔]  𝐱𝟐 − 𝟏𝟓𝐱 + 𝟓𝟔 = 𝟎 

 الحل : 

(𝐱 − 𝟖)(𝒙 − 𝟕) = 𝟎      

    𝐱 − 𝟖 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما       𝟖

     𝐱 − 𝟕 = 𝟎     ⟹    𝐱 = 𝟕      ⟹    𝐒 = {𝟖,  أو {𝟕

 

[𝟏𝟕]  𝐲𝟐 + 𝟏𝟔𝐲 + 𝟔𝟑 = 𝟎 

 الحل : 

(𝐲 + 𝟗)(𝒚 + 𝟕) = 𝟎                             

    𝐲 + 𝟗 = 𝟎     ⟹    𝐲 =  أما     𝟗−

     𝐲 + 𝟕 = 𝟎     ⟹   𝐲 = −𝟕     ⟹    𝐒 =

{−𝟗,  أو {𝟕−

[𝟏𝟖]  𝐱𝟐 + 𝟏𝟓𝐱 − 𝟏𝟔 = 𝟎 

 الحل : 

(𝐱 + 𝟏𝟔)(𝐱 − 𝟏) = 𝟎                      

    𝐱 + 𝟏𝟔 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما     𝟏𝟔−

     𝐱 − 𝟏 = 𝟎     ⟹   𝐱 = 𝟏    ⟹    𝐒 = {𝟏,  أو {𝟏𝟔−

[𝟏𝟗]  𝐲𝟐 − 𝐲 − 𝟒𝟐 = 𝟎 

 الحل : 

(𝐲 − 𝟕)(𝒚 + 𝟔) = 𝟎        

    𝒚 − 𝟕 = 𝟎     ⟹    𝐲 =  أما     𝟕

     𝐲 + 𝟔 = 𝟎     ⟹   𝐲 = −𝟔    ⟹    𝐒 = {𝟕,  أو {𝟔−

 

 

  

 
 

 

 ؟ 𝟐أمثاله بمقدار   ما العدد الذي مربعه ينقص عن ثلاثة[𝟑𝟎] 

, ثلاثة أمثاله      𝐱𝟐,   مرب  ع العدد       𝐱نفرض العدد     الحل : 

𝟑𝐱 

𝟑𝐱 − 𝐱𝟐 = 𝟐    ⟹      𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 + 𝟐 = 𝟎  

(𝐱 − 𝟐)(𝐱 − 𝟏) = 𝟎               

    𝒙 − 𝟐 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما   𝟐

     𝐱 − 𝟏 = 𝟎     ⟹   𝐱 = 𝟏    ⟹    𝐒 = {𝟐,  أو {𝟏

 

 

 

 

 

 𝟐𝐦طعة معدن مستطيلة الشكل ينقص عرضها بمقدار  ق[𝟐𝟐]

 𝟐𝟒𝐦𝟐احتها  مس عن طولها . ما بعدا القطعة المعدنية اذا كانت

 ؟

 

𝐱,      عرض القطعة       𝐱نفرض طول القطعة       الحل :  − 𝟐 

 العرض   ×الطول   =مساحة القطعة 

𝐱(𝐱 − 𝟐) = 𝟐𝟒     ⟹     𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟐𝟒 = 𝟎  

(𝐱 − 𝟔)(𝐱 + 𝟒) = 𝟎                       

    𝐱 − 𝟔 = 𝟎     ⟹    𝐱 = 𝟔𝐦              أماطول القطعة 

     𝐱 + 𝟒 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أو يهملي                𝟒−

𝐱 − 𝟐 = 𝟔 − 𝟐 = 𝟒𝐦       عرض القطعة 
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[𝟐𝟓]  𝟖𝟏 − 𝟗𝐱 − 𝟏𝟐𝐱𝟐 = 𝟎 

       الحل : 

(𝟗 − 𝟒𝐱)(𝟗 + 𝟑𝒙) = 𝟎          

    𝟗 − 𝟒𝐱 = 𝟎     ⟹    𝟒𝐱 = 𝟗      ⟹      𝐱 =
𝟗

𝟒
 أما 

  𝟗 + 𝟑𝐱 = 𝟎 ⟹   𝟑𝐱 = −𝟗   ⟹    𝐱 = −
𝟗

𝟑
=

 أو   𝟑−

𝐒 = {−𝟑,
𝟗

𝟒
} 

[𝟐𝟔]  𝟓𝟎𝐙𝟐 + 𝟏𝟎𝐙 − 𝟒 = 𝟎     } ÷ 𝟐 

      الحل : 

𝟐𝟓𝐙𝟐 + 𝟓𝐙 − 𝟐 = 𝟎  ⟹  (𝟓𝐙 + 𝟐)(𝟓𝐙 − 𝟏) = 𝟎 

𝟓𝐙  أما + 𝟐 = 𝟎 ⟹   𝟓𝐙 = −𝟐  ⟹   𝐙 = −
𝟐

𝟓
 

𝟓𝒁  أو − 𝟏 = 𝟎 ⟹   𝟓𝐙 = 𝟏  ⟹   𝐙 =
𝟏

𝟓
  

𝐒 = {
𝟏

𝟓
, −

𝟐

𝟓
} 

 

 

[𝟐𝟑]  𝟏𝟐𝐱𝟐 − 𝟐𝟎𝐱 + 𝟕 = 𝟎 

 ييييييالحلي:ي

(𝟐𝐱 − 𝟏)(𝟔𝐱 − 𝟕) = 𝟎                              

    𝟐𝒙 − 𝟏 = 𝟎     ⟹    𝟐𝐱 = 𝟏      ⟹      𝐱 =
𝟏

𝟐
 أما 

   𝟔𝐱 − 𝟕 = 𝟎 ⟹   𝟔𝐱 = 𝟕   ⟹      𝐱 =
𝟕

𝟔
 أو      

𝐒 = {
𝟏

𝟐
,
𝟕

𝟔
} 

 

[𝟐𝟒]  𝟐𝟖 + 𝟐𝐙 − 𝟖𝐙𝟐 = 𝟎 

       الحل : 

(𝟕 + 𝟒𝐙)(𝟒 − 𝟐𝐙) = 𝟎           

    𝟕 + 𝟒𝒁 = 𝟎     ⟹    𝟒𝐙 = −𝟕      ⟹      𝐙 =

−
𝟕

𝟒
 أما 

   𝟒 − 𝟐𝒁 = 𝟎     ⟹   𝟐𝐙 = 𝟒    ⟹      𝐙 =
𝟒

𝟐
=

 أو    𝟐

𝐒 = {𝟐, −
𝟕

𝟒
} 

              

 
 

 

 

  𝟑𝐦صالة طعام ينقص طولها عن مثلىي عرضها بمقدار  ي[𝟐𝟕]

 ما أبعاد الصالة ؟ .    𝟓𝟒𝐦𝟐  ومساحتها          

𝐱نفرض عرض الصالة       لحل : ا 𝟐𝐱,     مثلىي عرضها       = = 

𝟐𝐱طول الصالة                  − 𝟑 =     

 عرض ال ×الطول   =مساحة الصالة  

𝐱(𝟐𝐱 − 𝟑) = 𝟓𝟒      ⟹      𝟐𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 − 𝟓𝟒 = 𝟎 

(𝐱 − 𝟔)(𝟐𝐱 + 𝟗) = 𝟎                    

    𝐱 − 𝟔 = 𝟎     ⟹    𝐱 = 𝟔𝐦              أما عرض الصالة 

  𝟐𝐱 + 𝟗 = 𝟎 ⟹  𝟐𝐱 = −𝟗   ⟹  𝐱 =

−
𝟗

𝟐
 أو   يهملي        

𝟐𝐱 − 𝟑 = 𝟐(𝟔) − 𝟑 = 𝟏𝟐 − 𝟑

= 𝟗𝐦            طول الصالة 
 
 
 

ي

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي  
 
وتحقق من صحة   𝐑جد مجموعة الحل للمعادلات التالية ف

 الحل  

[𝟐𝟖]  𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝟑 = 𝟎 

       الحل : 

(𝐱 − 𝟑)(𝐱 − 𝟏) = 𝟎        

    𝒙 − 𝟑 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما       𝟑

     𝐱 − 𝟏 = 𝟎     ⟹   𝐱 = 𝟏       ⟹      𝐒 = {𝟑,  أو {𝟏

 بالمعادلة :   𝐱نعوض قيم   تحقق من صحة الحل : 

𝐱 = 𝟑 ⟹   𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝟑 = (𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟑) + 𝟑 
                                             = 𝟗 − 𝟏𝟐 + 𝟑 = 𝟎 
𝐱 = 𝟏 ⟹   𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝟑 = (𝟏)𝟐 − 𝟒(𝟏) + 𝟑 
                                             = 𝟏 − 𝟒 + 𝟑 = 𝟎 

 
[𝟐𝟗]  𝐲𝟐 − 𝟗𝐲 − 𝟑𝟔 = 𝟎 

       : الحل 

(𝐲 − 𝟏𝟐)(𝐲 + 𝟑) = 𝟎       

    𝒚 − 𝟏𝟐 = 𝟎     ⟹    𝐲 =  أما       𝟏𝟐

     𝒚 + 𝟑 = 𝟎     ⟹   𝐲 = −𝟑   ⟹    𝐒 = {𝟏𝟐,  أ {𝟑−

 بالمعادلة :   𝒚نعوض قيم   تحقق من صحة الحل : 

𝐲 = 𝟏𝟐 ⟹  𝐲𝟐 − 𝟗𝐲 − 𝟑𝟔

= (𝟏𝟐)𝟐 − 𝟗(𝟏𝟐) − 𝟑𝟔  

                                           = 𝟏𝟒𝟒 − 𝟏𝟎𝟖 − 𝟑𝟔 = 𝟎 

𝐲 = −𝟑 ⟹   𝐲𝟐 − 𝟗𝐲 − 𝟑𝟔

= (−𝟑)𝟐 − 𝟗(−𝟑) − 𝟑𝟔 

                                                     = 𝟗 + 𝟐𝟕 − 𝟑𝟔 = 𝟎 
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[𝟑𝟏]  𝟖𝟎 − 𝟑𝟖𝐲 + 𝟑𝐲𝟐 = 𝟎 

       الحل : 

(𝟖 − 𝟑𝐲)(𝟏𝟎 − 𝐲) = 𝟎        

    𝟖 − 𝟑𝒚 = 𝟎     ⟹    𝟑𝐲 = 𝟖      ⟹    𝐲 =
𝟖

𝟑
 أما 

  𝟏𝟎 − 𝒚 = 𝟎     ⟹   𝐲 = 𝟏𝟎       ⟹    𝐒 =

{𝟏𝟎,
𝟖

𝟑
 أو {

 بالمعادلة :   𝒚نعوض قيم   تحقق من صحة الحل : 

𝐲 = 𝟏𝟎 ⟹  𝟖𝟎 − 𝟑𝟖𝐲 + 𝟑𝐲𝟐

= 𝟖𝟎 − 𝟑𝟖(𝟏𝟎) + 𝟑(𝟏𝟎)𝟐 

                                                        = 𝟖𝟎 − 𝟑𝟖𝟎 + 𝟑𝟎𝟎 = 𝟎 

𝐲 =
𝟖

𝟑
 ⟹  𝟖𝟎 − 𝟑𝟖𝐲 + 𝟑𝐲𝟐 = 𝟖𝟎 − 𝟑𝟖 (

𝟖

𝟑
) + 𝟑 (

𝟖

𝟑
)

𝟐

 

= 𝟖𝟎 −
𝟑𝟎𝟒

𝟑
+

𝟔𝟒

𝟑
=

𝟐𝟒𝟎 − 𝟑𝟎𝟒 + 𝟔𝟒

𝟑
=

𝟎

𝟑
 

 

 

[𝟑𝟎]  𝟒 − 𝟐𝟔𝐱 + 𝟏𝟐𝐱𝟐 = 𝟎 

       الحل : 

(𝟒 − 𝟐𝐱)(𝟏 − 𝟔𝐱) = 𝟎         

    𝟒 − 𝟐𝐱 = 𝟎     ⟹    𝟐𝐱 = 𝟒      ⟹    𝐱 =
𝟒

𝟐
=

 أما 𝟐

𝟏  أو − 𝟔𝐱 = 𝟎 ⟹   𝟔𝐱 = 𝟏 ⟹    𝐱 =
𝟏

𝟔
   

               

 

 

 

 

 

   𝟒𝐦اذا كان طول صورة ملعب كرة القدم بمقدار  رياضة :  [𝟑𝟐]

مساحتها    عرضها فما بعدا الصورة اذا كانت على ضعف          

𝟏𝟔𝟎𝐦𝟐           ؟ 

 

 𝟐𝐱,     ضعف العرض      𝐱ض عرض الصورة  نفر   الحل : 

𝟐𝐱طول الصورة                + 𝟒 

 العرض  ×الطول   =المساحة  

𝐱(𝟐𝐱 + 𝟒) = 𝟏𝟔𝟎     

𝟐𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − 𝟏𝟔𝟎 = 𝟎  } ÷ 𝟐 

𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 − 𝟖𝟎 = 𝟎 

(𝐱 + 𝟏𝟎)(𝐱 − 𝟖) = 𝟎                            

   𝐱 + 𝟏𝟎 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أمالييهم      𝟏𝟎−

    𝐱 − 𝟖 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟖𝐦           أو  عرض الصورةي 

𝟐𝐱 + 𝟒 = 𝟐(𝟖) + 𝟒 = 𝟏𝟔 + 𝟒 = 𝟐𝟎𝐦   طول الصورةي 

 

 
 
 
 
 
 

بية طيور النعام يقل   حقل نعام : [𝟑𝟑] اذا كان طول حقل لتر
الحقل    عن ضعف عرضه فاذا كانت مساحة  𝟒𝐦         بمقدار

𝟗𝟔𝒎𝟐            ي سياج
 لتحويط الحقل ؟ 𝟒𝟒𝐦طوله   فهل يكف 

 𝟐𝐱,     ضعف العرض      𝐱نفرض عرض الحقل    الحل : 

𝟐𝐱طول الحقل                − 𝟒 

 العرض   ×الطول   =المساحة  

𝐱(𝟐𝐱 − 𝟒) = 𝟗𝟔  ⟹    𝟐𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 − 𝟗𝟔 = 𝟎  } ÷ 𝟐  

𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟒𝟖 = 𝟎  ⟹   (𝐱 + 𝟔)(𝐱 − 𝟖) = 𝟎 

   𝐱 + 𝟔 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أمايهملي      𝟔−

    𝐱 − 𝟖 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟖𝐦           أو  عرض 

𝟐𝐱 − 𝟒 = 𝟐(𝟖) − 𝟒 = 𝟏𝟔 − 𝟒 = 𝟏𝟐𝐦  طول الحقل 

×محيط المستطيل  𝟐  العرض ( +) الطول   =
𝐏 = 𝟐 × (𝟏𝟐 + 𝟖) = 𝟐 × 𝟐𝟎 = 𝟒𝟎𝐦 

ي 
 نعم يكف 

 
ى سامر اطار لصورة طوله ضعف  أطار صورة : [𝟑𝟒] اشتر

 من طوله   𝟐𝐜𝐦الاطار بمقدار   يحتاج سامر الى تصغت    عرضه 

وعرضه ليصبح مناسبا للصورة فما أبعاد الاطار الذي           

اه   ؟ 𝟒𝟎𝐜𝐦𝟐سامر اذا كانت مساحة الصورة   اشتر

   𝟐𝐱طول الاطار                ,           𝐱نفرض عرض الاطار    الحل : 

𝐱)بعد التصغت  يصبح :  العرض                  − ,   الطول      (𝟐

(𝟐𝐱 − 𝟐) 

 العرض   ×الطول   =المساحة  
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(𝟐𝐱 − 𝟐)(𝐱 − 𝟐) = 𝟒𝟎       

𝟐𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 − 𝟐𝐱 + 𝟒 − 𝟒𝟎 = 𝟎 

𝟐𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 − 𝟑𝟔 = 𝟎    }   ÷ 𝟐 ⟹   𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 − 𝟏𝟖

= 𝟎 
(𝐱 − 𝟔)(𝐱 + 𝟑) = 𝟎               

   𝐱 − 𝟔 = 𝟎     ⟹   𝐱 = 𝟔𝐦            أماالعرض 

    𝐱 + 𝟑 = 𝟎   ⟹    𝐱 =  أو يهملي                  𝟑−

𝟐𝐱 = 𝟐(𝟔) = 𝟏𝟐𝒎                 طول 

 

 
 

ي تحد :  [𝟑𝟓]
 
 بالتحليل بالتجربة :  𝐑حل المعادلات التالية ف

𝐢)  (𝐱 − 𝟑)(𝐱 + 𝟐) = 𝟏𝟒 

     الحل : 

𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 − 𝟑𝐱 − 𝟔 − 𝟏𝟒 = 𝟎    ⟹   𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟐𝟎

= 𝟎 

(𝐱 − 𝟓)(𝐱 + 𝟒) = 𝟎         

   𝐱 − 𝟓 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أما           𝟓

    𝐱 + 𝟒 = 𝟎   ⟹    𝐱 = −𝟒     ⟹    𝐒 = {𝟓,  أو  {𝟒−

  

𝐢𝐢)  𝟑𝒚𝟐 − 𝟏𝟏𝒚 + 𝟏𝟎 = 𝟖𝟎 

     الحل : 

𝟑𝐲𝟐 − 𝟏𝟏𝐲 + 𝟏𝟎 − 𝟖𝟎 = 𝟎 

 𝟑𝐲𝟐 − 𝟏𝟏𝐲 − 𝟕𝟎 = 𝟎 ⟹    (𝐲 − 𝟕)(𝟑𝐲 + 𝟏𝟎) = 𝟎  

   𝐲 − 𝟕 = 𝟎     ⟹   𝐲 =  أما           𝟕

  𝟑𝐲 + 𝟏𝟎 = 𝟎  ⟹   𝟑𝐲 = −𝟏𝟎   ⟹   𝐲 =

−
𝟏𝟎

𝟑
 أو       

 

𝐒 = {𝟕, −
𝟏𝟎

𝟑
} 

 

 هل أن المجموعة المعطاة تمثل مجموعة حل  وضح : [𝟑𝟔]

 للمعادلة أم لا ؟         

𝐢)  𝟒𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 = 𝟑𝟎          ,    {−
𝟐

𝟓
, 𝟑} 

     الحل : 

(𝟐𝐱 + 𝟔)(𝟐𝐱 − 𝟓) = 𝟎     

   𝟐𝐱 − 𝟔 = 𝟎     ⟹   𝟐𝐱 = 𝟔  ⟹    𝐱 =
𝟔

𝟐
=  أما   𝟑

    𝟐𝐱 − 𝟓 = 𝟎   ⟹    𝟐𝐱 = 𝟓  ⟹    𝐱 =
𝟓

𝟐
 أو       

𝐒 = {
𝟓

𝟐
, 𝟑}  لا تمثل مجموعة حل     

ي

ي

 

 قالت رنا أن مجموعة الحل للمعادلة :    أصحح الخطأ :  [𝟑𝟔]

           𝟐𝐱𝟐 − 𝟑𝟒𝐱 + 𝟔𝟎 = ,𝟑}هي   𝟎 خطأ   . حدد {𝟏𝟓

  رنا 

 وصححه .          

     الحل : 

(𝟐𝐱 − 𝟒)(𝐱 − 𝟏𝟓) = 𝟎       

   𝟐𝐱 − 𝟒 = 𝟎     ⟹   𝟐𝐱 = 𝟒        ⟹    𝐱 =
𝟒

𝟐
=

 أما   𝟐

     𝐱 − 𝟏𝟓 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟏𝟓   ⟹    𝐒 =

{𝟐,  أو  {𝟏𝟓

 خطأ رنا مجموعة الحل . 
 

عدد صحيح مكون من رقمي   فاذا كان  حس عددي :  [𝟑𝟕]

 رقم 

اته بمقدار            ب   𝟏آحاده يزيد على ضعف عشر  وحاصل ض 

 فما العدد ؟ 𝟏𝟎رقميه يساوي           

ات    الحل :  ات           𝐱نفرض العشر  𝟐𝐱,    ضعف العشر

𝟐𝐱الاحاد                  + 𝟏 

𝐱(𝟐𝐱 + 𝟏) = 𝟏𝟎      ⟹     𝟐𝐱𝟐 + 𝐱 − 𝟏𝟎 = 𝟎 

(𝟐𝐱 + 𝟓)(𝐱 − 𝟐) = 𝟎                                     

   𝟐𝐱 + 𝟓 = 𝟎     ⟹   𝟐𝐱 = −𝟓  ⟹    𝐱 = −
𝟓

𝟐
 أما   

    𝐱 − 𝟐 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟐     ⟹    𝐒 = {𝟐, −
𝟓

𝟐
 أو  {

 
 معادلة تمثل المسألة التالية ثم جد حلها : أكتب //   

    𝟑𝟓ما العدد الذي ينقص مربعه على ضعفه بمقدار                 

 ؟

,     مرب  ع          𝟐𝐱,   ضعف العدد        𝐱دد  نفرض الع   الحل : 

 𝐱𝟐العدد  

𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 = 𝟑𝟓      ⟹      𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟑𝟓 = 𝟎  

(𝐱 − 𝟕)(𝐱 + 𝟓) = 𝟎         

   𝐱 − 𝟕 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أما          𝟕

    𝐱 + 𝟓 = 𝟎   ⟹    𝐱 = −𝟓     ⟹    𝐒 =

{𝟕,  أو  {𝟓−

 

 ف                                      كر
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𝐢𝐢)  𝟒𝟐 − 𝟑𝟑𝐲 + 𝟔𝐲𝟐 = 𝟎        ,        {𝟐,
𝟕

𝟐
} 

     الحل : 

(𝟕 − 𝟐𝐲)(𝟔 − 𝟑𝐲) = 𝟎         

   𝟕 − 𝟐𝐲 = 𝟎     ⟹   𝟐𝐲 = 𝟕    ⟹    𝐲 =
𝟕

𝟐
 أما 

    𝟔 − 𝟑𝐲 = 𝟎   ⟹   𝟑𝐲 = 𝟔   ⟹   𝐲 =
𝟔

𝟑
=  أو        𝟐

𝐒 = {𝟐,
𝟕

𝟐
}  تمثل مجموعة حل      

 
  

[𝟑 − 𝟒 − بيعية بالمرب  ع احل المعادلات ال [𝟏  كامل لتر
ي حل  

 
ي على هيئة مرب  ع كامل والآن سوف نستخدم هذا التحليل ف تعرفت سابقا كيفية تحليل مقدار جتر

 معادلات بالتحليل بالمرب  ع الكامل لإيجاد مجموعة الحل للمعادلة . أي أن : 

𝐚𝐱𝟐 + 𝐛𝐱 + 𝐜 = (√𝐚𝐱𝟐 ± √𝐜)
𝟐

 

ي (. حسب إشارة الحد  ±حيث الإشارة  
 الوسط ) الثان 

 

ى المنتمية لجنس   / / مثال  الجكوار هو أحد السنوريات الكتر

𝐱𝟐النمور تمثل المعادلة :   − 𝟐𝟎𝐱 + 𝟏𝟎𝟎 =  مساحة  𝟎
ي حديقة الحيوانات . ما  

 
 المنطقة المربعة له بالمتر المرب  ع ف

 المقدار الذي يمثله طول ضلع المنطقة المربعة ؟            
 الحل : 

𝐱𝟐 − 𝟐𝟎𝐱 + 𝟏𝟎𝟎 = 𝟎 
(𝐱 − 𝟏𝟎)𝟐 = 𝟎  ⟹   𝐱 − 𝟏𝟎 = 𝟎   ⟹   𝐱 = 𝟏𝟎 

 𝟏𝟎𝐦طول ضلع المنطقة المربعة المخصصة للنمر هو :  
 

ي  مثال //  
 
 بالمرب  ع الكامل :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟏]  𝟒𝐱𝟐 + 𝟐𝟎𝐱 + 𝟐𝟓 = 𝟎 

    الحل : 

(𝟐𝐱 + 𝟓)𝟐 = 𝟎    ⟹      𝟐𝐱 + 𝟓 = 𝟎      

𝟐𝐱 = −𝟓    ⟹    𝐱 = −
𝟓

𝟐
 

[𝟐]  𝐲𝟐 − 𝐲 +
𝟏

𝟒
= 𝟎 

 الحل : 

(𝐲 −
𝟏

𝟐
)

𝟐

= 𝟎     ⟹    𝐲 −
𝟏

𝟐
= 𝟎      ⟹    𝐲 =

𝟏

𝟐
 

 

[𝟑]  𝟑 − 𝟔√𝟑𝐙 + 𝟗𝐙𝟐 = 𝟎 

    الحل :  

(√𝟑 − 𝟑𝐙)
𝟐

= 𝟎    ⟹    √𝟑 − 𝟑𝐙 = 𝟎     

𝟑𝐙 = √𝟑     ⟹    𝐙 =
√𝟑

   𝟑
 

 

[𝟑 − 𝟒 − بيعية بأكمال المرب  ع   [𝟐  حل المعادلات التر
ي : 
 يمكن حل المعادلة من الدرجة الثانية بالمرب  ع الكامل كالآنر

بيعية بالصورة    𝟏)  𝐚𝐱𝟐نضع المعادلة التر + 𝐛𝐱 = −𝐜      حيث𝐚 ≠ 𝟎 

𝐚اذا كان    𝟐)  ≠  𝐚فنقسم المعادلة على  𝟏

ي المعادلة المقدار )  𝟑) 
 
)(  أي أن :     𝐱مرب  ع نصف معامل  نضيف الى طرف

𝟏

𝟐
 𝐛)

𝟐

 

 نحلل الطرف الأيش الذي أصبح مربعا كاملا ونبسط الطرف الأيمن .  𝟒) 

بيعي للطرفي   ونجد قيم  𝟓)   𝐱نأخذ الجذر التر

 المرب  ع :  إكمالحل المعادلات التالية بطريقة مثال //  

[𝟏]   𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 − 𝟏𝟐 = 𝟎 

    الحل : 

𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 = 𝟏𝟐 
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(
𝟏

𝟐
× 𝟒)

𝟐

= (𝟐)𝟒 = ي المعادلة          𝟒  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝟒 = 𝟏𝟐 + 𝟒      ⟹     (𝐱 − 𝟐)𝟐 = ي الطرفي  ي   𝟏𝟔 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 − 𝟐 = ±𝟒   ⟹ 𝐱      أما      − 𝟐 = 𝟒    ⟹    𝐱 = 𝟒 + 𝟐 = 𝟔 

    𝐱 − 𝟐 = −𝟒    ⟹    𝐱 = −𝟒 + 𝟐 = −𝟐    ⟹    𝐒 = {𝟔,  أو{𝟐−

[𝟐]  𝟐𝐲𝟐 − 𝟑 = 𝟑𝐲 

    الحل : 

𝟐𝐲𝟐 − 𝟑𝐲 = 𝟑    } ÷ 𝟐      ⟹        𝐲𝟐 −
𝟑

𝟐
𝐲 =

𝟑

𝟐
  

(
𝟏

𝟐
×

𝟑

𝟐
)

𝟐

= (
𝟑

𝟒
)

𝟐

=
𝟗

𝟏𝟔
ي المعادلة             

 نضيفي الى طرف 

𝐲𝟐 −
𝟑

𝟐
𝐲 +

𝟗

𝟏𝟔
=

𝟑

𝟐
+

𝟗

𝟏𝟔
 

(𝐲 −
𝟑

𝟒
)

𝟐

=
𝟐𝟒 + 𝟗

𝟏𝟔
      

(𝐲 −
𝟑

𝟒
)

𝟐

=
𝟑𝟑

𝟏𝟔
ي للطرفي  ي     بيع   بأخذ الجذري التر

𝐲 −
𝟑

𝟒
= ±

√𝟑𝟑

  𝟒
 

𝒚  أماي −
𝟑

𝟒
=

√𝟑𝟑

 𝟒
   ⟹   𝐲 =

√𝟑𝟑

𝟒
+

𝟑

𝟒
    ⟹  𝐲

=
√𝟑𝟑 + 𝟑

𝟒
  

𝒚 أو −
𝟑

𝟒
= −

√𝟑𝟑

 𝟒
 ⟹   𝐲 =

𝟑

𝟒
−

√𝟑𝟑

𝟒
 ⟹    𝐲

=
𝟑 − √𝟑𝟑

𝟒
 

 𝐒 = {
√𝟑𝟑 + 𝟑

𝟒
 ,

𝟑 − √𝟑𝟑

𝟒
} 

 قدر طول   𝟐𝐜𝐦مستطيل يزيد طوله على عرضه بمقدار   مثال // 
صحيح اذا   المستطيل وعرضه بالتقريب لأقرب عدد             
 كانت

 ؟ 𝟑𝟔𝐜𝐦𝟐مساحته               
𝐱ل   ,  طول المستطي   𝐱نفرض عرض المستطيل    الحل :  + 𝟐 

 العرض   ×الطول   =مساحة المستطيل              

𝐱(𝐱 + 𝟐) = 𝟑𝟔     ⟹     𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 = 𝟑𝟔 

(
𝟏

𝟐
× 𝟐)

𝟐

= (𝟏)𝟐 = ي المعادلة           𝟏  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 + 𝟏 = 𝟑𝟔 + 𝟏        

(𝐱 + 𝟏)𝟐 = ي للطرفي  ي       𝟑𝟕 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 + 𝟏 = ±√𝟑𝟕        ⟹    𝐱 + 𝟏 ≈ ±𝟔  

 𝐱 + 𝟏 ≈ 𝟔 ⟹  𝐱 ≈ 𝟔 − 𝟏 ≈

𝟓𝐜𝐦      أما عرض المستطيل 

    𝐱 + 𝟏 ≈ −𝟔    ⟹      𝐱 ≈ −𝟔 − 𝟏 =  أو يهملي       𝟕−

 

ي  
 
 بالمرب  ع الكامل :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟏]  𝐱𝟐 + 𝟏𝟐𝐱 + 𝟑𝟔 = 𝟎 

    الحل : 

(𝐱 + 𝟔)𝟐 = 𝟎      ⟹     𝐱 + 𝟔 = 𝟎     ⟹    𝐱 = −𝟔 

 

[𝟐]  𝐲𝟐 − 𝟏𝟎𝐲 + 𝟐𝟓 = 𝟎 

    الحل : 

(𝐲 − 𝟓)𝟐 = 𝟎    ⟹    𝐲 − 𝟓 = 𝟎    ⟹    𝐲 = 𝟓 

 

[𝟑]  𝟒𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝟏 = 𝟎 

    الحل : 

(𝟐𝐱 − 𝟏)𝟐 = 𝟎   ⟹   𝟐𝐱 − 𝟏 = 𝟎    

𝟐𝐱 = 𝟏    ⟹    𝐱 =
𝟏

𝟐
 

 

 [𝟒]  𝐲𝟐 + 𝟐√𝟕 𝐲 + 𝟕 = 𝟎 

    الحل : 

(𝐲 + √𝟕)
𝟐

= 𝟎     ⟹    𝐲 + √𝟕 = 𝟎      

⟹    𝐲 = −√𝟕 

 

[𝟓]  𝐱𝟐 + 𝟏𝟔𝐱 = −𝟔𝟒 

    الحل : 

𝐱𝟐 + 𝟏𝟔𝐱 + 𝟔𝟒 = 𝟎     ⟹      (𝐱 + 𝟖)𝟐 = 𝟎     

𝐱 + 𝟖 = 𝟎    ⟹    𝐱 = −𝟖 

 

[𝟔]  
𝟏

𝟏𝟔
−

𝟏

𝟐
𝐱 + 𝐱𝟐 = 𝟎 

    الحل : 

(
𝟏

𝟒
− 𝐱)

𝟐

= 𝟎    ⟹     
𝟏

𝟒
− 𝐱 = 𝟎     ⟹    𝐱 =

𝟏

𝟐
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𝐱 + 𝟐 = 𝟓 + 𝟐 = 𝟕 𝐜𝐦       طول المستطيل 

 

 

 

ي  
 
 بأكمال المرب  ع :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟕]  𝐱𝟐 − 𝟏𝟎𝐱 − 𝟐𝟒 = 𝟎 

    الحل : 

𝐱𝟐 − 𝟏𝟎𝐱 = 𝟐𝟒 

(
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟎)

𝟐

= (𝟓)𝟐 = ي المعادلة           𝟐𝟓  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 − 𝟏𝟎𝐱 + 𝟐𝟓 = 𝟐𝟒 + 𝟐𝟓              

(𝐱 − 𝟓)𝟐 = ي للطرفي  ي       𝟒𝟗 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 − 𝟓 = ±𝟕 

    𝐱 − 𝟓 = 𝟕     ⟹    𝐱 = 𝟕 + 𝟓 =  أما𝟏𝟐

     𝐱 − 𝟓 = −𝟕      ⟹     𝐱 = −𝟕 + 𝟓 =  أو       𝟐−

𝐒 = {𝟏𝟐, −𝟓} 
 

[𝟖]  𝐲𝟐 − 𝟑 = 𝟐𝐲 

    الحل : 

𝒚𝟐 − 𝟐𝒚 = 𝟑 

(
𝟏

𝟐
× 𝟐)

𝟐

= (𝟏)𝟐 = ي المعادلة           𝟏  
 نضيفي الى طرف 

𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 + 𝟏 = 𝟑 + 𝟏   

(𝐲 − 𝟏)𝟐 = ي للطرفي  ي       𝟒 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐲 − 𝟏 = ±𝟐 

    𝐲 − 𝟏 = 𝟐     ⟹    𝐲 = 𝟐 + 𝟏 =  أما𝟑

𝐱𝟐 −
𝟑

𝟒
𝐱 +

𝟗

𝟔𝟒
= 𝟒 +

𝟗

𝟔𝟒
 

(𝐱 −
𝟑

𝟖
)

𝟐

=
𝟐𝟔𝟓

𝟔𝟒
ي للطرفي  ي        بيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 −
𝟑

𝟖
= ±

√𝟐𝟔𝟓

  𝟖
 

𝐱  أماي −
𝟑

𝟖
=

√𝟐𝟔𝟓

𝟖
  ⟹    𝐱 =

√𝟐𝟔𝟓

𝟖
+

𝟑

𝟖
=

√𝟐𝟔𝟓 + 𝟑

𝟖
  

𝐱  أو −
𝟑

𝟖
= −

√𝟐𝟔𝟓

𝟖
  ⟹    𝐱 =

𝟑

𝟖
−

√𝟐𝟔𝟓

𝟖

=
𝟑 − √𝟐𝟔𝟓

𝟖
      

𝐒 = {
√𝟐𝟔𝟓 + 𝟑

𝟖
 ,

𝟑 − √𝟐𝟔𝟓

𝟖
} 

 

 

 

 

     𝐲 − 𝟏 = −𝟐      ⟹     𝐲 = −𝟐 + 𝟏 =  أو    𝟏−

𝐒 = {𝟑, −𝟏} 

[𝟏𝟎]  𝟑𝐲𝟐 + 𝟐𝐲 = 𝟏 

    الحل : 

𝟑𝐲𝟐 + 𝟐𝐲 = 𝟏   } ÷ 𝟑      ⟹     𝐲𝟐 +
𝟐

𝟑
𝐲 =

𝟏

𝟑
 

(
𝟏

𝟐
×

𝟐

𝟑
)

𝟐

= (
𝟏

𝟑
)

𝟐

=
𝟏

𝟗
ي المعادلة             

 نضيفي الى طرف 

𝐲𝟐 −
𝟐

𝟑
𝐲 +

𝟏

𝟗
=

𝟏

𝟑
+

𝟏

𝟗
              

(𝐲 −
𝟏

𝟑
)

𝟐

=
𝟑 + 𝟏

𝟗
        

(𝐲 −
𝟏

𝟑
)

𝟐

=
𝟒

𝟗
ي للطرفي  ي        بيع   بأخذ الجذري التر

𝐲 −
𝟏

𝟑
= ±

𝟐

𝟑
 

𝐲   أما −
𝟏

𝟑
=

𝟐

𝟑
      ⟹     𝐲 =

𝟐

𝟑
+

𝟏

𝟑
=

𝟑

𝟑
= 𝟏  

𝐲  أو −
𝟏

𝟑
= −

𝟐

𝟑
      ⟹     𝐲 =

𝟏

𝟑
−

𝟐

𝟑
= −

𝟏

𝟑
  

𝐒 = {𝟏, −
𝟏

𝟑
} 

 

[𝟏𝟏]  𝐱𝟐 −
𝟔

𝟓
𝐱 =

𝟏

𝟓
 

 الحل : 

(
𝟏

𝟐
×

𝟔

𝟓
)

𝟐

= (
𝟑

𝟓
)

𝟐

=
𝟗

𝟐𝟓
ي المعادلة             

 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 −
𝟔

𝟓
𝐱 +

𝟗

𝟐𝟓
=

𝟏

𝟓
+

𝟗

𝟐𝟓
       ⟹      (𝐱 −

𝟑

𝟓
)

𝟐

=
𝟓 + 𝟗

𝟐𝟓
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[𝟗]  𝟒𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 − 𝟏𝟔 = 𝟎 

    الحل : 

𝟒𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 = 𝟏𝟔   } ÷   𝟒     ⟹     𝐱𝟐 −
𝟑

𝟒
𝐱 = 𝟒 

(
𝟏

𝟐
×

𝟑

𝟒
)

𝟐

= (
𝟑

𝟖
)

𝟐

=
𝟗

𝟔𝟒
ي المعادلة             

 نضيفي الى طرف 

 

ي

(𝐱 −
𝟑

𝟓
)

𝟐

=
𝟏𝟒

𝟐𝟓
ي للطرفي  ي              بيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 −
𝟑

𝟓
= ±

√𝟏𝟒

𝟓
 

𝐱  أما −
𝟑

𝟓
=

√𝟏𝟒

𝟓
    ⟹     𝐱 =

√𝟏𝟒

𝟓
+

𝟑

𝟓
=

√𝟏𝟒 + 𝟑

𝟓
 

𝐱  أو −
𝟑

𝟓
= −

√𝟏𝟒

𝟓
  ⟹     𝐱 =

𝟑

𝟓
−

√𝟏𝟒

𝟓
=

𝟑 − √𝟏𝟒

𝟓
 

𝐒 = {
√𝟏𝟒 + 𝟑

𝟓
,
𝟑 − √𝟏𝟒

𝟓
} 

 

ي

 

 

[𝟏𝟐]  𝟓𝐲𝟐 + 𝟏𝟓𝐲 − 𝟑𝟎 = 𝟎 

 الحل : 

𝟓𝐲𝟐 + 𝟏𝟓𝐲 = 𝟑𝟎   } ÷ 𝟓     ⟹       𝐲𝟐 + 𝟑𝐲 = 𝟔 

(
𝟏

𝟐
× 𝟑)

𝟐

= (
𝟑

𝟐
)

𝟐

=
𝟗

𝟒
ي المعادلة             

 نضيفي الى طرف 

𝐲𝟐 + 𝟑𝐲 +
𝟗

𝟒
= 𝟔 +

𝟗

𝟒
            

(𝐲 +
𝟑

𝟐
)

𝟐

=
𝟑𝟑

𝟒
ي للطرفي  ي        بيع   بأخذ الجذري التر

𝐲 +
𝟑

𝟐
= ±

√𝟑𝟑

𝟐
 

𝐲        أما +
𝟑

𝟐
=

√𝟑𝟑

𝟐
  ⟹    𝐲 =

√𝟑𝟑

𝟐
−

𝟑

𝟐

=
√𝟑𝟑 − 𝟑

𝟐
 

𝒚   أو +
𝟑

𝟐
= −

√𝟑𝟑

𝟐
  ⟹  𝐲 = −

√𝟑𝟑

𝟐
−

𝟑

𝟐
=

−√𝟑𝟑 − 𝟑

𝟐
 

 𝐒 = {
√𝟑𝟑 − 𝟑

𝟐
 ,

−√𝟑𝟑 − 𝟑

𝟐
} 

 

ي

 

 

[𝟏𝟔]  𝟕 − 𝟐√𝟕𝐙 + 𝐙𝟐 = 𝟎 

 الحل : 

(√𝟕 − 𝐙)
𝟐

= 𝟎     ⟹   √𝟕 − 𝐙 = 𝟎   ⟹    𝐙 = √𝟕 

 

[𝟏𝟕]  𝟑𝐲𝟐 + 𝟑𝟔 − 𝟏𝟐√𝟑 𝐲 = 𝟎 

 الحل : 

𝟑𝐲𝟐 − 𝟏𝟐√𝟑 𝐲 + 𝟑𝟔 = 𝟎 

(√𝟑 𝐲 − 𝟔)
𝟐

= 𝟎    ⟹     √𝟑 𝐲 − 𝟔 = 𝟎      

√𝟑 𝐲 = 𝟔     ⟹     𝐲 =
𝟔

√𝟑
 

[𝟏𝟖]  𝟗𝐙𝟐 − 𝟏𝟎𝐙 +
𝟐𝟓

𝟗
= 𝟎 

 الحل : 

(𝟑𝐙 −
𝟓

𝟑
)

𝟐

= 𝟎      ⟹    𝟑𝐙 −
𝟓

𝟑
= 𝟎       

𝟑𝐙 =
𝟓

𝟑
      ⟹    𝐙 =

𝟓

𝟗
 

 

 

 

 

ي  
 
 بالمرب  ع الكامل :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟏𝟑]  𝐱𝟐 + 𝟐𝟒𝐱 + 𝟏𝟒𝟒 = 𝟎 

 الحل : 

(𝐱 + 𝟏𝟐)𝟐 = 𝟎  ⟹  𝐱 + 𝟏𝟐 = 𝟎     ⟹     𝐱 = −𝟏𝟐 

 

[𝟏𝟒]  𝐲𝟐 − 𝟐𝟎𝐲 + 𝟏𝟎𝟎 = 𝟎 

 الحل : 

(𝐲 − 𝟏𝟎)𝟐 = 𝟎     ⟹    𝐲 − 𝟏𝟎 = 𝟎     ⟹    𝐲

= 𝟏𝟎 

[𝟏𝟓]  𝐲𝟐 + 𝟒√𝟐 𝐲 + 𝟖 = 𝟎 

 الحل : 

(𝐲 + 𝟐√𝟐)
𝟐

= 𝟎  ⟹  𝐲 + 𝟐√𝟐 = 𝟎      

𝐲 = −𝟐√𝟐 
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[𝟐𝟐]  𝐲𝟐 − 𝟖𝐲 = 𝟐𝟒 

 الحل : 

(
𝟏

𝟐
× 𝟖)

𝟐

= (𝟒)𝟐 = ي المعادلة           𝟏𝟔  
 نضيفي الى طرف 

𝐲𝟐 − 𝟖𝐲 + 𝟏𝟔 = 𝟐𝟒 + 𝟏𝟔     

(𝐲 − 𝟒)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟒𝟎 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐲 − 𝟒 = ±𝟐√𝟏𝟎 

    𝐲 − 𝟒 = 𝟐√𝟏𝟎      ⟹     𝐲 = 𝟐√𝟏𝟎 +  أما𝟒

   𝐲 − 𝟒 = −𝟐√𝟏𝟎      ⟹    𝐲 = 𝟒 −  أو    𝟏𝟎√𝟐

 𝐒 = ൛𝟐√𝟏𝟎 + 𝟒 , 𝟒 − 𝟐√𝟏𝟎ൟ 

[𝟐𝟑]  𝐱𝟐 −
𝟐

𝟑
𝐱 = 𝟒 

 الحل : 

(
𝟏

𝟐
×

𝟐

𝟑
)

𝟐

= (
𝟏

𝟑
)

𝟐

=
𝟏

𝟗
ي المعادلة             

 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 −
𝟐

𝟑
𝐱 +

𝟏

𝟗
= 𝟒 +

𝟏

𝟗
          

(𝐱 −
𝟏

𝟑
)

𝟐

=
𝟑𝟕

𝟗
ي للطرفي  ي     بيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 −
𝟏

𝟑
= ±

√𝟑𝟕

  𝟑
 

𝐱  أماي −
𝟏

𝟑
=

√𝟑𝟕

𝟑
 ⟹    𝐱 =

√𝟑𝟕

𝟑
+

𝟏

𝟑
    ⟹    𝐱

=
√𝟑𝟕 + 𝟏

𝟑
 

𝐱  أو −
𝟏

𝟑
=

−√𝟑𝟕

𝟑
  ⟹  𝐱 =

𝟏

𝟑
−

√𝟑𝟕

𝟑
=

𝟏 − √𝟑𝟕

𝟑
     

𝐒 = {
√𝟑𝟕 + 𝟏

𝟑
 ,

𝟏 − √𝟑𝟕

𝟑
} 

 

[𝟐𝟒]  𝟖𝐲𝟐 + 𝟏𝟔𝐲 − 𝟔𝟒 = 𝟎 

 الحل : 

𝟖𝐲𝟐 + 𝟏𝟔𝐲 = 𝟔𝟒   } ÷ 𝟖    ⟹      𝐲𝟐 + 𝟐𝐲 = 𝟖 

(
𝟏

𝟐
× 𝟐)

𝟐

= (𝟏)𝟐 = ي المعادلة           𝟏  
 نضيفي الى طرف 

𝐲𝟐 + 𝟐𝐲 + 𝟏 = 𝟖 + 𝟏          

(𝐲 + 𝟏)𝟐 = ي للطرفي  ي     𝟗 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐲 + 𝟏 = ±𝟑 

    𝐲 + 𝟏 = 𝟑     ⟹    𝐲 = 𝟑 − 𝟏 =  أما𝟐

   𝐲 + 𝟏 = −𝟑    ⟹    𝐲 = −𝟑 − 𝟏 =  أو    𝟒−

𝐒 = {𝟐, −𝟒} 

ي

 

ي   حل المعادلات
 
 رب  ع : بإكمال الم 𝐑التالية ف

[𝟏𝟗]  𝐲𝟐 + 𝟐√𝟑 𝐲 = 𝟑 

 الحل : 

(
𝟏

𝟐
× 𝟐√𝟑)

𝟐

= (√𝟑)
𝟐

= ي المعادلة           𝟑  
 نضيفي الى طرف 

𝐲𝟐 + 𝟐√𝟑 𝐲 + 𝟑 = 𝟑 + 𝟑       

(𝐲 + √𝟑)
𝟐

= ي للطرفي  ي        𝟔 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐲 + √𝟑 = ±√𝟔 

    𝐲 + √𝟑 = √𝟔        ⟹    𝐲 = √𝟔 −  أما𝟑√

    𝐲 + √𝟑 = −√𝟔       ⟹    𝐲 = −√𝟔 −  أو    𝟑√

𝐒 = ൛√𝟔 + √𝟑 , −√𝟔 − √𝟑ൟ 

 

[𝟐𝟎]  𝟒𝐙𝟐 − 𝟏𝟐𝐙 − 𝟐𝟕 = 𝟎 

 الحل : 

𝟒𝐙𝟐 − 𝟏𝟐𝐙 = 𝟐𝟕   } ÷ 𝟒    ⟹     𝐙𝟐 − 𝟑𝐙 =
𝟐𝟕

𝟒
 

(
𝟏

𝟐
× 𝟑)

𝟐

= (
𝟑

𝟐
)

𝟐

=
𝟗

𝟒
ي المعادلة             

 نضيفي الى طرف 

𝐙𝟐 − 𝟑𝐙 +
𝟗

𝟒
=

𝟐𝟕

𝟒
+

𝟗

𝟒
          

(𝐙 −
𝟑

𝟐
)

𝟐

=
𝟑𝟔

𝟒
ي للطرفي  ي     بيع   بأخذ الجذري التر

𝐙 −
𝟑

𝟐
= ±

𝟔

𝟐
 

[𝟐𝟏]  𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 = 𝟎 

 الحل : 

(
𝟏

𝟐
× 𝟐)

𝟐

= (𝟏)𝟐 = ي المعادلة           𝟏  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 + 𝟏 = 𝟏     

(𝐱 − 𝟏)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟏 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 − 𝟏 = ±𝟏 

   𝐱 − 𝟏 = 𝟏     ⟹    𝐱 = 𝟏 + 𝟏 =  أما𝟐

      𝐱 − 𝟏 = −𝟏    ⟹   𝐱 = −𝟏 + 𝟏 =  أو    𝟎

𝐒 = {𝟐, 𝟎} 
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ي

 

ي  
 
بإكمال المرب  ع وجد الناتج بالتقريب   𝐑حل المعادلات التالية ف

 لأقرب عدد صحيح : 

[𝟐𝟓]  𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 = 𝟏𝟓 

 الحل : 

(
𝟏

𝟐
× 𝟔)

𝟐

= (𝟑)𝟐 = ي المعادلة           𝟗  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 + 𝟗 = 𝟏𝟓 + 𝟗       

(𝐱 − 𝟑)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟐𝟒 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 − 𝟑 ≈ ±𝟓 

    𝐱 − 𝟑 ≈ 𝟓     ⟹    𝐱 =≈ 𝟓 + 𝟑 ≈  أما 𝟖

    𝐱 − 𝟑 ≈ −𝟓    ⟹     𝐱 ≈ −𝟓 + 𝟑 ≈  أو    𝟐−

𝐒 = {𝟖, −𝟐} 

 

[𝟐𝟔]  𝐲(𝟐𝐲 + 𝟐𝟖) = 𝟐𝟖 

 الحل : 

𝟐𝐲𝟐 + 𝟐𝟖𝐲 = 𝟐𝟖   } ÷ 𝟐     ⟹       𝐲𝟐 + 𝟏𝟒𝐲 = 𝟏𝟒 

(
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟒)

𝟐

= (𝟕)𝟐 = ي المعادلة           𝟒𝟗  
 نضيفي الى طرف 

𝒚𝟐 + 𝟏𝟒𝒚 + 𝟒𝟗 = 𝟏𝟒 + 𝟒𝟗       

(𝒚 + 𝟕)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟔𝟑 بيع   بأخذ الجذري التر

𝒚 + 𝟕 = ±𝟖 

   𝒚 + 𝟕 = 𝟖    ⟹    𝒚 = 𝟖 − 𝟕 =  أما 𝟏

    𝒚 + 𝟕 = −𝟖   ⟹    𝒚 = −𝟖 − 𝟕 =  أو      𝟏𝟓−

𝐒 = {𝟏, −𝟏𝟓} 

 

[𝟐𝟕]  𝐙𝟐 + 𝟏𝟎𝐙 + 𝟏𝟎 = 𝟎 

 الحل : 

𝐙𝟐 + 𝟏𝟎𝐙 = −𝟏𝟎 

(
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟎)

𝟐

= (𝟓)𝟐 = ي المعادلة           𝟐𝟓  
 نضيفي الى طرف 

𝐙𝟐 + 𝟏𝟎𝐙 + 𝟐𝟓 = −𝟏𝟎 + 𝟐𝟓        

(𝐙 + 𝟓)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟏𝟓 بيع   بأخذ الجذري التر

 

 

مدينة بابل هي مدينة عراقية كانت تقع على مدينة بابل :   [𝟐𝟖]

ي    أيم حكم حمورانر
 سنة   نهرالفرات وكانت عاصمة البابليي  

(𝟏𝟕𝟓𝟎 − قبل الميلاد . اذا كانت المعادلة          (𝟏𝟕𝟗𝟐

𝐱𝟐 − 𝟐𝟖𝐱 + 𝟏𝟗𝟔 =  أحدى القاعات  تمثل مساحة          𝟎

يمثل طول ضلع القاعة . جد طول   𝐱المربعة الشكل اذ          

 ضلع القاعة ؟

 

 الحل : 

𝐱𝟐 − 𝟐𝟖𝐱 + 𝟏𝟗𝟔 = 𝟎      ⟹       (𝐱 − 𝟏𝟒)𝟐 = 𝟎 

𝐱 − 𝟏𝟒 = 𝟎    ⟹    𝐱 =  طول ضلع القاعة      𝟏𝟒

 

ي حديقةدب الباندا : المساحة المخصصة لدب الباند [𝟐𝟗]
 
 ا ف

ا وعرضها يقل   𝟏𝟐𝟔الحيوانات مستطيلة الشكل            متر

 بمقدار  

 متر عن طولها . جد أبعاد المنطقة المخصصة للدب            𝟖

 بالتقريب لأقرب عدد صحيح .          

𝐱,     العرض        𝐱نفرض الطول    الحل :  − 𝟖 

 العرض   ×الطول   =المساحة  

𝐱(𝐱 − 𝟖) = 𝟏𝟐𝟔    ⟹     𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 = 𝟏𝟐𝟔 

(
𝟏

𝟐
× 𝟖)

𝟐

= (𝟒)𝟐 = ي المعادلة           𝟏𝟔  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 + 𝟏𝟔 = 𝟏𝟐𝟔 + 𝟏𝟔        

(𝐱 − 𝟒)𝟐 = ي للطرفي  ي      𝟏𝟒𝟐 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 − 𝟒 ≈ ±𝟏𝟐 

    𝐱 − 𝟒 ≈ 𝟏𝟐   ⟹        𝐱 ≈ 𝟏𝟐 + 𝟒 ≈

 أما الطولي      𝟏𝟔

         𝐱 − 𝟒 ≈ −𝟏𝟐 ⟹  𝐱 ≈ −𝟏𝟐 + 𝟒 ≈

 أو يهملي     𝟖−

𝐱 − 𝟖 = 𝟏𝟔 − 𝟖 =  العرض    𝟖

حيتان : تجنح بعض المجموعات من الحيتان الى الشاط   [𝟑𝟎]

البيئة  يوجد تفست  علمىي لهذه الظاهرة ويحاول حماة         ولا

 ارجاعها

𝐱𝟐البحر. حل المعادلة   الى        + 𝟐𝟎𝐱 =  ل بطريقة اكما 𝟓𝟐𝟓

ي تمثل 𝐱المرب  ع لايجاد قيمة          
ي جنحن الى التر

 عدد الحيتان التر

اليا .            أحد شواط  استر

    الحل : 

(
𝟏

𝟐
× 𝟐𝟎)

𝟐

= (𝟏𝟎)𝟐

= ي المعادلة           𝟏𝟎𝟎  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 + 𝟐𝟎𝐱 + 𝟏𝟎𝟎 = 𝟓𝟐𝟓 + 𝟏𝟎𝟎         
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(𝐱 + 𝟏𝟎)𝟐 = ي للطرفي  ي   𝟔𝟐𝟓 يبيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 + 𝟏𝟎 = ±𝟐𝟓 

   𝐱 + 𝟏𝟎 = 𝟐𝟓  ⟹    𝐱 = 𝟐𝟓 − 𝟏𝟎 =  أما𝟏𝟓

   𝐱 + 𝟏𝟎 = −𝟐𝟓 ⟹   𝐱 = −𝟐𝟓 − 𝟏𝟎 =

 أويهملي   𝟑𝟓−

 𝟏𝟓عدد الحيتان هو  

 

 

 

ي  تحد :  [𝟑𝟏]
 
بإكمال المرب  ع وجد   𝐑حل المعادلات التالية ف

 الناتج بالتقريب لأقرب عدد صحيح : 

𝐢)  𝟒𝐱(𝐱 − 𝟔) = 𝟐𝟕 

    الحل : 

𝟒𝐱𝟐 − 𝟐𝟒𝐱 = 𝟐𝟕   } ÷ 𝟒      ⟹     𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 =
𝟐𝟕

𝟒
 

(
𝟏

𝟐
× 𝟔)

𝟐

= (𝟑)𝟐 = ي المعادلة           𝟗  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 + 𝟗 =
𝟐𝟕

𝟒
+ 𝟗     ⟹  (𝐱 − 𝟑)𝟐

=
𝟐𝟕 + 𝟑𝟔

𝟒
 

(𝐱 − 𝟑)𝟐 =
𝟔𝟑

𝟒
ي للطرفي  ي      بيع  أخذب الجذري التر  

𝐱 − 𝟑 ≈ ±
𝟖

𝟒
     ⟹    𝐱 − 𝟑 ≈ ±𝟐 

   𝐱 − 𝟑 ≈ 𝟐     ⟹      𝐱 ≈ 𝟐 + 𝟑 ≈  أما𝟓

    𝐱 − 𝟑 ≈ −𝟐  ⟹ 𝐱 ≈ −𝟐 + 𝟑 ≈ 𝟏 ⟹  𝐒 =

{𝟓,  أو {𝟏

 

𝐢𝐢)  𝟔𝐲𝟐 − 𝟒𝟖𝐲 = 𝟔 

    الحل : 

𝟔𝐲𝟐 − 𝟒𝟖𝐲 = 𝟔   } ÷ 𝟔     ⟹     𝐲𝟐 − 𝟖𝐲 = 𝟏 

(
𝟏

𝟐
× 𝟖)

𝟐

= (𝟒)𝟐 = دلةالمعا           𝟏𝟔 ي   
 نضيفي الى طرف 

𝐲𝟐 − 𝟖𝐲 + 𝟏𝟔 = 𝟏 + 𝟏𝟔         

(𝐲 − 𝟒)𝟐 = ي للطرفي  ي   𝟏𝟕 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐲 − 𝟒 ≈ ±𝟒 

   𝐱 − 𝟒 ≈ 𝟒      ⟹    𝐱 ≈ 𝟒 + 𝟒 ≈  أما 𝟖

   𝐱 − 𝟒 ≈ −𝟒 ⟹   𝐱 ≈ −𝟒 + 𝟒 ≈ 𝟎 ⟹ 𝐒 =

{𝟖,  أو {𝟎

 

 

 

   : حلت سوسن المعادلة  صحح الخطأ : أ[𝟑𝟐]

𝟒𝐱𝟐 − 𝟒√𝟑 𝐱 + 𝟑 =  بطريقة اكمال المرب  ع وكتبت            𝟎

ي :  مجموعة            
 الحل للمعادلة بالشكل الآنر

 𝐒 = {
√𝟑

𝟒
, −

√𝟑

𝟒
}   . 

 اكتشف خطأ سوسن وصححه .          

    الحل : 

𝟒𝐱𝟐 − 𝟒√𝟑 𝐱 = −𝟑  } ÷ 𝟒      ⟹      𝐱𝟐 − √𝟑 𝐱

= −
𝟑

𝟒
 

(
𝟏

𝟐
× √𝟑)

𝟐

= (
√𝟑

𝟐
)

𝟐

=
𝟑

𝟒
ي المعادلة             

 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 − √𝟑 𝐱 +
𝟑

𝟒
= −

𝟑

𝟒
+

𝟑

𝟒
        

(𝐱 −
√𝟑

𝟐
)

𝟐

= ي للطرفي  ي    𝟎 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 −
√𝟑

𝟐
= 𝟎     ⟹    𝐱 =

√𝟑

𝟐
      ⟹    𝐒 = {

√𝟑

𝟐
} 

 لمعادلة : هل أن مجموعة الحل ل حس عددي :  [𝟑𝟑]

          𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 + 𝟏 =  تحتوي على قيمتي   متساويتي    𝟎

أحدهما سالبة والأخرى موجبة ؟ وضح اجابتك  بالمقدار           

. 

  بالإشارةكلا تحتوي على قيمتي   متساويتي   ومتشابهتي      الحل : 

𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 + 𝟒 = 𝟎    ⟹      (𝐲 − 𝟐)𝟐 = 𝟎 

𝐲 − 𝟐 = 𝟎    ⟹    𝐲 = 𝟐 

 

الحل للمعادلة :    مجموعةأكتب //   
𝟏

𝟖𝟏
−

𝟐

𝟗
𝐙 + 𝐙𝟐 = 𝟎 

    الحل : 

(
𝟏

𝟗
− 𝐙)

𝟐

= 𝟎    ⟹      
𝟏

𝟗
− 𝐙 = 𝟎      ⟹    𝐙 =

𝟏

𝟗
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ي

ي

ي

ي

 

  
 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

اميك  مثال //  ل بالست   
ي حديقة مت  أريد رصف ممر على جانتر

 طول 

 𝟒𝟓𝐦𝟐ساحة الرصف  وم  𝟓𝐦وعرضها   𝟕𝐦الحديقة             
 جد 

اميك .              عرض الممر المطلوب رصفه بالست 
𝐱نفرض عرض الممر   الحل :  =  

𝟕𝐱فإن مساحة الجزء الأيمن من الممر   = 

𝟓𝐱مساحة الجزء الممر الأمامي   𝐱𝟐ومساحة زاوية الممر   = = 

ي الرصف  
 𝟒𝟓𝐦𝟐ومجموع مساحتر

𝐱𝟐 + 𝟕𝐱 + 𝟓𝐱 = 𝟒𝟓  ⟹   𝐱𝟐 + 𝟏𝟐𝐱 − 𝟒𝟓 = 𝟎 
𝐚 = 𝟏 , 𝐛 = 𝟏𝟐 , 𝐜 = −𝟒𝟓 

𝐱 =
−𝐛 ∓ √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−𝟏𝟐 ∓ √(𝟏𝟐)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟒𝟓)

𝟐(𝟏)
 

𝐱 =
−𝟏𝟐 ∓ √𝟏𝟒𝟒 + 𝟏𝟖𝟎

𝟐
=

−𝟏𝟐 ∓ √𝟑𝟐𝟒

𝟐
 

𝐱 =
−𝟏𝟐 ∓ 𝟏𝟖

𝟐
 

𝐱  أما =
−𝟏𝟐 + 𝟏𝟖

𝟐
=

𝟔

𝟐
= 𝟑 𝐦    عرض الممري  

𝐱  أو =
−𝟏𝟐 − 𝟏𝟖

𝟐
=

−𝟑𝟎

𝟐
=   يهملي    𝟏𝟓−

 

المعادلة التالية باستعمال القانون  جد مجموعة حل  مثال // 

 العام

ي               
 
𝐑      :𝐱𝟐ف − 𝟑𝐱 − 𝟓 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏   ,   𝐛 = −𝟑   ,   𝐜 = −𝟓 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

𝐱 =
−(−𝟑) ± √(−𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟓)

𝟐(𝟏)
 

    =
𝟑 ± √𝟗 + 𝟐𝟎

𝟐
=

𝟑 ± √𝟐𝟗

𝟐
 

𝐱  أما =
𝟑 + √𝟐𝟗

𝟐
 

𝐱   أو  =
𝟑 − √𝟐𝟗

𝟐
  

𝐒 = {
𝟑 + √𝟐𝟗

𝟐
,
𝟑 − √𝟐𝟗

𝟐
} 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

[𝟑 − 𝟓 −  حل المعادلات باستعمال القانون العام ) الدستور ( [𝟏

 

𝐚𝐱𝟐يمكن حل المعادلة  + 𝐛𝐱 + 𝐜 = 𝟎   ,    𝐚 ≠  باستخدام القانون العام :   𝟎

 

 

بيعيلحل المعادلة بالق ي :  ةانون العام وذلك لإيجاد الجذور الحقيقية للمعادلة التر
 كما يأنر

بيعية بالصورة العامة ) القياسية ( :   𝟏)  𝐚𝐱𝟐نضع المعادلة التر + 𝐛𝐱 + 𝐜 = 𝟎 

 الحد المطلق مع اشارته .  𝐜مع اشارته  ,  𝐱معامل  𝐱𝟐   ,𝐛معامل  𝐚نكتب قيم المعاملات :  𝟐) 

ي المتغت  . ن 𝟑) 
 عوض بالقانون العام لإيجاد قيمتر

 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
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ي  مثال // 
 
 𝐑حدد جذري المعادلة أولا ثم جد مجموعة الحل ف

 اذا 

 كان ممكنا :             

[𝟏]  𝟐𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 − 𝟐 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟐   ,   𝐛 = 𝟑   ,   𝐜 = −𝟐 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟐)(−𝟐) = 𝟗 + 𝟏𝟔 = 𝟐𝟓  

 مقدار الممت   مرب  ع كامل ونوع الجذران حقيقيان نسبيان . 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−𝟑 ± √𝟐𝟓

𝟐(𝟐)
=

−𝟑 ± 𝟓

𝟒
 

𝐱  أما =
−𝟑 + 𝟓

𝟒
=

𝟐

𝟒
=

𝟏

𝟐
 

𝐱  أو =
−𝟑 − 𝟓

𝟒
=

−𝟖

𝟒
= −𝟐    ⟹      𝐒 = {−𝟐,

𝟏

𝟐
}  

 

[𝟐]  𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 − 𝟗 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏,   𝐛 = −𝟒   ,   𝐜 = −𝟗 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟒)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟗) = 𝟏𝟔 + 𝟑𝟔 = 𝟓𝟐  

مقدار الممت   ليس مرب  ع كامل ونوع الجذران حقيقيان غت  

 . نسبيي   

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−(−𝟒) ± √𝟓𝟐

𝟐(𝟏)

=
𝟒 ± √𝟓𝟐

𝟐
 

𝐲   أما =
𝟒 + √𝟓𝟐

𝟐
  

𝐲  أو =
𝟒 − √𝟓𝟐

𝟐
        ⟹     𝐒

= {
𝟒 + √𝟓𝟐

𝟐
 ,

𝟒 − √𝟓𝟐

𝟐
}  

[𝟑]  𝐙𝟐 + 𝟖𝐙 = −𝟏𝟔 

    الحل : 

      𝐙𝟐 + 𝟖𝐙 + 𝟏𝟔 = 𝟎  ⟹   𝐚 = 𝟏,   𝐛 = 𝟖   ,   𝐜

= 𝟏𝟔 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟏𝟔) = 𝟔𝟒 − 𝟔𝟒 = 𝟎  

 مقدار الممت   يساوي صفر ونوع الجذران حقيقيان متساويان  

ي واحد ( 
 ) لها جذر حقيفر

𝐙 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−𝟖 ± √𝟎

𝟐(𝟏)
=

−𝟖

𝟐
= −𝟒 

 
ي تجعل جذري ا  𝐤ما قيمة الثابت  مثال // 

 لمعادلة : التر

𝐱𝟐 − (𝐤 + 𝟏)𝐱 + 𝟒 = 𝟎 

 متساويي   ؟ تحقق من الإجابة .             

𝟎يكون جذري المعادلة متساويي   اذا كان الممت      الحل :  = 

𝐚 = 𝟏     ,   𝐛 = −(𝐤 + 𝟏)     ,    𝐜 = 𝟒 

𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 = 𝟎 

[−(𝐤 + 𝟏)]𝟐 = −𝟒(𝟏)(𝟒) = 𝟎        

(𝐤 + 𝟏)𝟐 − 𝟏𝟔 = 𝟎 

(𝐤 + 𝟏)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟏𝟔 بيع   باخذ الجذري التر

𝐤 + 𝟏 = ±𝟒 

   𝐤 + 𝟏 = 𝟒    ⟹    𝐤 = 𝟒 − 𝟏 =  أما𝟑

   𝐤 + 𝟏 = −𝟒     ⟹    𝐤 = −𝟒 − 𝟏 =  أو𝟓−

بالمعادلة الأصلية ونجد جذور المعادلة  𝐤نعوض قيم  التحقق : 

: 

𝐤 = 𝟑  ⟹     𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝟒 = 𝟎      ⟹     (𝐱 − 𝟐)𝟐

= 𝟎 
𝐱 − 𝟐 = 𝟎    ⟹    𝐱 = 𝟐 

𝐤 = −𝟓  ⟹   𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 + 𝟒 = 𝟎   ⟹     (𝐱 + 𝟐)𝟐

= 𝟎  
𝐱 + 𝟐 = 𝟎    ⟹    𝐱 = −𝟐 

 

[𝟑 − 𝟓 − =∆]المقدار الممت     [𝟐 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜] 

 
بيعية :   𝐚𝐱𝟐يمكن معرفة نوع جذري المعادلة التر + 𝐛𝐱 + 𝐜 = ي :   𝟎

 باستعمال الممت   كالآنر

𝐛𝟐] اذا كان الممت    𝟏)  − 𝟒𝐚𝐜 >  موجب ومرب  ع كامل يكون نوع الجذران حقيقيان نسبيان . [𝟎

𝐛𝟐]اذا كان الممت     𝟐)  − 𝟒𝐚𝐜 >  موجب وليس مربعا كاملا يكون نوع الجذران حقيقيان غت  نسبيي   .   [𝟎

𝐛𝟐]اذا كان الممت   يساوي صفر   𝟑)  − 𝟒𝐚𝐜 = )يكون نوع الجذران حقيقيان متساويان   [𝟎
−𝐛

𝟐𝐚
)  . 

𝐛𝟐]كان الممت      اذا  𝟒)  − 𝟒𝐚𝐜 < ي   [𝟎
 
 ( 𝐑سالب يكون نوع الجذران غت  حقيقيي   )ليس لها حل ف
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ي 
 
جد مجموعة الحل للمعادلات التالية باستعمال القانون العام ف

𝐑  

[𝟏]  𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 − 𝟓 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏   ,   𝐛 = −𝟒   ,   𝐜 = −𝟓 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

𝐱 =
−(−𝟒) ± √(−𝟒)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟓)

𝟐(𝟏)
 

    =
𝟒 ± √𝟏𝟔 + 𝟐𝟎

𝟐
=

𝟒 ± √𝟑𝟔

𝟐
=

𝟒 ± 𝟔

𝟐
 

𝐱    أما =
𝟒 + 𝟔

𝟐
=

𝟏𝟎

𝟐
= 𝟓 

𝐱   أو =
𝟒 − 𝟔

𝟐
=

−𝟐

𝟐
= −𝟏        ⟹      𝐒 = {𝟓, −𝟏}  

 

[𝟐]  𝐲𝟐 + 𝟓𝐲 − 𝟏 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏   ,   𝐛 = 𝟓   ,   𝐜 = −𝟏 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

𝐲 =
−𝟓 ± √(𝟓)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟏)

𝟐(𝟏)
 

    =
−𝟓 ± √𝟐𝟓 + 𝟒

𝟐
=

−𝟓 ± √𝟐𝟗

𝟐
 

𝐲   أما =
−𝟓 + √𝟐𝟗

𝟐
𝐲    أو       =

−𝟓 − √𝟐𝟗

𝟐
  

𝐒 = {
−𝟓 + √𝟐𝟗

𝟐
 ,

−𝟓 − √𝟐𝟗

𝟐
} 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

[𝟒]  𝟒𝐲𝟐 + 𝟖𝐲 = 𝟔 

    الحل : 

 𝟒𝐲𝟐 + 𝟖𝐲 − 𝟔 = 𝟎} ÷ 𝟐 ⟹   𝟐𝐲𝟐 + 𝟒𝐲 − 𝟑 = 𝟎 

𝐚 = 𝟐  ,   𝐛 = 𝟒,   𝐜 = −𝟑 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

𝐲 =
−𝟒 ± √(𝟒)𝟐 − 𝟒(𝟐)(−𝟑)

𝟐(𝟐)
=

−𝟒 ± √𝟏𝟔 + 𝟐𝟒

𝟒
 

    =
−𝟒 ± √𝟒𝟎

𝟒
=

−𝟒 ± 𝟐√𝟏𝟎

𝟒
= −𝟏 ±

√𝟏𝟎

𝟐
 

𝐲  أما = −𝟏 +
√𝟏𝟎

𝟐
𝐲   أو    = −𝟏 −

√𝟏𝟎

𝟐
 

𝐒 = {−𝟏 +
√𝟏𝟎

𝟐
 , −𝟏 −

√𝟏𝟎

𝟐
} 

 

[𝟓]  𝟒𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 + 𝟗 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟒   ,   𝐛 = −𝟏𝟐   ,   𝐜 = 𝟗 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

𝐱 =
−(−𝟏𝟐) ± √(−𝟏𝟐)𝟐 − 𝟒(𝟒)(𝟗)

𝟐(𝟒)
 

   =
𝟏𝟐 ± √𝟏𝟒𝟒 − 𝟏𝟒𝟒

𝟖
=

𝟏𝟐 ± 𝟎

𝟖
=

𝟏𝟐

𝟖
=

𝟑

𝟐
 

𝐒 = {
𝟑

𝟐
} 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

فهمك تأكد من    
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[𝟑]  𝟑𝐱𝟐 − 𝟗𝐱 = −𝟐 

    الحل : 

    𝟑𝐱𝟐 − 𝟗𝐱 + 𝟐 = 𝟎  ⟹ 𝐚 = 𝟑   ,   𝐛 = −𝟗   ,   𝐜

= 𝟐 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

𝐱 =
−(−𝟗) ± √(−𝟗)𝟐 − 𝟒(𝟑)(𝟐)

𝟐(𝟑)
 

𝐱 =
𝟗 ± √𝟖𝟏 − 𝟐𝟒

𝟔
=

𝟗 ± √𝟓𝟕

𝟔
 

𝐱  أما =
𝟗 + √𝟓𝟕

𝟔
𝐱    أو       =

𝟗 − √𝟓𝟕

𝟔
 

𝐒 = {
𝟗 + √𝟓𝟕

𝟔
 ,

𝟗 − √𝟓𝟕

𝟔
} 

 

 

 

[𝟔]  𝟐𝐲𝟐 − 𝟑 = −𝟓𝐲 

    الحل : 

𝟐𝐲𝟐 + 𝟓𝐲 − 𝟑 = 𝟎  ⟹  𝐚 = 𝟐   ,   𝐛 = 𝟓,   𝐜 = −𝟑 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

𝐲 =
−𝟓 ± √(𝟓)𝟐 − 𝟒(𝟐)(−𝟑)

𝟐(𝟐)
 

    =
−𝟓 ± √𝟐𝟓 + 𝟐𝟒

𝟒
=

−𝟓 ± √𝟒𝟗

𝟒
=

−𝟓 ± 𝟕

𝟒
 

𝐲  أما =
−𝟓 + 𝟕

𝟒
=

𝟐

𝟒
=

𝟏

𝟐
 

𝐲  أو =
−𝟓 − 𝟕

𝟒
=

−𝟏𝟐

𝟒
= −𝟑    ⟹      𝐒

= {
𝟏

𝟐
, −𝟑}  

 

 

 

ي  
 
 اذا كان ممكنا    𝐑حدد جذور المعادلة أولا ثم جد مجموعة الحل ف

[𝟕]  𝟐𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 = 𝟓 

    الحل : 

𝟐𝒙𝟐 + 𝟑𝐱 − 𝟓 = 𝟎   ⟹     𝐚 = 𝟐 ,   𝐛 = 𝟑   ,   𝐜 = −𝟓 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟐)(−𝟓) = 𝟗 + 𝟒𝟎 = 𝟒𝟗  

 مقدار الممت   مرب  ع كامل ونوع الجذران حقيقيان نسبيان . 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−𝟑 ± √𝟒𝟗

𝟐(𝟐)
=

−𝟑 ± 𝟕

𝟒
 

𝐱      أما =
−𝟑 + 𝟕

𝟒
=

𝟒

𝟒
= 𝟏 

𝐱  أو =
−𝟑 − 𝟕

𝟒
=

−𝟏𝟎

𝟒
= −

𝟓

𝟐
     ⟹     𝐒 = {𝟏 , −

𝟓

𝟐
} 

[𝟖]  𝟑𝐱𝟐 − 𝟕𝐱 + 𝟔 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟑  ,   𝐛 = −𝟕   ,   𝐜 = 𝟔 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟕)𝟐 − 𝟒(𝟑)(𝟔) = 𝟒𝟗 − 𝟕𝟐 = −𝟐𝟑 

ي  
 
 𝐑مقدار الممت   سالب لذا المعادلة ليس لها حل ف

 

 

 

[𝟗]  𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 + 𝟏 = 𝟎 

    : الحل 

     𝐚 = 𝟏 ,   𝐛 = −𝟐,   𝐜 = 𝟏 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟐)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟏) = 𝟒 − 𝟒 = 𝟎 

مقدار الممت   يساوي صفر ونوع الجذران متساويان ولها جذر 

ي واحد . 
 حقيفر

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−(−𝟐) ± √𝟎

𝟐(𝟏)
=

𝟐

𝟐
= 𝟏 

 

[𝟏𝟎]  𝐲𝟐 + 𝟏𝟐 = −𝟗𝐲 

    الحل : 

𝐲𝟐 + 𝟗𝐲 + 𝟏𝟐 = 𝟎    ⟹   𝐚 = 𝟏  ,   𝐛 = 𝟗 ,   𝐜

= 𝟏𝟐 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 = 

∆= (𝟗)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟏𝟐) = 𝟖𝟏 − 𝟒𝟖 = 𝟑𝟑 

مقدار الممت   ليس مرب  ع كامل ونوع الجذران حقيقيان غت  

 نسبيي   . 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−𝟗 ± √𝟑𝟑

𝟐(𝟏)
=

−𝟗 ± √𝟑𝟑

𝟐
 

𝐲   أما =
−𝟗 + √𝟑𝟑

𝟐
𝐲   أو      =

−𝟗 − √𝟑𝟑

𝟐
  

𝐒 = {
−𝟗 + √𝟑𝟑

𝟐
,
−𝟗 − √𝟑𝟑

𝟐
} 
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ي تجعل جذري المعادلة  𝐤ما قيمة الثابت   [𝟏𝟏]
 التر

           𝐱𝟐 − (𝐤 + 𝟐)𝐱 + 𝟑𝟔 =  متساويي   ؟ تحقق من   𝟎

 الإجابة .           

𝟎لة متساويي   اذا كان الممت    يكون جذري المعاد   الحل :  = 

𝐚 = 𝟏     ,   𝐛 = −(𝐤 + 𝟐)     ,    𝐜 = 𝟑𝟔 

𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 = 𝟎 

[−(𝐤 + 𝟐)]𝟐 = −𝟒(𝟏)(𝟑𝟔) = 𝟎    

(𝐤 + 𝟐)𝟐 − 𝟏𝟒𝟒 = 𝟎 

(𝐤 + 𝟐)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟏𝟒𝟒 بيع   باخذ الجذري التر

𝐤 + 𝟐 = ±𝟏𝟐 

   𝐤 + 𝟐 = 𝟏𝟐    ⟹    𝐤 = 𝟏𝟐 − 𝟐 =  أما𝟏𝟎

   𝐤 + 𝟐 = −𝟏𝟐     ⟹    𝐤 = −𝟏𝟐 − 𝟐 =  أو𝟏𝟒−

بالمعادلة الأصلية ونجد جذور المعادلة  𝐤نعوض قيم  التحقق : 

: 

𝐤 = 𝟏𝟐  ⟹     𝐱𝟐 − (𝐤 + 𝟐)𝐱 + 𝟑𝟔 = 𝟎 

                𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 + 𝟑𝟔 = 𝟎  ⟹   (𝐱 − 𝟔)𝟐 = 𝟎 

                𝐱 − 𝟔 = 𝟎    ⟹    𝐱 = 𝟔 

𝐤 = −𝟏𝟒  ⟹     𝐱𝟐 − (𝐤 + 𝟐)𝐱 + 𝟑𝟔 = 𝟎    

                    𝐱𝟐 + 𝟏𝟐𝐱 + 𝟑𝟔 = 𝟎  ⟹     (𝐱 + 𝟔)𝟐

= 𝟎 

                    𝐱 + 𝟔 = 𝟎    ⟹    𝐱 = −𝟔 

 

ي تجعل جذري  𝐤ما قيمة الثابت   [𝟏𝟐]
 المعادلة التر

         𝟒𝐲𝟐 + 𝟐𝟓 = (𝐤 − 𝟓)𝐲  متساويي   ؟ تحقق من الإجابة

. 

 

𝟎كون جذري المعادلة متساويي   اذا كان الممت    ي  الحل :  = 

𝟒𝐲𝟐 − (𝐤 − 𝟓)𝐲 + 𝟐𝟓 = 𝟎        

𝐚 = 𝟒     ,   𝐛 = −(𝐤 − 𝟓)     ,    𝐜 = 𝟐𝟓 

𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 = 𝟎 

[−(𝐤 − 𝟓)]𝟐 = −𝟒(𝟒)(𝟐𝟓) = 𝟎       

 (𝐤 − 𝟓)𝟐 − 𝟒𝟎𝟎 = 𝟎 

(𝐤 − 𝟓)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟒𝟎𝟎 بيع   باخذ الجذري التر

𝐤 − 𝟓 = ±𝟐𝟎 

   𝐤 − 𝟓 = 𝟐𝟎    ⟹    𝐤 = 𝟐𝟎 + 𝟓 =  أما𝟐𝟓

   𝐤 − 𝟓 = −𝟐𝟎     ⟹    𝐤 = −𝟐𝟎 + 𝟓 =  أو𝟏𝟓−

بالمعادلة الأصلية ونجد جذور المعادلة  𝐤نعوض قيم  التحقق : 

: 

𝐤 = 𝟐𝟓  ⟹     𝐲𝟐 − (𝐤 − 𝟓)𝐲 + 𝟐𝟓 = 𝟎      

                    𝐲𝟐 − 𝟐𝟎𝐲 + 𝟐𝟓 = 𝟎    ⟹     (𝐲 − 𝟓)𝟐

= 𝟎 

                    𝐲 − 𝟓 = 𝟎    ⟹    𝐲 = 𝟓 

 

ي تجعل جذ 𝐤ما قيمة الثابت   [𝟏𝟑]
 ري المعادلة التر

          𝐙𝟐 + 𝟏𝟔 = (𝐤 + 𝟒)𝐙   متساويي   ؟ تحقق من

 الإجابة . 

𝟎يكون جذري المعادلة متساويي   اذا كان الممت      الحل :    = 

𝐙𝟐 − (𝐤 + 𝟒)𝐙 + 𝟏𝟔 = 𝟎      

𝐚 = 𝟏     ,   𝐛 = −(𝐤 + 𝟒)     ,    𝐜 = 𝟏𝟔 

𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 = 𝟎 

[−(𝐤 + 𝟒)]𝟐 = −𝟒(𝟏)(𝟏𝟔) = 𝟎       

(𝐤 + 𝟒)𝟐 − 𝟔𝟒 = 𝟎 

(𝐤 + 𝟒)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟔𝟒 بيع   باخذ الجذري التر

𝐤 + 𝟒 = ±𝟖 

   𝐤 + 𝟒 = 𝟖    ⟹    𝐤 = 𝟖 − 𝟒 =  أما𝟒

   𝐤 + 𝟒 = −𝟖     ⟹    𝐤 = −𝟖 − 𝟒 =  أو𝟏𝟐−

بالمعادلة الأصلية ونجد جذور   𝐤نعوض قيم  التحقق : 

 المعادلة : 

𝐤 = 𝟒  ⟹     𝐙𝟐 − (𝐤 + 𝟒)𝐙 + 𝟏𝟔 = 𝟎    

                    𝐙𝟐 − 𝟖𝐙 + 𝟏𝟔 = 𝟎      ⟹     (𝐙 − 𝟒)𝟐

= 𝟎 

                    𝐙 − 𝟒 = 𝟎    ⟹    𝐙 = 𝟒 

𝐤 = −𝟏𝟐  ⟹     𝐙𝟐 − (𝐤 + 𝟒)𝐙 + 𝟏𝟔 = 𝟎    

                      𝐙𝟐 + 𝟖𝐲 + 𝟏𝟔 = 𝟎      ⟹     (𝐙 + 𝟒)𝟐

= 𝟎 

                      𝐙 + 𝟒 = 𝟎    ⟹    𝐙 = −𝟒 

𝐙𝟐بي   أن المعادلة   [𝟏𝟔] − 𝟔𝐙 + 𝟐𝟖 = ي   𝟎
 
ليس لها حل ف

𝐑 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏  ,   𝐛 = −𝟔   ,   𝐜 = 𝟐𝟖 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟔)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟐𝟖) = 𝟑𝟔 − 𝟏𝟏𝟐 = −𝟕𝟔 

ي  
 
 𝐑مقدار الممت   سالب لذا المعادلة ليس لها حل ف
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𝐤 = −𝟏𝟓  ⟹     𝐲𝟐 − (𝐤 − 𝟓)𝐲 + 𝟐𝟓 = 𝟎    

                       𝐲𝟐 + 𝟐𝟎𝐲 + 𝟐𝟓 = 𝟎   ⟹    (𝐲 + 𝟓)𝟐

= 𝟎 

                       𝐲 + 𝟓 = 𝟎    ⟹     𝐲 = −𝟓 

 

 

 

ي  جد مجموعة حل المعادلات التا
 
 𝐑لية باستعمال القانون ف

[𝟏𝟓]  𝐱𝟐 − 𝟕𝐱 − 𝟏𝟒 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏 ,   𝐛 = −𝟕   ,   𝐜 = −𝟏𝟒 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

𝐱 =
−(−𝟕) ± √(−𝟕)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟏𝟒)

𝟐(𝟏)
 

   =
𝟕 ± √𝟒𝟗 + 𝟓𝟔

𝟐
=

𝟕 ± √𝟏𝟎𝟓

𝟐
 

𝐱   أما =
𝟕 + √𝟏𝟎𝟓

𝟐
𝐱    أو    =

𝟕 − √𝟏𝟎𝟓

𝟐
  

𝐒 = {
𝟕 + √𝟏𝟎𝟓

𝟐
 ,

𝟕 − √𝟏𝟎𝟓

𝟐
} 

 

[𝟏𝟔]  𝐲𝟐 + 𝟑𝐲 − 𝟗 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏 ,   𝐛 = 𝟑   ,   𝐜 = −𝟗 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−𝟑 ± √(𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟗)

𝟐(𝟏)
 

    =
−𝟑 ± √𝟗 + 𝟑𝟔

𝟐
=

−𝟑 ± √𝟒𝟓

𝟐
 

𝐲   أما =
−𝟑 + √𝟒𝟓

𝟐
𝐲   أو     =

−𝟑 − √𝟒𝟓

𝟐
  

𝐒 = {
−𝟑 + √𝟒𝟓

𝟐
    ,

−𝟑 − √𝟒𝟓

𝟐
} 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐱   أما =
𝟒 + √𝟔

𝟓
𝐱    أو       =

𝟒 − √𝟔

𝟓
 

𝐒 = {
𝟒 + √𝟔

𝟓
 ,

𝟒 − √𝟔

𝟓
} 

 

 

[𝟏𝟕]  𝟗𝐱𝟐 − 𝟖(𝟑𝐱 + 𝟐) = 𝟎 

    الحل : 

𝟗𝐱𝟐 − 𝟐𝟒𝐱 − 𝟏𝟔 = 𝟎     

 𝐚 = 𝟗 ,   𝐛 = −𝟐𝟒   ,   𝐜 = −𝟏𝟔 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

𝐱 =
𝟐𝟒 ± √𝟓𝟕𝟔 + 𝟓𝟕𝟔

𝟏𝟖
=

𝟐𝟒 ± √𝟏𝟏𝟓𝟐

𝟏𝟖
 

    =
𝟐𝟒 ± 𝟐𝟒√𝟐

𝟏𝟖
=

𝟒 ± 𝟒√𝟐

𝟑
 

𝐱   أما =
𝟒 + 𝟒√𝟐

𝟑
𝐱   أو       =

𝟒 − 𝟒√𝟐

𝟑
  

𝐒 = {
𝟒 + 𝟒√𝟐

𝟑
 ,

𝟒 − 𝟒√𝟐

𝟑
} 

 

[𝟏𝟖]  𝟐𝐲𝟐 − 𝟐 = −𝟏𝟎𝐲 

    الحل : 

𝟐𝐲𝟐 + 𝟏𝟎𝐲 − 𝟐 = 𝟎  ⟹  𝐚 = 𝟐 ,   𝐛 = 𝟏𝟎   ,   𝐜

= −𝟐 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

𝐲 =
−𝟏𝟎 ± √(𝟏𝟎)𝟐 − 𝟒(𝟐)(−𝟐)

𝟐(𝟐)
 

    =
−𝟏𝟎 ± √𝟏𝟎𝟎 + 𝟏𝟔

𝟒
=

−𝟏𝟎 ± √𝟏𝟏𝟔

𝟒
 

𝒚 =
−𝟏𝟎 ± 𝟐√𝟐𝟗

𝟒
=

𝟐(−𝟓 ± √𝟐𝟗)

𝟒
=

−𝟓 ± √𝟐𝟗

𝟐
 

𝐲   أما =
−𝟓 + √𝟐𝟗

𝟐
𝐲   أو      =

−𝟓 − √𝟐𝟗

𝟐
  

𝐒 = {
−𝟓 + √𝟐𝟗

𝟐
 ,

−𝟓 − √𝟐𝟗

𝟐
} 

 

𝐱 تدرب وحل التمرينات    =
𝟖 ± 𝟐√𝟔

𝟏𝟎
=

𝟐(𝟒 ± √𝟔)

𝟏𝟎
=

𝟒 ± √𝟔

𝟓
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ي  
 
اذا كان   𝐑حدد جذور المعادلة أولا ثم جد مجموعة الحل ف

 ممكنا  

[𝟏𝟗]  𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 = 𝟓 

    الحل : 

𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − 𝟓 = 𝟎   ⟹  𝐚 = 𝟏  ,   𝐛 = 𝟒 ,   𝐜 = −𝟓 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (𝟒)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟓) = 𝟏𝟔 + 𝟐𝟎 = 𝟑𝟔 

 مقدار الممت   مرب  ع كامل ونوع الجذران حقيقيان نسبيان . 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−𝟒 ± √𝟑𝟔

𝟐(𝟏)
=

−𝟒 ± 𝟔

𝟐
 

𝐱    أما =
−𝟒 + 𝟔

𝟐
=

𝟐

𝟐
= 𝟏  

𝐱  أو =
−𝟒 − 𝟔

𝟐
=

−𝟏𝟎

𝟐
= −𝟓    ⟹     𝐒 = {𝟏, −𝟓}  

 

[𝟐𝟎]  𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 − 𝟏𝟎 = 𝟎 

    الحل : 

     𝐚 = 𝟏  ,   𝐛 = −𝟐 ,   𝐜 = −𝟏𝟎 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟐)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟏𝟎) = 𝟒 + 𝟒𝟎 = 𝟒𝟒 

مقدار الممت   ليس  مرب  ع كامل ونوع الجذران حقيقيان غت  

 نسبي    . 

𝒚 =
−𝒃 ± √𝒃𝟐 − 𝟒𝒂𝒄

𝟐𝒂
=

−(−𝟐) ± √𝟒𝟒

𝟐(𝟏)

=
𝟐 ± √𝟒𝟒

𝟐
 

𝒚 =
𝟐 ± 𝟐√𝟏𝟏

𝟐
= 𝟏 ± √𝟏𝟏 

 

𝐲   أما = 𝟏 + 𝐲   أو    𝟏𝟏√ = 𝟏 − √𝟏𝟏 

𝐒 = ൛𝟏 + √𝟏𝟏 , 𝟏 − √𝟏𝟏ൟ 

 

 

 

 

 

 

 

[𝟐𝟏]  𝟐𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 + 𝟕 = 𝟎 

    الحل : 

     𝐚 = 𝟐  ,   𝐛 = −𝟓 ,   𝐜 = 𝟕 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟓)𝟐 − 𝟒(𝟐)(𝟕) = 𝟐𝟓 − 𝟓𝟔 = −𝟑𝟏 

ي  
 
ونوع الجذران غت   𝐑مقدار الممت   سالب ليس لها حل ف

 حقيقيي   

 

[𝟐𝟐]  𝐲𝟐 − 𝟏𝟒𝐲 + 𝟒𝟗 = 𝟎 

    الحل : 

     𝐚 = 𝟏  ,   𝐛 = −𝟏𝟒 ,   𝐜 = 𝟒𝟗 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟏𝟒)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟒𝟗) = 𝟏𝟗𝟔 − 𝟏𝟗𝟔 = 𝟎 

لجذران متساويان ) لهل جذر  مقدار الممت   يساوي صفر ونوع ا

ي واحد ( 
 حقيفر

𝒚 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−(−𝟏𝟒) ± √𝟎

𝟐(𝟏)
=

𝟏𝟒

𝟐

= 𝟕 
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ي تجعل جذري المعادلة  𝐤ما قيمة الثابت   [𝟐𝟒]
 التر

          𝟒𝒚𝟐 + 𝟑𝟔 = (𝐤 − 𝟔)𝐲  متساويي   ؟ تحقق من 

 الإجابة . 

𝟎ن جذري المعادلة متساويي   اذا كان الممت    يكو   الحل :  = 

𝟒𝐲𝟐 − (𝐤 − 𝟔)𝐲 + 𝟑𝟔 = 𝟎  

𝐚 = 𝟒     ,   𝐛 = −(𝐤 − 𝟔)     ,    𝐜 = 𝟑𝟔 

𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 = 𝟎 

[−(𝐤 − 𝟔)]𝟐 − 𝟒(𝟒)(𝟑𝟔) = 𝟎       

 

ي تجعل جذري المعادلة  𝐤ما قيمة الثابت   [𝟐𝟑]
 التر

          𝐱𝟐 − (𝐤 + 𝟔)𝐱 + 𝟒𝟗 =  تحقق من متساويي   ؟ 𝟎

 الإجابة .          

𝟎يكون جذري المعادلة متساويي   اذا كان الممت      الحل :  = 

𝐚 = 𝟏     ,   𝐛 = −(𝐤 + 𝟔)     ,    𝐜 = 𝟒𝟗 

𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 = 𝟎 

[−(𝐤 + 𝟔)]𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟒𝟗) = 𝟎       

(𝐤 + 𝟔)𝟐 − 𝟏𝟗𝟔 = 𝟎 

(𝐤 + 𝟔)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟏𝟗𝟔 بيع   باخذ الجذري التر

𝐤 + 𝟔 = ±𝟏𝟒 

   𝐤 + 𝟔 = 𝟏𝟒    ⟹    𝐤 = 𝟏𝟒 − 𝟔 =  أما𝟖

   𝐤 + 𝟔 = −𝟏𝟒     ⟹    𝐤 = −𝟏𝟒 − 𝟔 =  أو𝟐𝟎−

بالمعادلة الأصلية ونجد جذور المعادلة  𝐤نعوض قيم  التحقق : 

: 

𝐤 = 𝟖  ⟹     𝐱𝟐 − (𝐤 + 𝟔)𝐱 + 𝟒𝟗 = 𝟎 

                         𝐱𝟐 − 𝟏𝟒𝐱 + 𝟒𝟗 = 𝟎   ⟹  (𝐱 − 𝟕)𝟐

= 𝟎 

                         𝐱 − 𝟕 = 𝟎    ⟹    𝐱 = 𝟕 

𝐤 = −𝟐𝟎  ⟹   𝐱𝟐 − (𝐤 + 𝟔)𝐱 + 𝟒𝟗 = 𝟎    

                         𝐱𝟐 + 𝟏𝟒𝐱 + 𝟒𝟗 = 𝟎 ⟹   (𝐱 + 𝟕)𝟐

= 𝟎 

                         𝐱 + 𝟕 = 𝟎    ⟹    𝐱 = −𝟕 

ي

2𝐙𝟐بي   أن المعادلة  [𝟐𝟔] − 𝟑𝐙 + 𝟏𝟎 = ي   𝟎
 
ليس لها حل ف

𝐑  

    الحل : 

𝐚 = 𝟐   ,   𝐛 = −𝟑   ,   𝐜 = 𝟏𝟎 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 = (−𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟐)(𝟏𝟎) 

                          = 𝟗 − 𝟖𝟎 = −𝟕𝟏 

ي  
 
 𝐑مقدار الممت   سالب لذا المعادلة ليس لها حل ف

 الطريقة الثانية : 

𝐩𝟐 − 𝟑𝟎𝐩 + 𝟐𝟐𝟓 = 𝟎     ⟹      (𝐩 − 𝟏𝟓)𝟐 = 𝟎     

  𝐩 − 𝟏𝟓 = 𝟎   ⟹    𝐩 = 𝟏𝟓 

(𝐤 − 𝟔)𝟐 − 𝟓𝟕𝟔 = 𝟎 

(𝐤 − 𝟔)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟓𝟕𝟔 بيع   باخذ الجذري التر

𝐤 − 𝟔 = ±𝟐𝟒 

   𝐤 − 𝟔 = 𝟐𝟒    ⟹    𝐤 = 𝟐𝟒 + 𝟔 =  أما𝟑𝟎

   𝐤 − 𝟔 = −𝟐𝟒     ⟹    𝐤 = −𝟐𝟒 + 𝟔 =  وأ𝟏𝟖−

بالمعادلة الأصلية ونجد جذور   𝐤نعوض قيم  : التحقق 

 المعادلة : 

𝐤 = 𝟑𝟎  ⟹     𝟒𝐲𝟐 − (𝐤 − 𝟔)𝐲 + 𝟑𝟔 = 𝟎   

            𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝟒𝐲 + 𝟑𝟔 = 𝟎 ⟹  (𝟐𝐲 − 𝟔)𝟐 = 𝟎 

                    𝟐𝐲 − 𝟔 = 𝟎 ⟹    𝟐𝐲 = 𝟔 ⟹   𝐲 =
𝟔

𝟐
= 𝟑 

𝐤 = −𝟏𝟖  ⟹     𝟒𝐲𝟐 − (𝐤 − 𝟔)𝐲 + 𝟑𝟔 = 𝟎  

     𝟒𝐲𝟐 + 𝟐𝟒𝐲 + 𝟑𝟔 = 𝟎     ⟹     (𝟐𝐲 + 𝟔)𝟐 = 𝟎 

   𝟐𝐲 + 𝟔 = 𝟎  ⟹    𝟐𝐲 = −𝟔 ⟹     𝐲 = −
𝟔

𝟐
= −𝟑     

ي تجعل جذري المعادلة  𝐤ما قيمة الثابت   [𝟐𝟓]
 التر

          𝐙𝟐 + 𝟖𝟏 = (𝐤 + 𝟗)𝐙    متساويي   ؟ تحقق من الإجابة

. 

𝟎 اذا كان الممت    يكون جذري المعادلة متساويي     الحل :  = 

𝐙𝟐 − (𝐤 + 𝟗)𝐙 + 𝟖𝟏 = 𝟎       

     𝐚 = 𝟏     ,   𝐛 = −(𝐤 + 𝟗)     ,    𝐜 = 𝟖𝟏 

𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 = 𝟎 

[−(𝐤 + 𝟗)]𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟖𝟏) = 𝟎       

(𝐤 + 𝟗)𝟐 − 𝟑𝟐𝟒 = 𝟎 

(𝐤 + 𝟗)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟑𝟐𝟒 بيع   باخذ الجذري التر

𝐤 + 𝟗 = ±𝟏𝟖 

   𝐤 + 𝟗 = 𝟏𝟖    ⟹    𝐤 = 𝟏𝟖 − 𝟗 =  اأم𝟗

   𝐤 + 𝟗 = −𝟏𝟖     ⟹    𝐤 = −𝟏𝟖 − 𝟗 =  أو𝟐𝟕−

بالمعادلة الأصلية ونجد جذور   𝐤نعوض قيم  التحقق : 

 المعادلة : 

𝐤 = 𝟗  ⟹     𝐙𝟐 − (𝐤 + 𝟗)𝐙 + 𝟖𝟏 = 𝟎    
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ي احدى المناسبات اطلقت مجموعة من  [𝟐𝟕]
 
 العاب نارية : ف

ي الهواء وصلت الى ارتفاع          
 
  𝟏𝟒𝟎𝐦الألعاب النارية عموديا ف

  . 
 احسب الزمن الذي وصلت به الى هذا الارتفاع اذا كانت           

𝟓𝐭𝟐ادلة التالية :  المع         + 𝟔𝟎𝐭 =  تمثل العلاقة بي      𝟏𝟒𝟎
 𝐭الارتفاع بالأمتار الذي وصلت اليه الألعاب النارية بعد         
 . ثانية 
 :  الطريقة الاولىالحل 

𝟓𝐭𝟐 + 𝟔𝟎𝐭 − 𝟏𝟒𝟎 = 𝟎    } ÷ 𝟓    

𝐭𝟐 + 𝟏𝟐𝐭 − 𝟐𝟖 = 𝟎  

 𝐚 = 𝟏  , 𝐛 = 𝟏𝟐 , 𝐜 = −𝟐𝟖 

𝐭 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚

=
−𝟏𝟐 ± √(𝟏𝟐)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟐𝟖)

𝟐(𝟏)
 

    =
−𝟏𝟐 ± √𝟏𝟒𝟒 + 𝟏𝟏𝟐

𝟐
=

−𝟏𝟐 ± √𝟐𝟓𝟔

𝟐
 

𝐭 =
−𝟏𝟐 ± 𝟏𝟔

𝟐
 

𝐭  أما =
−𝟏𝟐 + 𝟏𝟔

𝟐
=

𝟒

𝟐
= 𝟐  

𝐭   أو =
−𝟏𝟐 − 𝟏𝟔

𝟐
=

−𝟐𝟖

𝟐
=   يهملي        𝟏𝟒−

 الطريقة الثانية : 

𝟓𝐭𝟐 + 𝟔𝟎𝐭 − 𝟏𝟒𝟎 = 𝟎    } ÷ 𝟓      

𝐭𝟐 + 𝟏𝟐𝐭 − 𝟐𝟖 = 𝟎   ⟹  (𝐭 + 𝟏𝟒)(𝐭 − 𝟐) = 𝟎      

  𝐭 + 𝟏𝟒 = 𝟎     ⟹       𝐭 =  أمايهملي    𝟏𝟒−

   𝐭 − 𝟐 = 𝟎     ⟹     𝐭 = يأوالزمني          𝟐

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                    𝐙𝟐 − 𝟏𝟖 + 𝟖𝟏 = 𝟎  ⟹     (𝐙 − 𝟗)𝟐

= 𝟎 

                    𝐙 − 𝟗 = 𝟎    ⟹    𝐙 = 𝟗 

𝐤 = −𝟐𝟕  ⟹     𝐙𝟐 − (𝐤 + 𝟗)𝐙 + 𝟖𝟏 = 𝟎  

                      𝐙𝟐 + 𝟏𝟖𝐙 + 𝟖𝟏 = 𝟎 ⟹  (𝐙 + 𝟗)𝟐

= 𝟎 

                      𝐙 + 𝟗 = 𝟎     ⟹    𝐙 = −𝟗     

 

 

 

يحسب سامر سعر الكلفة للبدلة الرجالية   تجارة :  [𝟐𝟖]

غ للرب  ح ويبيعها للزبائن بمبلغ  ثم يضيف عليها مبل الواحدة 

 الف    𝟏𝟐𝟎

ي المعادلة    𝐩دينار اذا كانت           
 
𝐩𝟐ف − 𝟑𝟎𝐩 + 𝟐𝟐𝟓 = 𝟎  

ي البدلة الواحدة          
 
الدنانت   بألوف تمثل مبلغ رب  ح سامر ف

 فما سعر كلفة البدلة الواحدة ؟ 

 :  الطريقة الاولىالحل 

𝐚 = 𝟏  , 𝐛 = −𝟑𝟎  , 𝐜 = 𝟐𝟐𝟓 

𝐩 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

    =
−(−𝟑𝟎) ± √(−𝟑𝟎)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟐𝟐𝟓)

𝟐(𝟏)
 

    =
𝟑𝟎 ± √𝟗𝟎𝟎 − 𝟗𝟎𝟎

𝟐
=

𝟑𝟎

𝟐
= 𝟏𝟓 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 تدرب وحل مسائل حياتية 
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ي   [𝟐𝟗]
 
تحد : حدد جذور المعادلة أولا ثم جد مجموعة الحل ف

𝐑 
   كان :   اذا          

𝐢)  𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 = 𝟏𝟎 

    الحل : 

𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 − 𝟏𝟎 = 𝟎  ⟹      𝐚 = 𝟏  ,   𝐛 = 𝟖 ,   𝐜

= −𝟏𝟎 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟏𝟎) = 𝟔𝟒 + 𝟒𝟎 = 𝟏𝟎𝟒  

مقدار الممت   ليس مرب  ع كامل ونوع الجذران حقيقيان غت  

 نسبيي   . 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−𝟖 ± √𝟏𝟎𝟒

𝟐(𝟏)

=
−𝟖 ± 𝟐√𝟐𝟔

𝟐
 

    =
𝟐(−𝟒 ± √𝟐𝟔)

𝟐
= −𝟒 ± √𝟐𝟔 

    𝐱 = −𝟒 + 𝐱  أو    𝟐𝟔√ = −𝟒 −  أما 𝟐𝟔√

𝐒 = ൛−𝟒 + √𝟐𝟔 , −𝟒 − √𝟐𝟔ൟ 

 

𝐢𝐢) 𝟑𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 − 𝟒𝟐 = 𝟎 

    الحل : 

𝟑𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 − 𝟒𝟐 = 𝟎  } ÷ 𝟑 ⟹ 𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 − 𝟏𝟒

= 𝟎       

𝐚 = 𝟏  , 𝐛 = −𝟐  , 𝐜 = −𝟏𝟒 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟐)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟏𝟒) = 𝟒 + 𝟓𝟔 = 𝟔𝟎  

مقدار الممت   ليس مرب  ع كامل ونوع الجذران حقيقيان غت  

 نسبيي   . 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−(−𝟐) ± √𝟔𝟎

𝟐(𝟏)

=
𝟐 ± 𝟐√𝟏𝟓

𝟐
 

    =
𝟐(𝟏 ± √𝟏𝟓)

𝟐
= 𝟏 ± √𝟏𝟓 

    𝐲 = 𝟏 +  أما𝟏𝟓√

    𝐲 = 𝟏 − √𝟏𝟓         ⟹     𝐒 = ൛𝟏 + √𝟏𝟓 , 𝟏 −

√𝟏𝟓ൟأو 

 

 

 

 

 قال سعد أن المعادلة  أصحح الخطأ :  [𝟑𝟎]

           𝟐𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 − 𝟗 = ي مجموعة الاعداد  𝟎
 
  لىي لها حل ف

 الحقيقية . اكتشف خطأ سعد وصححه .           

    الحل : 

𝐚 = 𝟐   , 𝐛 = −𝟑  , 𝐜 = −𝟗 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟐)(−𝟗) = 𝟗 + 𝟕𝟐 = 𝟖𝟏  

 مقدار الممت   مرب  ع كامل ونوع الجذران حقيقيان نسبيان . 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−(−𝟑) ± √𝟖𝟏

𝟐(𝟐)
=

𝟑 ± 𝟗

𝟒
 

𝐱   أما =
𝟑 + 𝟗

𝟒
=

𝟏𝟐

𝟒
= 𝟑 

𝐱   أو =
𝟑 − 𝟗

𝟒
=

−𝟔

𝟒
= −

𝟑

𝟐
  ⟹    𝐒 = {𝟑, −

𝟑

𝟐
} 

 

استعملت مروة المقدار الممت   لكتابة    حس عددي : [𝟑𝟏]

𝐙𝟐المعادلة           جذري  − 𝟖𝐙 + 𝟏𝟔 = دون تحليلها .   𝟎

   استطاعت مروة كتابة جذري المعادلة .         فش كيف 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏  , 𝐛 = −𝟖  , 𝐜 = 𝟏𝟔 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟏𝟔) = 𝟔𝟒 − 𝟔𝟒 = 𝟎 

ي واحد . 
 قيمة المقدار الممت   يساوي صفر ولها جذر حقيفر

 

 

 

 

 ف                كر  
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𝐱𝟐نوع جذري المعادلة   أكتب //   + 𝟏𝟎𝟎 = 𝟐𝟎𝐱   . باستعمال المقدار الممت   دون حلها 

    الحل : 

𝐱𝟐 − 𝟐𝟎𝐱 + 𝟏𝟎𝟎 = 𝟎       ⟹      𝐚 = 𝟏  , 𝐛 = −𝟐𝟎  , 𝐜 = 𝟏𝟎𝟎 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟐𝟎)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟏𝟎𝟎) = 𝟒𝟎𝟎 − 𝟒𝟎𝟎 = 𝟎 

ي واحد . 
 قيمة المقدار الممت   يساوي صفر ونوع الجذران حقيقيان متساويان  ولها جذر حقيفر

 

𝟑]الدرس   −  حل المعادلات الكشية  [𝟔

ي مقامها متغت  وذلك بتخلص من الكسور  نستعمل تح
 
ي ف

ية لحل المعادلات الكشية التر ليل المقادير الجتر

 .ثم حلها بإحدى طرق التحليل السابقة . 

 

اء التحفية الواحدة   مثال //  𝟐𝐱اذا كان ثمن سرر +  الف دينار   𝟑

اع ست تحفيات              𝐱𝟐وثمن سرر + 𝟑𝐱 −   دينار  الف  𝟏

 فاذا 

كان ثمن تحفية واحدة الى ثمن ست تحفيات             
𝟏

𝟑
 فما ثمن    

اء تحفية واحدة ؟              سرر

    الحل : 

ثمني تحفية واحدةي

ثمني ست تحفيات
=

𝟏

𝟑
      

 
𝟐𝐱 + 𝟑

𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 − 𝟏
=

𝟏

𝟑
ي الوسطي  ي                 

 الطرفي  ي ف 

𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 − 𝟏 = 𝟔𝐱 + 𝟗    

   𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 − 𝟏 − 𝟔𝐱 − 𝟗 = 𝟎 

𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 − 𝟏𝟎 = 𝟎      ⟹      (𝐱 + 𝟐)(𝐱 − 𝟓) = 𝟎 

   𝐱 + 𝟐 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أمايهملي     𝟐−

   𝐱 − 𝟓 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أو𝟓

𝟐𝐱 + 𝟑 = 𝟐(𝟓) + 𝟑 = 𝟏𝟎 + 𝟑 =            الفي 𝟏𝟑

اء تحفية واحدة هو    ألف دينار   𝟏𝟑ثمن سرر

  

 

لية ثم تحقق من  مجموعة الحل للمعادلة التا  جد مثال //  

 صحة 

 الحل :             

𝟓𝐱 +
𝐱 − 𝟐

𝟑𝐱
=

𝟐

𝟑
    

    الحل : 

𝟓𝐱 +
𝐱 − 𝟐

𝟑𝐱
=

𝟐

𝟑
  }  ∙ 𝟑𝐱 

𝟑𝐱(𝟓𝐱) + 𝟑𝐱 (
𝐱 − 𝟐

𝟑𝐱
) = 𝟑𝐱 (

𝟐

𝟑
)      

  𝟏𝟓𝐱𝟐 + 𝐱 − 𝟐 = 𝟐𝐱 ⟹ 𝟏𝟓𝐱𝟐 + 𝐱 − 𝟐 − 𝟐 = 𝟎  

  𝟏𝟓𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟐 = 𝟎   ⟹   (𝟓𝐱 − 𝟐)(𝟑𝐱 + 𝟏) = 𝟎 

𝟓𝐱   أما − 𝟐 = 𝟎    ⟹    𝟓𝐱 = 𝟐    ⟹    𝐱 =
𝟐

𝟓
 

𝟑𝐱   أو + 𝟏 = 𝟎    ⟹    𝟑𝐱 = −𝟏   ⟹    𝐱 = −
𝟏

𝟑
    

  𝐒 = {
𝟐

𝟓
, −

𝟏

𝟑
} 

ي المعادلة الأصلية :  𝐱نعوض قيم   لتحقق من صحة الحل : ا
 
 ف

𝐱 =
𝟐

𝟓
     ⟹    𝟓 (

𝟐

𝟓
) +

𝟐
𝟓

− 𝟐

𝟑 (
𝟐
𝟓

)
= 𝟐 +

𝟐 − 𝟏𝟎
𝟓
𝟔
𝟓

 

                    = 𝟐 +
−𝟖

𝟔
= 𝟐 −

𝟒

𝟑
=

𝟔 − 𝟒

𝟑

=
𝟐

𝟑
  الايمن     
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𝐱 = −
𝟏

𝟑
     ⟹    𝟓 (−

𝟏

𝟑
) +

−𝟏
𝟑 − 𝟐

𝟑 (−
𝟏
𝟑)

= −
𝟓

𝟑
+

−𝟏 − 𝟔
𝟑

−
𝟑
𝟑

= −
𝟓

𝟑
+

−𝟕

−𝟑

=
−𝟓

𝟑
+

𝟕

𝟑
=

𝟐

𝟑
 الايمن     

 

 

 

ي  جد مجمو مثال // 
 
 :    𝐑عة الحل للمعادلة ف

𝐱

𝐱 − 𝟑
+

𝟒𝐱

𝐱 + 𝟑
=

𝟏𝟖

𝐱𝟐 − 𝟗
 

    الحل : 

𝐱

𝐱 − 𝟑
+

𝟒𝐱

𝐱 + 𝟑
=

𝟏𝟖

(𝐱 + 𝟑)(𝐱 − 𝟑)
   }

× (𝐱 + 𝟑)(𝐱 − 𝟑) 

𝐱(𝐱 + 𝟑) + 𝟒𝐱(𝐱 − 𝟑) = 𝟏𝟖   

𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 + 𝟒𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 − 𝟏𝟖 = 𝟎 

𝟓𝐱𝟐 − 𝟗𝐱 − 𝟏𝟖 = 𝟎     ⟹      (𝐱 − 𝟑)(𝟓𝐱 + 𝟔) = 𝟎 

     𝐱 − 𝟑 = 𝟎    ⟹    𝐱 =  أما    𝟑

𝟓𝐱  أو + 𝟔 = 𝟎    ⟹    𝟓𝐱 = −𝟔   ⟹   𝐱 = −
𝟔

𝟓
    

  𝐒 = {𝟑, −
𝟔

𝟓
}  

 

ي

ي

ي

ي

ي

ي

ي

ي

ي

ي

ي

ي

ي

 

 

 

 جد مجموعة حل المعادلة :  مثال // 

𝟐

𝐱 + 𝟐
−

𝐱

𝟐 − 𝐱
=

𝐱𝟐 + 𝟒

𝐱𝟐 − 𝟒
 

    الحل : 

𝟐

𝐱 + 𝟐
+

𝐱

𝐱 − 𝟐
=

𝐱𝟐 + 𝟒

(𝐱 + 𝟐)(𝐱 − 𝟐)
   }

× (𝐱 + 𝟐)(𝐱 − 𝟐) 

𝟐(𝐱 − 𝟐) + 𝐱(𝐱 + 𝟐) = 𝐱𝟐 + 𝟒    

   𝟐𝐱 − 𝟒 + 𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 = 𝐱𝟐 + 𝟒 

𝟒𝐱 − 𝟒 + 𝐱𝟐 = 𝐱𝟐 + 𝟒  

 𝟒𝐱 − 𝟒 + 𝐱𝟐 − 𝐱𝟐 − 𝟒 = 𝟎 

𝟒𝐱 − 𝟖 = 𝟎   ⟹    𝟒𝐱 = 𝟖    ⟹    𝐱 =
𝟖

𝟒
= 𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

145 
 

 الجزء الأول
2020 

بعقوبة /ديالى 0771815388هاتف/    

ي  
 
 𝐑جد مجموعة الحل لكل معادلة من المعادلات التالية ف

 وتحقق من صحة الحل : 

[𝟏] 
𝟏

𝐱
+

𝟏

𝟐
=

𝟔

𝟒𝐱𝟐
   } ∙ 𝟒𝐱𝟐 

    :  الحل

𝟒𝐱 + 𝟐𝐱𝟐 = 𝟔   ⟹   𝟐𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − 𝟔 = 𝟎  }  ÷ 𝟐 

𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 − 𝟑 = 𝟎     ⟹    (𝐱 + 𝟑)(𝐱 − 𝟏) = 𝟎 

𝐱  أما − 𝟑 = 𝟎    ⟹     𝐱 = 𝟑  

𝐱       أو − 𝟏 = 𝟎    ⟹    𝐱 = 𝟏 

ي المعادلة الأصلية :  𝐱نعوض قيم  تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝐱 = 𝟏  ⟹    
𝟏

𝐱
+

𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟏
+

𝟏

𝟐
=

𝟐 + 𝟏

𝟐

=
𝟑

𝟐
 الطرفي الايسر  

                      
𝟔

𝟒𝐱𝟐
=

𝟔

𝟒(𝟏)𝟐
=

𝟔

𝟒

=
𝟑

𝟐
  الطرفي الايمن            

[𝟒]  
𝐲 + 𝟏

𝟐𝐲𝟐
=

𝟑

𝟒
ي الوسطي  ي          

  الطرفي  ي ف 

    الحل : 

𝟐𝐲𝟐(𝟑) = 𝟒(𝐲 + 𝟏)      ⟹      𝟔𝐲𝟐 = 𝟒𝐲 + 𝟒 

𝟔𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 − 𝟒 = 𝟎  } ÷ 𝟐 ⟹  𝟑𝒚𝟐 − 𝟐𝐲 − 𝟐 = 𝟎 

   𝐚 = 𝟑   , 𝐛 = −𝟐  ,   𝐜 = −𝟐 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

   =
−(−𝟐) ± √(−𝟐)𝟐 − 𝟒(𝟑)(−𝟐)

𝟐(𝟑)

=
𝟐 ± √𝟒 + 𝟐𝟒

𝟔
 

 𝐲 =
𝟐 ± √𝟐𝟖

𝟔
=

𝟐 ± 𝟐√𝟕

𝟔
=

𝟐(𝟏 ± √𝟕)

𝟔
=

𝟏 ± √𝟕

𝟑
 

𝐲  أما =
𝟏 + √𝟕

𝟑
𝐲  أو    =

𝟏 − √𝟕

𝟑
   

ي المعادلة الأصلية :  𝒚نعوض قيم تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝐲 =
𝟏 + √𝟕

𝟑
    ⟹    

𝐲 + 𝟏

𝟐𝐲𝟐
=

𝟏 + √𝟕
𝟑 + 𝟏

𝟐 (
𝟏 + √𝟕

𝟑 )

𝟐
 

=

𝟏 + √𝟕 + 𝟑
𝟑

𝟐 (
𝟏 + 𝟐√𝟕 + 𝟕

𝟗 )

=

𝟒 + √𝟕
𝟑

𝟐 (
𝟖 + 𝟐√𝟕

𝟗 )

=

𝟒 + √𝟕
𝟑

𝟏𝟔 + 𝟒√𝟕
𝟗

 

=
𝟒 + √𝟕

𝟑
×

𝟗

𝟏𝟔 + 𝟒√𝟕
=

𝟒 + √𝟕

𝟏
×

𝟑

𝟒(𝟒 + √𝟕)
=

𝟑

𝟒
 

 

 

[𝟐]  
𝐲

𝟐
−

𝟕

𝟓
=

𝟑

𝟏𝟎𝐲
      

    الحل : 

𝐲

𝟐
−

𝟕

𝟓
=

𝟑

𝟏𝟎𝐲
   } × 𝟏𝟎𝐲     

𝟏𝟎𝐲 (
𝐲

𝟐
) − 𝟏𝟎𝐲 (

𝟕

𝟓
) = 𝟏𝟎𝐲 (

𝟑

𝟏𝟎𝐲
)     

  𝟓𝐲(𝐲) − 𝟐𝐲(𝟕) = 𝟑 

𝟓𝐲𝟐 − 𝟏𝟒𝐲 − 𝟑 = 𝟎     ⟹      (𝐲 − 𝟑)(𝟓𝐲 + 𝟏)

= 𝟎 

𝐲   أما    − 𝟑 = 𝟎    ⟹   𝐲 = 𝟑     

𝟓𝐲    أو + 𝟏 = 𝟎    ⟹    𝟓𝐲 = −𝟏   ⟹   𝐲 = −
𝟏

𝟓
 

ي المعادلة الأصلية :  𝒚نعوض قيم الحل : تحقق من صحة 
 
 ف

𝐲 = 𝟑 ⟹  
𝐲

𝟐
−

𝟕

𝟓
=

𝟑

𝟐
−

𝟕

𝟓
=

𝟏𝟓 − 𝟏𝟒

𝟏𝟎
=

𝟏

𝟏𝟎
  الايسر 

                         
𝟑

𝟏𝟎𝐲
=

𝟑

𝟏𝟎(𝟑)
=

𝟑

𝟑𝟎
=

𝟏

𝟏𝟎
  الايمن        

 

[𝟑]  
𝐱 + 𝟒

𝟐
=

−𝟑

𝟐𝐱
ي الوسطي  ي         

  الطرفي  ي ف 

    لحل : ا

𝟐𝐱(𝐱 + 𝟒) = −𝟑(𝟐)        ⟹      𝟐𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 = −𝟔 

𝟐𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 + 𝟔 = 𝟎  }  ÷ 𝟐    ⟹     𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 + 𝟑

= 𝟎 
(𝒙 + 𝟑)(𝒙 + 𝟏) = 𝟎 

𝐱   أما + 𝟑 = 𝟎  ⟹   𝐱 = −𝟑 

𝐱       أو   + 𝟏 = 𝟎  ⟹   𝐱 = −𝟏   ⟹   𝑺{−𝟑, −𝟏} 

ي المعادلة الأصلية  𝒙نعوض قيم تحقق من صحة الحل : 
 
 : ف

𝐱عندما :   = −𝟑 

𝒙 + 𝟒

𝟐
=

−𝟑 + 𝟒

𝟐
=

𝟏

𝟐
  الطرفي الأيسر    

−𝟑  

𝟐𝒙
=

−𝟑

𝟐(−𝟑)
=

−𝟑

−𝟔
=

𝟏

𝟐
  الطرفي الأيمني    

د من فهمك تأك  
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[𝟓]  
𝟗𝐱 − 𝟏𝟒

𝐱 − 𝟓
=

𝐱𝟐

𝐱 − 𝟓
   }  ∙ (𝐱 − 𝟓)  

    الحل : 

𝟗𝐱 − 𝟏𝟒 = 𝐱𝟐    ⟹    𝐱𝟐 − 𝟗𝐱 + 𝟏𝟒 = 𝟎 

(𝐱 − 𝟕)(𝐱 − 𝟐) = 𝟎 

𝐱    أما − 𝟕 = 𝟎  ⟹    𝐱 = 𝟕 

𝐱    أو − 𝟐 = 𝟎  ⟹    𝐱 = 𝟐 

𝐱عندما    التحقق :  = 𝟕 

𝟗𝐱 − 𝟏𝟒

𝐱 − 𝟓
=

𝟗(𝟕) − 𝟏𝟒

𝟕 − 𝟓
=

𝟔𝟑 − 𝟏𝟒

𝟐
=

𝟒𝟗

𝟐
  الأيسر   

𝐱𝟐

𝐱 − 𝟓
=

(𝟕)𝟐

𝟕 − 𝟓
=

𝟒𝟗

𝟐
  الطرفي لأيمني     

 

 

[𝟖]  
𝟗

𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟔
−

𝟓

𝐱 − 𝟑
= 𝟏 

    : الحل 

𝟗

(𝐱 − 𝟑)(𝐱 + 𝟐)
−

𝟓

𝐱 − 𝟑
= 𝟏    } × (𝐱 − 𝟑)(𝐱 + 𝟐) 

𝟗 − 𝟓(𝐱 + 𝟐) = 𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 − 𝟑𝐱 − 𝟔 

𝟗 − 𝟓𝐱 − 𝟏𝟎 = 𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟔       

−𝟏 − 𝟓𝐱 = 𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟔 

𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟔 + 𝟏 + 𝟓𝐱 = 𝟎   ⟹   𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − 𝟓

= 𝟎   

    (𝐱 + 𝟓)(𝐱 − 𝟏) = 𝟎 

𝐱   أما    + 𝟓 = 𝟎   ⟹    𝐱 = −𝟓    

𝐱      أو    − 𝟏 = 𝟎    ⟹   𝐱 = 𝟏   ⟹      𝐒

= {−𝟓, 𝟏} 

 

 

 

 

 

 

 

[𝟔]  
𝟏

𝐲𝟐 − 𝟔
=

𝟐

𝐲 + 𝟑
ي الوسطي  ي       

  الطرفي  ي ف 

    ل : الح

𝟐𝐲𝟐 − 𝟏𝟐 = 𝐲 + 𝟑   ⟹    𝟐𝐲𝟐 − 𝟏𝟐 − 𝐲 − 𝟑 = 𝟎 

𝟐𝐲𝟐 − 𝐲 − 𝟏𝟓 = 𝟎     ⟹    (𝟐𝐲 + 𝟓)(𝐲 − 𝟑) = 𝟎 

𝟐𝐲  أما + 𝟓 = 𝟎   ⟹    𝟐𝐲 = −𝟓   ⟹   𝐲 = −
𝟓

𝟐
    

𝐲       أو − 𝟑 = 𝟎   ⟹   𝐲 = 𝟑 

ي المعادلة الأصلية :  𝐲نعوض قيم تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝐲عندما :   = 𝟑    

𝟏

𝐲𝟐 − 𝟔
=

𝟏

(𝟑)𝟐 − 𝟔
=

𝟏

𝟗 − 𝟔
=

𝟏

𝟑
 الطرفي الايسر          

  
𝟐

𝐲 + 𝟑
=

𝟐

𝟑 + 𝟑
=

𝟐

𝟔
=

𝟏

𝟑
 الطرفي الايمن       

 
ي  
 
 : 𝐑جد مجموعة حل كل معادلة من المعادلات التالية ف

[𝟕]  
𝐲 − 𝟒

𝐲 + 𝟐
−

𝟐

𝐲 − 𝟐
=

𝟏𝟕

𝐲𝟐 − 𝟒
 

    الحل : 

𝐲 − 𝟒

𝐲 + 𝟐
−

𝟐

𝐲 − 𝟐
=

𝟏𝟕

(𝐲 + 𝟐)(𝐲 − 𝟐)
    } × (𝐲 + 𝟐)(𝐲 − 𝟐) 

(𝐲 − 𝟐)(𝐲 − 𝟒) − 𝟐(𝐲 + 𝟐) = 𝟏𝟕     

 𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 − 𝟐𝐲 + 𝟖 − 𝟐𝐲 − 𝟒 − 𝟏𝟕 = 𝟎 

𝐲𝟐 − 𝟖𝐲 − 𝟏𝟑 = 𝟎 

 𝐚 = 𝟏  , 𝐛 = −𝟖  , 𝐜 = −𝟏𝟑 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

     =
−(−𝟖) ± √(−𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟏𝟑)

𝟐(𝟏)
 

     =
𝟖 ± √𝟔𝟒 + 𝟓𝟐

𝟐
=

𝟖 ± √𝟏𝟏𝟔

𝟐
 

𝐲 =
𝟖 ± 𝟐√𝟐𝟗

𝟐
=

𝟐(𝟒 ± √𝟐𝟗)

𝟐
= 𝟒 ± √𝟐𝟗 

  𝐲 = 𝟒 + 𝐲       أو        𝟐𝟗√ = 𝟒 −  أما𝟐𝟗√
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[𝟏𝟎]  
𝟐𝐱

𝐱 + 𝟏
+

𝟑𝐱

𝐱 − 𝟏
=

𝟖 + 𝟕𝐱 + 𝟑𝐱𝟐

𝐱𝟐 − 𝟏
 

    الحل :  

𝟐𝐱

𝐱 + 𝟏
+

𝟑𝐱

𝐱 − 𝟏
=

𝟖 + 𝟕𝐱 + 𝟑𝐱𝟐

(𝐱 + 𝟏)(𝐱 − 𝟏)
   }

× (𝐱 + 𝟏)(𝐱 − 𝟏) 

𝟐𝐱(𝐱 − 𝟏) + 𝟑𝐱(𝐱 + 𝟏) = 𝟖 + 𝟕𝐱 + 𝟑𝐱𝟐 

𝟐𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 + 𝟑𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 − 𝟖 − 𝟕𝐱 − 𝟑𝐱𝟐 

𝟐𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 − 𝟖 = 𝟎      ⟹     (𝐱 − 𝟒)(𝟐𝐱 + 𝟐) = 𝟎 

𝐱   أما    − 𝟒 = 𝟎   ⟹   𝐱 = 𝟒    

𝟐𝐱    أو   + 𝟐 = 𝟎  ⟹   𝟐𝐱 = −𝟐   ⟹   𝐱 = −
𝟐

𝟐
= −𝟏 

𝐒 = {𝟒, −𝟏} 

 

[𝟗]  
𝟏𝟐

𝐲𝟐 − 𝟏𝟔
+

𝟔

𝐲 + 𝟒
= 𝟐 

    الحل : 

𝟏𝟐

(𝐲 + 𝟒)(𝐲 − 𝟒)
+

𝟔

𝐲 + 𝟒
= 𝟐   } × (𝐲 + 𝟒)(𝐲 − 𝟒) 

𝟏𝟐 + 𝟔(𝐲 − 𝟒) = 𝟐(𝐲 + 𝟒)(𝐲 − 𝟒) 

𝟏𝟐 + 𝟔𝐲 − 𝟐𝟒 = 𝟐(𝐲𝟐 − 𝟏𝟔)   

  𝟔𝐲 − 𝟏𝟐 = 𝟐𝐲𝟐 − 𝟑𝟐 

𝟐𝐲𝟐 − 𝟑𝟐 − 𝟔𝐲 + 𝟏𝟐 = 𝟎   ⟹ 𝟐𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 − 𝟐𝟎

= 𝟎    

(𝐲 − 𝟓)(𝟐𝐲 + 𝟒) = 𝟎 

𝐲    أما    − 𝟓 = 𝟎   ⟹   𝐲 = 𝟓   

𝟐𝐲   أو    + 𝟒 = 𝟎 ⟹   𝟐𝐲 = −𝟒  ⟹   𝐲 = −
𝟒

𝟐
= −𝟐 

𝐒 = {𝟓, −𝟐} 
 

 

 

ي  
 
 𝐑جد مجموعة الحل لكل معادلة من المعادلات التالية ف

 وتحقق من صحة الحل : 

[𝟏𝟏]  
𝟒

𝟔𝐱𝟐
+

𝟏

𝟑
=

𝟏

𝐱
     }  ∙ (𝟔𝐱𝟐) 

    الحل : 

𝟒 + 𝟐𝐱𝟐 = 𝟔𝐱 ⟹    𝟐𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 + 𝟒 = 𝟎  } ÷ 𝟐  

𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 + 𝟐 = 𝟎  ⟹    (𝐱 − 𝟐)(𝐱 − 𝟏) = 𝟎  

𝐱   أما − 𝟐 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟐 

𝐱   أو − 𝟏 = 𝟎  ⟹    𝐱 = 𝟏   ⟹    𝐒 = {𝟐, 𝟏}  

ي المعادلة الأصلية :  𝐱نعوض قيم تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝐱عندما :   = 𝟐 

𝟒

𝟔𝐱𝟐
+

𝟏

𝟑
=

𝟒

𝟔(𝟐)𝟐
+

𝟏

𝟑
=

𝟒

𝟐𝟒
+

𝟏

𝟑
=

𝟏

𝟔
+

𝟏

𝟑
=

𝟏 + 𝟐

𝟔
 

                 =
𝟑

𝟔
=

𝟏

𝟐
  الطرفي الأيسر      

𝟏

𝐱
=

𝟏

𝟐
  الطرفي الأيمني        

𝐱عندما :   = 𝟏 
𝟒

𝟔𝐱𝟐
+

𝟏

𝟑
=

𝟒

𝟔(𝟏)𝟐
+

𝟏

𝟑
=

𝟒

𝟔
+

𝟏

𝟑
=

𝟐

𝟑
+

𝟏

𝟑
=

𝟐 + 𝟏

𝟑
 

                 =
𝟑

𝟑
=   الطرفي الأيسر      𝟏

 

 

[𝟏𝟐]  
𝟑𝐲

𝟒
−

𝟔

𝟏𝟐𝐲
+

𝟏

𝟒
= 𝟎 

    الحل : 

𝟑𝐲

𝟒
−

𝟐

𝟒𝐲
+

𝟏

𝟒
= 𝟎   } × 𝟒𝐲     

𝟑𝐲𝟐 − 𝟐 + 𝐲 = 𝟎    ⟹     𝟑𝐲𝟐 + 𝐲 − 𝟐 = 𝟎  

      (𝐲 + 𝟏)(𝟑𝐲 − 𝟐) = 𝟎 

𝒚  أما    + 𝟏 = 𝟎   ⟹   𝒚 = −𝟏  

𝟑𝒚     أو    − 𝟐 = 𝟎   ⟹   𝟑𝒚 = 𝟐   ⟹   𝒚 =
𝟐

𝟑
 

𝑺 = {−𝟏,
𝟐

𝟑
} 

ي المعادلة الأصلية :  𝐲نعوض قيم تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝒚عندما :    = −𝟏 

𝟑𝐲

𝟒
−

𝟔

𝟏𝟐𝐲
+

𝟏

𝟒
=

𝟑(−𝟏)

𝟒
−

𝟐

𝟒(−𝟏)
+

𝟏

𝟒

=
−𝟑

𝟒
+

𝟐

𝟒
+

𝟏

𝟒
 

                             =
𝟎

𝟒
=   الطرفي الأيمني   𝟎

 

 

 

 

 تدرب وحل التمرينات

𝟏

𝐱
=

𝟏

𝟏
= الأيمن        𝟏



 

148 
 

 الجزء الأول
2020 

بعقوبة /ديالى 0771815388هاتف/    

[𝟏𝟑]  
𝟗𝐱 + 𝟐𝟐

𝐱𝟐
= طي  يالوس       𝟏 ي   

 الطرفي  ي ف 

    الحل : 

𝐱𝟐 = 𝟗𝐱 + 𝟐𝟐    ⟹      𝐱𝟐 − 𝟗𝐱 − 𝟐𝟐 = 𝟎   

  (𝐱 − 𝟏𝟏)(𝐱 + 𝟐) = 𝟎 

𝐱   أما − 𝟏𝟏 = 𝟎    ⟹    𝐱 = 𝟏𝟏 

𝐱     أو + 𝟐 = 𝟎   ⟹    𝐱 = −𝟐 ⟹    𝑺 = {𝟏𝟏, −𝟐}  

ي المعادلة الأصلية :  𝐱نعوض قيم : تحقق من صحة الحل  
 
 ف

𝐱عندما :    = −𝟐 

𝟗𝐱 + 𝟐𝟐

𝐱𝟐
=

𝟗(−𝟐) + 𝟐𝟐

(−𝟐)𝟐
=

−𝟏𝟖 + 𝟐𝟐

𝟒
=

𝟒

𝟒
= 𝟏     

 الطرف الأيمن  

𝟗

(𝐲 + 𝟐)𝟐
=

𝟗

(𝟏 + 𝟐)𝟐
=

𝟗

𝟗
=   الطرفي الأيسر  𝟏

𝟑𝐲

𝐲 + 𝟐
=

𝟑(𝟏)

𝟏 + 𝟐
=

𝟑

𝟑
=   الطرفي الأيمني   𝟏

 

 

[𝟏𝟒]  
𝟗

(𝐲 + 𝟐)𝟐
=

𝟑𝐲

𝐲 + 𝟐
         

    الحل : 

𝟗

(𝐲 + 𝟐)𝟐
=

𝟑𝐲

𝐲 + 𝟐
    } ∙ (𝐲 + 𝟐)𝟐 

𝟗 = 𝟑𝐲(𝐲 + 𝟐)     ⟹     𝟑𝐲𝟐 + 𝟔𝐲 − 𝟗 = 𝟎 } ÷ 𝟑 

𝐲𝟐 + 𝟐𝐲 − 𝟑 = 𝟎 ⟹   (𝐲 + 𝟑)(𝐲 − 𝟏) = 𝟎  

𝐲   أما + 𝟑 = 𝟎 ⟹    𝐲 = −𝟑   

𝐲   أو − 𝟏 = 𝟎 ⟹    𝐲 = 𝟏   ⟹    𝐒 = {−𝟑, 𝟏}  

𝐲عندما :     لتحقق من صحة الحل :  ا = 𝟏 

 

  

 

 

 

 

ي  جد مجموعة حل كل معادلة من المعا
 
 :  𝐑دلات التالية ف

[𝟏𝟓]  
𝟑

𝐱 − 𝟒
−

𝟐

𝐱 − 𝟑
= 𝟏 

    الحل : 

𝟑

𝐱 − 𝟒
−

𝟐

𝐱 − 𝟑
= 𝟏  } ∙ (𝐱 − 𝟒)(𝐱 − 𝟑) 

𝟑(𝐱 − 𝟑) − 𝟐(𝐱 − 𝟒) = (𝐱 − 𝟒)(𝐱 − 𝟑) 

𝟑𝐱 − 𝟗 − 𝟐𝐱 + 𝟖 = 𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 − 𝟒𝐱 + 𝟏𝟐 

𝐱 − 𝟏 = 𝐱𝟐 − 𝟕𝐱 + 𝟏𝟐 

𝐱𝟐 − 𝟕𝐱 + 𝟏𝟐 − 𝐱 + 𝟏 = 𝟎 

𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 + 𝟏𝟑 = 𝟎  ⟹   𝐚 = 𝟏 , 𝐛 = −𝟖 , 𝐜 = 𝟏𝟑  

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

    =
−(−𝟖) ± √(−𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟏𝟑)

𝟐(𝟏)

=
𝟖 ± √𝟔𝟒 − 𝟓𝟐

𝟐
 

𝐱 =
𝟖 ± √𝟏𝟐

𝟐
=

𝟖 ± 𝟐√𝟑

𝟐
=

𝟐(𝟒 ± √𝟑)

𝟐
= 𝟒 ± √𝟑 

   𝐱 = 𝟒 + 𝐱        أو       𝟑√ = 𝟒 −   أما𝟑√

𝐒 = ൛𝟒 + √𝟑 , 𝟒 − √𝟑ൟ 

 

 

 

[𝟏𝟔]  
𝐲 − 𝟓

𝐲 + 𝟓
−

𝐲 + 𝟓

𝐲 − 𝟓
=

𝟒𝒚𝟐 − 𝟐𝟒

𝐲𝟐 − 𝟐𝟓
 

    الحل : 

𝐲 − 𝟓

𝐲 + 𝟓
−

𝐲 + 𝟓

𝐲 − 𝟓
=

𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝟒

(𝐲 + 𝟓)(𝐲 − 𝟓)
   }

× (𝐲 + 𝟓)(𝐲 − 𝟓) 

(𝐲 − 𝟓)𝟐 − (𝐲 + 𝟓)𝟐 = 𝟐𝐲𝟐 − 𝟐𝟒 

𝐲𝟐 − 𝟏𝟎𝐲 + 𝟐𝟓 − (𝐲𝟐 + 𝟏𝟎𝐲 + 𝟐𝟓) = 𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝟒 

𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝟒 − 𝐲𝟐 + 𝟏𝟎𝐲 − 𝟐𝟓 + 𝐲𝟐 + 𝟏𝟎𝐲 + 𝟐𝟓

= 𝟎 

𝟒𝐲𝟐 + 𝟐𝟎𝐲 − 𝟐𝟒 = 𝟎   } ÷ 𝟒 

𝐲𝟐 + 𝟓𝐲 − 𝟔 = 𝟎  ⟹    (𝐲 + 𝟔)(𝐲 − 𝟏) = 𝟎 

𝐲   أما + 𝟔 = 𝟎  ⟹   𝐲 = −𝟔 

𝐲   أو − 𝟏 = 𝟎  ⟹   𝐲 = 𝟏  ⟹   𝐒 = {−𝟔, 𝟏} 
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[𝟏𝟖]  
𝟒 + 𝟖𝐲

𝐲𝟐 − 𝟗
+

𝟔

𝐲 + 𝟑
= 𝟑 

    الحل : 

𝟒 + 𝟖𝐲

(𝐲 + 𝟑)(𝐲 − 𝟑)
+

𝟔

𝐲 + 𝟑
= 𝟑  } × (𝐲 + 𝟑)(𝐲 − 𝟑) 

𝟒 + 𝟖𝐲 + 𝟔(𝐲 − 𝟑) = 𝟑(𝐲 + 𝟑)(𝐲 − 𝟑) 

𝟒 + 𝟖𝐲 + 𝟔𝐲 − 𝟏𝟖 = 𝟑(𝐲𝟐 − 𝟗) 

𝟏𝟒𝐲 − 𝟏𝟒 = 𝟑𝐲𝟐 − 𝟐𝟕     

𝟑𝐲𝟐 − 𝟐𝟕 + 𝟏𝟒 − 𝟏𝟒𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟑𝐲𝟐 − 𝟏𝟒𝐲 − 𝟏𝟑

= 𝟎 

𝐚 = 𝟑  , 𝐛 = −𝟏𝟒  , 𝐜 = −𝟏𝟑 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

    =
−(−𝟏𝟒) ± √(−𝟏𝟒)𝟐 − 𝟒(𝟑)(−𝟏𝟑)

𝟐(𝟑)
 

    =
𝟏𝟒 ± √𝟏𝟗𝟔 + 𝟏𝟓𝟔

𝟔
=

𝟏𝟒 ± √𝟑𝟓𝟐

𝟔
 

𝐲 =
𝟏𝟒 ± 𝟒√𝟐𝟐

𝟔
=

𝟐(𝟕 ± 𝟐√𝟐𝟐)

𝟔
=

𝟕 ± 𝟐√𝟐𝟐

𝟑
 

𝐲   أما =
𝟕 + 𝟐√𝟐𝟐

𝟑
𝐲   أو    =

𝟕 − 𝟐√𝟐𝟐

𝟑
 

𝐒 = {
𝟕 + 𝟐√𝟐𝟐

𝟑
,
𝟕 − 𝟐√𝟐𝟐

𝟑
} 

[𝟏𝟕]  
𝟔 − 𝐱

𝐱𝟐 + 𝐱 − 𝟏𝟐
−

𝟐

𝐱 + 𝟒
= 𝟏 

    الحل : 

𝟔 − 𝐱

(𝐱 + 𝟒)(𝐱 − 𝟑)
−

𝟐

𝐱 + 𝟒
= 𝟏   } × (𝐱 + 𝟒)(𝐱 − 𝟑) 

𝟔 − 𝐱 − 𝟐(𝐱 − 𝟑) = 𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 + 𝟒𝐱 − 𝟏𝟐 

𝟔 − 𝐱 − 𝟐𝐱 + 𝟔 = 𝐱𝟐 + 𝐱 − 𝟏𝟐 

 𝟏𝟐 − 𝟑𝐱 = 𝐱𝟐 + 𝐱 − 𝟏𝟐 

𝐱𝟐 + 𝐱 − 𝟏𝟐 − 𝟏𝟐 + 𝟑𝐱 = 𝟎 

𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − 𝟐𝟒 = 𝟎    

 𝐚 = 𝟏   , 𝐛 = 𝟒  , 𝐜 = −𝟐𝟒 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚

=
−𝟒 ± √(𝟒)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟐𝟒)

𝟐(𝟏)
 

    =
−𝟒 ± √𝟏𝟔 + 𝟗𝟔

𝟐
=

−𝟒 ± √𝟏𝟏𝟐

𝟐
 

𝐱 =
−𝟒 ± 𝟒√𝟕

𝟐
= −𝟐 ± 𝟐√𝟕 

    𝐱 = −𝟐 + 𝐱      او      𝟕√ = −𝟐 −  أما𝟕√

 

 

 

 قطع طائرة الخطوط الجوية العراقية تنقل مسافرين : [𝟏𝟗]

 بي   مدينة بغداد واربيل بشعة   𝟑𝟓𝟎𝐤𝐦المسافة          

𝟏𝟎ولو زادت سرعة الطائرة بمقدار          معينة  𝐤𝐦 𝐡⁄  

 دقائق عن 𝟏𝟎من قطع المسافة بزمن يقل        لتمكنت الطائرة

 .          . جد  الزمن الأول 
ا
 سرعة أول

𝐕نفرض الشعة الأولى    الحل :  = 

𝐕الشعة الثانية                        + 𝟏𝟎 = 

الزمن الأول  
𝟑𝟓𝟎

𝐕
ي     ,      =

الزمن الثان 
𝟑𝟓𝟎

𝐕+𝟏𝟎
= 

ي   –الزمن الأول  
الزمن الثان 

𝟏

𝟔
= 

𝟑𝟓𝟎

𝐕
−

𝟑𝟓𝟎

𝐕 + 𝟏𝟎
=

𝟏

𝟔
    } × 𝟔𝐕(𝐕 + 𝟏𝟎) 

𝟐𝟏𝟎𝟎(𝐕 + 𝟏𝟎) − 𝟐𝟏𝟎𝐕 = 𝐕(𝐕 + 𝟏𝟎) 

𝟐𝟏𝟎𝟎𝐕 + 𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎 − 𝟐𝟏𝟎𝟎𝐕 = 𝐕𝟐 + 𝟏𝟎𝐕 

  𝐕𝟐 + 𝟏𝟎𝐕 − 𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎 = 𝟎 

(𝐕 + 𝟏𝟓𝟎)(𝐕 − 𝟏𝟒𝟎) = 𝟎 

   𝐕 + 𝟏𝟓𝟎 = 𝟎   ⟹    𝐕 =  أمايهملي    𝟏𝟓𝟎−

   𝐕 − 𝟏𝟒𝟎 = 𝟎   ⟹    𝐕 = 𝟏𝟒𝟎 𝐤𝐦 𝐡⁄  أوالسرعة    

 

 بي    𝟔𝟎𝐤𝐦اذا أراد راكب دراجة قطع مسافة   رياضة :  [𝟐𝟎]

,𝐀مدينتي               𝐁   بشعة معينة ولو زادت سرعته بمقدار

𝟏𝟎 𝐤𝐦 𝐡 ⁄ لتمكن من قطع هذه المسافة بزمن يقل           

 ساعة واحدة عن الزمن الأول . جد سرعته أولا . 

𝐕نفرض الشعة الأولى    لحل : ا = 

𝐕الشع الثانية                       + 𝟏𝟎 = 

الزمن الأول  
𝟔𝟎

𝑽
ي       =

,    الزمن الثان 
𝟔𝟎

𝐕+𝟏𝟎
= 

ي   –الزمن الأول  
𝟏الزمن الثان  = 

𝟔𝟎

𝐕
−

𝟔𝟎

𝐕 + 𝟏𝟎
= 𝟏    } × 𝐕(𝐕 + 𝟏𝟎) 

𝟔𝟎(𝐕 + 𝟏𝟎) − 𝟔𝟎𝐕 = 𝐕(𝐕 + 𝟏𝟎) 

𝟔𝟎𝐕 + 𝟔𝟎𝟎 − 𝟔𝟎𝐕 = 𝐕𝟐 + 𝟏𝟎𝐕   

    𝐕𝟐 + 𝟏𝟎𝐕 − 𝟔𝟎𝟎 = 𝟎 

(𝐕 + 𝟑𝟎)(𝐕 − 𝟐𝟎) = 𝟎 

   𝐕 + 𝟑𝟎 = 𝟎   ⟹   𝐕 =  أمايهملي        𝟑𝟎−

   𝐕 − 𝟐𝟎 = 𝟎 ⟹    𝐕 = 𝟐𝟎 𝐤𝐦 𝐡⁄  أوسرعته           

 

 

تدرب وحل مسائل  

 الحياتية 

الزمن  
المسافةي

السرعة
= 

 نحول الزمن من دقائق الى ساعة 
𝟏𝟎

𝟔𝟎
=

𝟏

𝟔
 

الزمن  
المسافةي

السرعة
= 
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ي وتضمن السباق   سباق :  [𝟐𝟏]
ي سباق ثلان 

 
شارك نوفل ف

 السباحة  

 كما    ق سباوركوب الدراجة والجري واستغرق ساعتي   لأنهاء ال     

ي الجدول المجاور على اعتبار           
 
 تعتر عن معدل   𝐱موضح ف

ي السباحة . جد معدل الشعة           
 
ي    سرعته ف

 
التقريبية ف

 سباق  السباحة . 

 

المسافة      
𝐤𝐦 

  الشعة    
𝐤𝐦 𝐡⁄ 

 الزمن 

𝐝𝐬 السباحة   = 𝟏 𝐱 𝐭𝐬 
ركوب  
 الدراجة 

𝐝𝐛 = 𝟐𝟎 𝟓𝐱 𝐭𝐛 

𝐝𝐫 الجري   = 𝟒 𝐱 + 𝟒 𝐭𝐫 

الذي أستغرقه نوفل   ملاحظة : أستعمل معادلة الزمن الأجمالىي   

ي السباحة هو : 
 
ي السباق بدلالة سرعته ف

 
 ف

𝐓(𝐱) = 𝐭𝐬 + 𝐭𝐛 + 𝐭𝐫 

 الحل : 

الزمن  
المسافةي

 السرعة
= 

𝐭𝐬 =
𝟏

𝐱
  , 𝐭𝐛 =

𝟐𝟎

𝟓𝐱
=

𝟒

𝐱
 , 𝐭𝐫 =

𝟒

𝐱 + 𝟒
 , 𝐓(𝐱) = 𝟐 

𝐓(𝐱) = 𝐭𝐬 + 𝐭𝐛 + 𝐭𝐫 
𝟏

𝐱
+

𝟒

𝐱
+

𝟒

𝐱 + 𝟒
= 𝟐    } ∙ 𝐱(𝐱 + 𝟒) 

𝐱 + 𝟒 + 𝟒(𝐱 + 𝟒) + 𝟒𝐱 = 𝟐𝐱(𝐱 + 𝟒) 

𝐱 + 𝟒 + 𝟒𝐱 + 𝟏𝟔 + 𝟒𝐱 = 𝟐𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 

𝟗𝐱 + 𝟐𝟎 = 𝟐𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 

𝟐𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 − 𝟗𝐱 − 𝟐𝟎 = 𝟎 

𝟐𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟐𝟎 = 𝟎  ⟹   𝐚 = 𝟐 , 𝐛 = −𝟏 , 𝐜 = −𝟐𝟎 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚

=
𝟏 ± √(−𝟏)𝟐 − 𝟒(𝟐)(−𝟐𝟎)

𝟐(𝟐)
 

𝐱 =
𝟏 ± √𝟏 + 𝟏𝟔𝟎

𝟒
=

𝟏 ± √𝟏𝟔𝟏

𝟒
≈

𝟏 ± 𝟏𝟑

𝟒
 

𝐱  أما ≈
𝟏 + 𝟏𝟑

𝟒
≈

𝟏𝟒

𝟒
≈

𝟕

𝟐
≈ 𝟑. 𝟓 ≈ 𝟒 

𝐱  أو ≈
𝟏 − 𝟏𝟑

𝟒
≈

−𝟏𝟐  

𝟒
≈   يهملي   𝟑−

 هي : 
 
𝐱  الشعة تقربيا ≈ 𝟒 𝐤𝐦 𝐡⁄ 

 

 

 

 

 

ن المعادلات تحد : جد مجموعة الحل لكل معادلة م [𝟐𝟐]

ي          التالية 
 
 :  𝐑ف

𝐢)  
𝟑

𝐱 + 𝟓
+

𝟒

𝟓 − 𝐱
=

𝐱𝟐 − 𝟏𝟓𝐱 + 𝟏𝟒

𝐱𝟐 − 𝟐𝟓
 

    الحل : 

𝟑

𝐱 + 𝟓
−

𝟒

𝐱 − 𝟓
=

𝐱𝟐 − 𝟏𝟓𝐱 + 𝟏𝟒

(𝐱 + 𝟓)(𝐱 − 𝟓)
   }

× (𝐱 + 𝟓)(𝐱 − 𝟓) 

𝟑(𝐱 − 𝟓) − 𝟒(𝐱 + 𝟓) = 𝐱𝟐 − 𝟏𝟓𝐱 + 𝟏𝟒 

𝟑𝐱 − 𝟏𝟓 − 𝟒𝐱 − 𝟐𝟎 = 𝐱𝟐 − 𝟏𝟓𝐱 + 𝟏𝟒  

   −𝐱 − 𝟑𝟓 = 𝐱𝟐 − 𝟏𝟓𝐱 + 𝟏𝟒 

𝐱𝟐 − 𝟏𝟓𝐱 + 𝟏𝟒 + 𝐱 + 𝟑𝟓 = 𝟎   

    𝐱𝟐 − 𝟏𝟒𝐱 + 𝟒𝟗 = 𝟎 

(𝐱 − 𝟕)𝟐 = 𝟎   ⟹    𝐱 − 𝟕 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟕 

 

 

 

 

 استعمل نمت  المقدار الممت   لبيان جذور  أصحح الخظأ :  [𝟐𝟑]

 المعادلة :           

𝟐

𝐱 − 𝟕
×

𝟏

𝐱 − 𝟏
= 𝟏 

 فقال نمت  أن للمعادلة جذران نسبيان حقيقيان . اكتشف           

 خطأ نمت  وصححه .           

    الحل : 

𝟐

𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟕𝐱 + 𝟕
= 𝟏       

   
𝟐

𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 + 𝟕
= ي الوسطي  ي       𝟏  

 الطرفي  ي ف 

𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 + 𝟕 = 𝟐    ⟹     𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 + 𝟕 − 𝟐 = 𝟎 

𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 + 𝟓 = 𝟎  ⟹  𝐚 = 𝟏  , 𝐛 = −𝟖  , 𝐜 = 𝟓 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟓) = 𝟔𝟒 − 𝟐𝟎 = 𝟒𝟒 

الممت   موجب وليس مرب  ع كامل ونوع الجذران حقيقيان غت  

 نسبيي   . 

 

 

 

 ف                   كر
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=
−𝟐 ± √(𝟐)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟏𝟖)

𝟐(𝟏)
 

   =
−𝟐 ± √𝟒 + 𝟕𝟐

𝟐
=

−𝟐 ± √𝟕𝟔

𝟐
=

−𝟐 ± 𝟐√𝟏𝟗

𝟐
= 

𝐱 = −𝟏 ∓ √𝟏𝟗 

𝐱  أما = −𝟏 + 𝐱  أو    𝟏𝟗√ = −𝟏 − √𝟏𝟗 

𝐒 = ൛−𝟏 + √𝟏𝟗, −𝟏 − √𝟏𝟗ൟ 

 

ي   كتب // أ
 
 𝐑مجموعة الحل ف

𝟏

𝐱 + 𝟔
−

𝟓

𝐱 − 𝟔
= 𝟐 

    الحل : 
𝟏

𝐱 + 𝟔
−

𝟓

𝐱 − 𝟔
= 𝟐  } × (𝐱 + 𝟔)(𝐱 − 𝟔) 

𝐱 − 𝟔 − 𝟓(𝐱 + 𝟔) = 𝟐(𝐱 + 𝟔)(𝐱 − 𝟔) 

𝐱 − 𝟔 − 𝟓𝐱 − 𝟑𝟎 = 𝟐(𝐱𝟐 − 𝟑𝟔) 

−𝟒𝐱 − 𝟑𝟔 = 𝟐𝐱𝟐 − 𝟕𝟐  

 𝟐𝐱𝟐 − 𝟕𝟐 + 𝟒𝐱 + 𝟑𝟔 = 𝟎 

𝟐𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − 𝟑𝟔 = 𝟎   } ÷ 𝟐 

𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 − 𝟏𝟖 = 𝟎  ⟹ 𝐚 = 𝟏 , 𝐛 = 𝟐 , 𝐜 = −𝟏𝟖 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

 

 

 

  𝐀بي   الميناء   𝟐𝟒𝟎𝐤𝐦ة تقطع باخرة شحن مسافتعلم // 
بشعة معينة ولو زادت سرعتها   𝐁والميناء              

𝟏𝟎 𝐤𝐦 𝐡⁄     
من قطع المسافة بزمن يقل ساعتي   عن لتمكنت                

 الزمن  
 الأول . جد سرعة الباخرة أولا .              
ي السؤال ؟  أفهم : 

 
 ما المعطيات ف

يالمي𝟐𝟒𝟎𝐤𝐦ة باخرة شحن تقطع المساف والمدينة  ي𝐀دينةييبي  
𝐁ي 

ي  
 
بشعة معينة وتطعها بزمن يقل ساعتي   عن الزمن الأول ف

𝟏𝟎حالة زادت سرعتها بمقدار   𝐤𝐦 𝐡⁄  . 
 ما المطلوب من المسألة ؟ 

ا
 إيجاد سرعة الباخرة أول

أكتب معادلة تمثل المسألة ثم حلها لإيجاد سرعة  خطط : 
 
ا
 الباخرة أول

 حل : 

𝐕ض سرعة الباخرة الأولى  نفر  الزمن الأول  ,         =
𝟐𝟒𝟎

𝐕
= 

𝐕سرعة الباخرة الثانية         + 𝟏𝟎 ي     =
  ,   الزمن الثان 

𝟐𝟒𝟎

𝐕+𝟏𝟎
= 

ي   –الزمن الأول  
𝟐الزمن الثان  = 

𝟐𝟒𝟎

𝐕
−

𝟐𝟒𝟎

𝐕 + 𝟏𝟎
= 𝟐   } × 𝐕(𝐕 + 𝟏𝟎) 

𝟐𝟒𝟎(𝐕 + 𝟏𝟎) − 𝟐𝟒𝟎𝐕 = 𝟐𝐕(𝐕 + 𝟏𝟎) 

𝟐𝟒𝟎𝐕 + 𝟐𝟒𝟎𝟎 − 𝟐𝟒𝟎𝐕 = 𝟐𝐕𝟐 + 𝟐𝟎𝐕  

      𝟐𝐕𝟐 + 𝟐𝟎𝐕 − 𝟐𝟒𝟎𝟎 = 𝟎   } ÷ 𝟐 

𝐕𝟐 + 𝟏𝟎𝐕 − 𝟏𝟐𝟎𝟎 = 𝟎  ⟹   (𝐕 + 𝟒𝟎)(𝐕 − 𝟑𝟎)

= 𝟎 

  𝐕 + 𝟒𝟎 = 𝟎   ⟹   𝐕 =  أمايهملي    𝟒𝟎−

𝐕 − 𝟑𝟎 = 𝟎   ⟹    𝐕 = 𝟑𝟎 𝐤𝐦 𝐡⁄  أوسرعة الباخرةي      

 تحقق من صحة الحل : 

𝟐𝟒𝟎

𝐕
=

𝟐𝟒𝟎

𝟑𝟎
= 𝟖𝐡       الزمني الأولي            

  
𝟐𝟒

𝐕 + 𝟏𝟎
=

𝟐𝟒𝟎

𝟑𝟎 + 𝟏𝟎
=

𝟐𝟒𝟎

𝟒𝟎
= 𝟔𝐡    ي  

 الزمني الثان 

 

 

 

 

 

ادلة (خطة حل المسألة ) كتابة المع   
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اتيجية ) كتابة المعادلة (    حل المسائل التالية باستر

 𝟒𝐦زرعت منطقة مربعة الشكل طول ضلعها  نافورة :  [𝟏]

 بالورد 

مساحة    ديقة فندق مربعة الشكل فكانت وسط ح       

 المنطقة  

 . ما طول ضلع   𝟖𝟒𝐦𝟐المتبقية من الحديقة المحيطة بها        

 الحديقة ؟     

𝐱نفرض طول ضلع الحديقة  الحل :  ومساحة الحديقة   =

𝐱𝟐 = 

𝟒مساحة المنطقة المزروعة     × 𝟒 = 𝟏𝟔   

𝟖𝟒مساحة المنطقة المزروعة   –مساحة الحديقة  = 

𝐱𝟐 − 𝟏𝟔 = 𝟖𝟒   ⟹    𝐱𝟐 = 𝟖𝟒 + 𝟏𝟔 

𝐱𝟐 = 𝟏𝟎𝟎    ⟹    𝐱 = 𝐱   أما      ±𝟏𝟎 =   يهملي  𝟏𝟎−

𝐱   أو = 𝟏𝟎 𝐦  طول ضلع الحديقة  

 التحقق : 

𝐱𝟐 − 𝟏𝟔 = (𝟏𝟎)𝟐 − 𝟏𝟔 = 𝟏𝟎𝟎 − 𝟏𝟔 = 𝟖𝟒 

 

ي مدينة بابل الأثريةأسد بابل : [𝟐]
 
ي   هو تمثال لأسد عت  عليه ف

 
ف

ي سنة 
 
البازلت الأسود   وهو مصنوع من حجر 𝟏𝟕𝟕𝟔العراق ف

الصلب وموضوع على منصة منتصف منطقة مستطيلة الشكل  

. فما   𝟏𝟓𝐦𝟐ومساحتها     𝟐𝐦طولها يزيد على عرضها بمقدار 

 أبعادها ؟ 

𝐱نفرض العرض     الحل :  𝐱والطوال        = + 𝟐 

 العرض ×الطول   =مساحة المستطيل  

𝐱(𝐱 + 𝟐) = 𝟏𝟓   ⟹     𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 − 𝟏𝟓 = 𝟎   

   (𝐱 + 𝟓)(𝐱 − 𝟑) = 𝟎 

𝐱   أما + 𝟓 = 𝟎  ⟹   𝐱 =  يهملي    𝟓−

𝐱    أو − 𝟑 = 𝟎   ⟹   𝐱 = 𝟑𝐦     العرض 

𝐱 + 𝟐 = 𝟑 + 𝟐 = 𝟓𝐦     الطولي 

 التحقق : 

𝟑 × 𝟓 = 𝟏𝟓 𝐦𝟐       المساحة  

 

 

 

 

 لى وجه الأرض وهو من اقوى الحيوانات الموجودة عالأسد :     [𝟑]

ي  د بملك الغابة نسبة الى قوته بي   ويلقب الأس        
 
 الحيوانات ف

𝐱𝟐الغابة اذا كانت المعادلة         − 𝟑𝟎𝐱 = تمثل  𝟏𝟕𝟓

 المساحة 

ات . ما طول ضلع         ي يبسط الأسد سيطرته عليها بالكيلومتر
 التر

 المنطقة ؟        

     الحل : 

𝐱𝟐 − 𝟑𝟎𝐱 − 𝟏𝟕𝟓 = 𝟎  ⟹      (𝐱 − 𝟑𝟓)(𝐱 + 𝟓) = 𝟎 

   𝐱 − 𝟑𝟓 = 𝟎 ⟹    𝐱 =

𝟑𝟓 𝐤𝐦     أماطول ضلع المنطقة 

   𝐱 + 𝟓 = 𝟎   ⟹    𝐱 =  أويهملي     𝟓−

 التحقق : 

𝒙𝟐 − 𝟑𝟎𝒙 = (𝟑𝟓)𝟐 − 𝟑𝟎(𝟑𝟓) 

                   = 𝟏𝟐𝟐𝟓 − 𝟏𝟎𝟓𝟎 = 𝟏𝟕𝟓 

 

ي أحدى المناسبات أطلقت مألعاب نارية : [𝟒]
 
 جموعة من  ف

ي الهواء وصلت الى ارتفاع       
 
 .       𝟏𝟒𝟎الألعاب النارية عموديا ف

 احسب الزمن الذي وصلت به الى هذا الارتفاع اذا كانت       

𝟐𝐭𝟐المعادلة الآتية :         − 𝟑𝟎𝐭 =  العلاقة بي     تمثل   𝟐𝟎𝟎

ي تصل اليه الألعاب الناري      
 ثانية .  𝐭ة بعد  الارتفاع بالأمتار التر

     الحل : 

𝟐𝐭𝟐 − 𝟑𝟎𝐭 − 𝟐𝟎𝟎 = 𝟎  } ÷ 𝟐 

𝐭𝟐 − 𝟏𝟓𝐭 − 𝟏𝟎𝟎 = 𝟎    ⟹      (𝐭 − 𝟐𝟎)(𝐭 + 𝟓) = 𝟎 

   𝐭 − 𝟐𝟎 = 𝟎    ⟹    𝐭 = 𝟐𝟎 𝐬أما 

  𝐭 + 𝟓 = 𝟎   ⟹   𝐭 =  أويهملي   𝟓−

  التحقق : 

𝟐𝐭𝟐 − 𝟑𝟎𝐭 = 𝟐(𝟐𝟎)𝟐 − 𝟑𝟎(𝟐𝟎) 

                     = 𝟖𝟎𝟎 − 𝟔𝟎𝟎 = 𝟐𝟎𝟎 

 

 

 

 

 

 

 

  

 مسائل 
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𝟑]الدرس   −
𝟏] 

ين  حل نظام معادلتي   خطيتي   بمتغت 

 

ي مثال // 
 
باستعمال الحذف لكل  𝐑جد مجموعة الحل اانظام ف

ي :        
𝐱مما يأنر + 𝟑𝐲 = 𝟕  , 𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟏 
 الحلي:ي

  𝐱 + 𝟑𝐲 = 𝟕  — — — (𝟏) 

𝐱  يي        − 𝟑𝐲 = 𝟏  — — —  بالجمعي          (𝟐)

𝟐𝐱 = 𝟖     ⟹      𝐱 =
𝟖

𝟐
= 𝟒 

𝐱نعوض قيمة        = ي معادلة 𝟒
 
 (𝟏)ييف

𝟒 + 𝟑𝐲 = 𝟕   ⟹     𝟑𝐲 = 𝟕 − 𝟒        

   𝟑𝐲 = 𝟑     ⟹     𝐲 =
𝟑

𝟑
= 𝟏 

,𝟒)}ييمجموعة حل النظام : ييييييي 𝟏)} 

 

 

𝟑]الدرس − بيعية بمتغت  واحد   [𝟐
 حل المعادلات التر

ي حل المعادلة    //   1مثال 
 
باستعمال الفرق بي    ي𝐑التالية ف

 مربعي    

𝟐𝟓 − 𝐱𝟐 = 𝟎 

 الحل : 
(𝟓 + 𝐱)(𝟓 − 𝐱) = 𝟎 

𝟓   أما + 𝐱 = 𝟎  ⟹    𝐱 = −𝟓  

𝟓   أو − 𝐱 = 𝟎  ⟹    𝐱 = 𝟓    ⟹    𝐒 = {−𝟓, 𝟓}   

 
ي   //   2مثال 

 
 باستعمال خاصية الجذر  ي𝐑حل المعادلة التالية ف

بيعي :                      𝐲𝟐التر =
𝟏𝟔

𝟐𝟓
 

 الحل : 

𝐲𝟐 =
𝟏𝟔

𝟐𝟓
   ⟹     𝐲 = ∓√

𝟏𝟔

𝟐𝟓
   ⟹    𝐲 = ∓

𝟒

𝟓
 

𝐒 = {
𝟒

𝟓
, −

𝟒

𝟓
} 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي  تدريب // 
 
باستعمال الحذف   𝐑جد مجموعة الحل اانظام ف

ي : 
 لكل   مما يأنر

𝐱 + 𝐲 = 𝟐  — — — (𝟏)  
𝐱 + 𝟓𝐲 = 𝟒 — — — (𝟐)  

 الحل : 
   𝐱 + 𝐲 = 𝟐  — — — (𝟏)  

∓𝐱 ∓ 𝟓𝐲 = ∓𝟒 — — —   بالطرحي          (𝟐)

−𝟒𝒚 = −𝟐    ⟹    𝐲 =
−𝟐

−𝟒
=

𝟏

𝟐
 

𝐲مة  نعوض قي      =
𝟏

𝟐
ي معادلة 
 
 (𝟏)ييف

𝒙 +
𝟏

𝟐
= 𝟐      ⟹    𝐱 = 𝟐 −

𝟏

𝟐
=

𝟒 − 𝟏

𝟐
=

𝟑

𝟐
  

𝐒 = {(
𝟑

𝟐
,
𝟏

𝟐
)} 

 

ي  //  1تدريب 
 
باستعمال الفرق بي    ي𝐑حل المعادلة التالية ف

 مربعي   : 

𝐱𝟐 − 𝟔𝟒 = 𝟎 
 الحل : 

(𝐱 + 𝟖)(𝐱 − 𝟖) = 𝟎 

𝐱    أما + 𝟖 = 𝟎   ⟹    𝐱 = −𝟖 

𝐱   أو − 𝟖 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟖   ⟹    𝐒 = {−𝟖, 𝟖}  
 

ي   //   2تدريب 
 
 باستعمال خاصية الجذر  ي𝐑حل المعادلة التالية ف

بيعي :                      𝐲𝟐التر = ي𝟒𝟗
 الحل : 

𝐲𝟐 = 𝟒𝟗    ⟹    𝐲 = ∓√𝟒𝟗    ⟹   𝐲 = ∓𝟕 
𝐒 = {𝟕, −𝟕} 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 مراجعة الفصل  
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ي    //   2مثال 
 
 بالتحليل بالتجربة : ي𝐑حل المعادلة التالية ف

𝟑𝐲𝟐 − 𝟏𝟏𝐲 + 𝟏𝟎 = 𝟎 
 الحل : 

(𝟑𝒚 − 𝟓)(𝒚 − 𝟐) = 𝟎 

𝟑𝒚    أما − 𝟓 = 𝟎   ⟹    𝟑𝐲 = 𝟓 ⟹   𝐲 =
𝟓

𝟑
  

𝒚   أو − 𝟐 = 𝟎   ⟹    𝐲 = 𝟐  ⟹    𝐒 = {
𝟓

𝟑
, 𝟐} 

 
ي   //   2تدريب 

 
 بالتحليل بالتجربة : ي𝐑حل المعادلة التالية ف

𝟒𝐲𝟐 + 𝟏𝟔𝐲 − 𝟗 = 𝟎 
 الحل : 

(𝟐𝐲 + 𝟗)(𝟐𝐲 − 𝟏) = 𝟎 

𝟐𝐲    أما + 𝟗 = 𝟎   ⟹    𝟐𝐲 = −𝟗 ⟹   𝐲 = −
𝟗

𝟐
  

𝟐𝐲   أو − 𝟏 = 𝟎   ⟹    𝟐𝐲 = 𝟏  ⟹    𝐲 =
𝟏

𝟐
  

 𝐒 = {
𝟓

𝟑
, 𝟐} 

ي

𝟑]الدرس   − بيعية  [𝟑  التجربة بحل المعادلات التر

ي   //   1مثال 
 
 بالتحليل بالتجربة : ي𝐑حل المعادلة التالية ف

𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟏𝟓 = 𝟎 
 الحل : 

(𝐱 − 𝟓)(𝐱 + 𝟑) = 𝟎 

𝐱    أما − 𝟓 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟓 

𝐱   أو + 𝟑 = 𝟎   ⟹    𝐱 = −𝟑  ⟹    𝐒 = {𝟓, −𝟑} 
ي

ي   //   2تدريب 
 
 بالتحليل بالتجربة : ي𝐑حل المعادلة التالية ف

𝐱𝟐 − 𝟏𝟎𝐱 + 𝟐𝟏 = 𝟎 
 الحل : 

(𝐱 − 𝟕)(𝐱 − 𝟑) = 𝟎 

𝐱    أما − 𝟕 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟕 

𝐱   أو − 𝟑 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟑  ⟹    𝐒 = {𝟕, 𝟑} 
 
 

ي

 

 

𝟑]الدرس   −
𝟒] 

بيعية بالمرب  ع الكامل    حل المعادلات التر

ي //    1مثال 
 
 بالمرب  ع الكامل : ي𝐑حل المعادلة التالية ف

𝟗𝐱𝟐 − 𝟑𝟔𝐱 + 𝟑𝟔 = 𝟎 

    الحل : 

(𝟑𝐱 − 𝟔)𝟐 = 𝟎    ⟹    𝟑𝐱 − 𝟔 = 𝟎      ⟹    𝟑𝐱
= 𝟔     

𝐱 =
𝟔

𝟑
⟹    𝐱 = 𝟐 

 
ي   //   1تدريب 

 
 بالمرب  ع الكامل : ي𝐑حل المعادلة التالية ف

𝟒𝐱𝟐 − 𝟐𝟖𝐱 + 𝟒𝟗 = 𝟎 
    الحل : 

(𝟐𝐱 + 𝟕)𝟐  ⟹   𝟐𝐱 + 𝟕 = 𝟎    ⟹    𝟐𝐱 = −𝟕 

𝐱 = −
𝟕

𝟐
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 
 حل المعادلة بطريقة اكمال المرب  ع : //    2مثال 

𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 = 𝟐𝟕 

    الحل : 

(
𝟏

𝟐
× 𝟔)

𝟐

= (𝟑)𝟐 = ي المعادلة     𝟗  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 + 𝟗 = 𝟐𝟕 + 𝟗        

(𝐱 − 𝟑)𝟐 = ي للطرفي  ي       𝟑𝟔 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 − 𝟑 = ±𝟔 

     𝐱 − 𝟑 = 𝟔    ⟹    𝐱 = 𝟔 + 𝟑 =  أما  𝟗

 

𝐱    أو − 𝟑 = −𝟔    ⟹      𝐱 = −𝟔 + 𝟑 = −𝟑 

   𝐒 = {𝟗, −𝟑}  

 

 حل المعادلة بطريقة اكمال المرب  ع :   //   2تدريب 

𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 = 𝟐𝟖 
    الحل : 

(
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟐)

𝟐

= (𝟔)𝟐 = ي المعادلة     𝟑𝟔  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 + 𝟑𝟔 = 𝟐𝟖 + 𝟑𝟔        

(𝐱 − 𝟔)𝟐 = ي للطرفي  ي       𝟔𝟒 بيع   بأخذ الجذري التر

𝐱 − 𝟔 = ±𝟖 
    𝐱 − 𝟔 = 𝟖    ⟹    𝐱 = 𝟖 + 𝟔 =  أما  𝟏𝟒

𝐱    أو − 𝟔 = −𝟖    ⟹      𝐱 = −𝟖 + 𝟔 = −𝟐 

   𝐒 = {𝟏𝟒, −𝟐}  
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𝟑𝐱𝟐عادلة :   حدد جذور الم//    2مثال  + 𝟓𝐱 − 𝟐 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟑 ,   𝐛 = 𝟓   ,   𝐜 = −𝟐 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (𝟓)𝟐 − 𝟒(𝟑)(−𝟐) = 𝟐𝟓 + 𝟐𝟒 = 𝟒𝟗  

 مقدار الممت   مرب  ع كامل ونوع الجذران حقيقيان نسبيان . 

 

 

𝟐𝐱𝟐   حدد جذور المعادلة : //    2تدريب  − 𝟕𝐱 − 𝟑 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟐 ,   𝐛 = −𝟕   ,   𝐜 = −𝟑 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟕)𝟐 − 𝟒(𝟐)(−𝟑) = 𝟒𝟗 + 𝟐𝟒 = 𝟕𝟑  

 غت  حقيقي   مرب  ع كامل ونوع الجذران  ليس  مقدار الممت   

 

 

𝟑]الدرس   −  حل المعادلات بالقانون العام    [𝟓

 جد مجموعة الحل للمعادلة باستعمال القانون العام   //   1مثال 

ي                  
 
𝐑      :𝐱𝟐ف − 𝟓𝐱 − 𝟕 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏   ,   𝐛 = −𝟓   ,   𝐜 = −𝟕 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

𝐱 =
−(−𝟓) ± √(−𝟓)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟕)

𝟐(𝟏)
 

     =
𝟓 ± √𝟐𝟓 + 𝟐𝟖

𝟐
=

𝟓 ± √𝟓𝟑

𝟐
 

𝐱   أما =
𝟓 + √𝟓𝟑

𝟐
𝐱    أو      =

𝟓 − √𝟓𝟑

𝟐
 

𝐒 = {
𝟓 + √𝟓𝟑

𝟐
,
𝟓 − √𝟓𝟑

𝟐
} 

 جد مجموعة حل المعادلة التالية باستعمال القانون  //     1تدريب  

ي                       
 
𝐑   :    𝐱𝟐العام ف − 𝟑𝐱 − 𝟖 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏   ,   𝐛 = −𝟑   ,   𝐜 = −𝟖 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

𝐱 =
−(−𝟑) ± √(−𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟖)

𝟐(𝟏)

=
𝟑 ± √𝟗 + 𝟑𝟐

𝟐
 

𝒙 =
𝟑 ± √𝟒𝟏

𝟐
 

𝐱   أما =
𝟑 + √𝟒𝟏

𝟐
𝐱   أو       =

𝟑 + √𝟒𝟏

𝟐
 

𝐒 = {
𝟑 + √𝟒𝟏

𝟐
,
𝟑 − √𝟒𝟏

𝟐
} 

 

 



 

156 
 

 الجزء الأول
2020 

بعقوبة /ديالى 0771815388هاتف/    

𝟑]الدرس   −  حل المعادلات الكشية     [𝟔

 

 

 

ي   مثال // 
 
وتحقق من صحة   𝐑جد مجموعة الحل للمعادلة ف

 الحل  

𝐱

𝐱 − 𝟏
+

𝟑𝐱

𝐱 + 𝟏
=

𝟏𝟐

𝐱𝟐 − 𝟏
 

 الحل : 

𝐱

𝐱 − 𝟏
+

𝟑𝐱

𝐱 + 𝟏
=

𝟏𝟐

(𝐱 + 𝟏)(𝐱 − 𝟏)
   }

× (𝐱 + 𝟏)(𝐱 − 𝟏) 

𝐱(𝐱 + 𝟏) + 𝟑𝐱(𝐱 − 𝟏) = 𝟏𝟐     

   𝐱𝟐 + 𝐱 + 𝟑𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 − 𝟏𝟐 = 𝟎 

𝟒𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟏𝟐 = 𝟎   ⟹     (𝟐𝐱 − 𝟒)(𝟐𝐱 + 𝟑) = 𝟎 

   𝟐𝐱 − 𝟒 = 𝟎   ⟹    𝟐𝐱 = 𝟒   ⟹    𝐱 =
𝟒

𝟐
=  أما𝟐

𝟐𝐱  أو + 𝟑 = 𝟎    ⟹    𝟐𝐱 = −𝟑   ⟹    𝐱 = −
𝟑

𝟐
 

   𝐒 = {𝟐, −
𝟑

𝟐
} 

 بالمعادلة الأصلية :  𝐱نعوض قيم  : التحقق من صحة الحل 

𝐱عندما :    = 𝟐 

𝐱

𝐱 − 𝟏
+

𝟑𝐱

𝐱 + 𝟏
=

𝟐

𝟐 − 𝟏
+

𝟑(𝟐)

𝟐 + 𝟏
=

𝟐

𝟏
+

𝟔

𝟑
 

                            = 𝟐 + 𝟐 =  الطرفي الايسر         𝟒

 
𝟏𝟐

𝐱𝟐 − 𝟏
=

𝟏𝟐

(𝟐)𝟐 − 𝟏
=

𝟏𝟐

𝟑
=  الطرفي الايمن     𝟒

 يش الطرف الأيمن = الطرف الأ
 

 
ي  تدريب // 

 
 وتحقق من صحة   𝐑جد مجموعة الحل للمعادلة ف

 الحل :                 
𝟐𝐱

𝐱 − 𝟒
+

𝐱

𝐱 + 𝟒
=

𝟑𝟐

𝐱𝟐 − 𝟏𝟔
 

 الحل : 

𝟐𝐱

𝐱 − 𝟒
+

𝐱

𝐱 + 𝟒
=

𝟑𝟐

(𝐱 + 𝟒)(𝐱 − 𝟒)
  }  

∙ (𝐱 + 𝟒)(𝐱 − 𝟒) 

𝟐𝐱(𝐱 + 𝟒) + 𝐱(𝐱 − 𝟒) = 𝟑𝟐 

𝟐𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 + 𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 − 𝟑𝟐 = 𝟎 

𝟑𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − 𝟑𝟐 = 𝟎  ⟹    (𝐱 + 𝟒)(𝟑𝐱 − 𝟖) = 𝟎 

𝐱  أما + 𝟒 = 𝟎 ⟹   𝐱 = −𝟒  

𝟑𝐱  أو − 𝟖 = 𝟎 ⟹   𝟑𝐱 = 𝟖   ⟹   𝐱 =
𝟖

𝟑
 

𝐒 = {−𝟒,
𝟖

𝟑
} 

 بالمعادلة الأصلية :  𝐱نعوض قيم  التحقق من صحة الحل : 

𝐱عندما :   = −𝟒 

𝟐𝐱

𝐱 − 𝟒
+

𝐱

𝐱 + 𝟒
=

𝟐(−𝟒)

−𝟒 − 𝟒
+

−𝟒

−𝟒 + 𝟒
=

−𝟖

−𝟖
−

𝟒

𝟎
 

 غت  ممكن  
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ي  
 
 𝐑جد مجموعة حل المعادلتي   بيانيا ف

[𝟏] 𝐲 = 𝟏 + 𝐱   — — — — (𝟏) 

       𝐲 = 𝟐 − 𝐱 — — — — (𝟐) 

𝒚    (𝟏)نرمز للمعادلة      :  الحل = 𝟏 + 𝒙   بالرمز𝐋𝟏 

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 

(𝟎, 𝟏) 𝟏 𝟎 

(−𝟏, 𝟎) 𝟎 −𝟏     

𝐲 (𝟐)نرمز للمعادلة       = 𝟐 − 𝒙     بالرمز𝐋𝟐 

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 

(𝟎, 𝟐) 𝟐 𝟎 

(𝟐, 𝟎) 𝟎 𝟐 

)}مجموعةيحليالنظامي:ي
1

2
,

3

2
ي{(

 
[𝟐]  𝐲 + 𝐱 = 𝟎  — — — (𝟏) 

        𝐲 − 𝐱 = 𝟎  — — — (𝟐) 

𝐲    (𝟏)نرمز للمعادلة      :  الحل + 𝐱 =  𝐋𝟏بالرمز   𝟎

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 

(𝟏, −𝟏) −𝟏 𝟏 

(−𝟏, 𝟏) 𝟏 −𝟏     

     

 

𝐲  (𝟐)نرمز للمعادلة    − 𝐱 =  𝐋𝟐بالرمز     𝟎

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 

(𝟏, 𝟏) 𝟏 𝟏 

(𝟐, 𝟐) 𝟐    𝟐 

 

 

,𝟎)}مجموعة حل النظام :   𝟎)} 

 

 

 

 

 

 اختبار الفصل 

𝐲 = 𝟏 − 𝟎  ⟹   𝐲 = 𝟏 

𝟎 = 𝟏 + 𝐱  ⟹ 𝐱 = −𝟏 

𝐗 

𝐘 

𝐗 

𝐘 

𝐲 = 𝟐 − 𝟎 ⟹   𝐲 = 𝟐 

𝟎 = 𝟐 − 𝐱  ⟹ 𝐱 = 𝟐 

 

 

𝐋𝟏 𝐋𝟐 

(
𝟏

𝟐
,
𝟑

𝟐
) 

𝐲 + 𝟏 = 𝟎  ⟹   𝐲 = −𝟏 

𝟏 + 𝐱 = 𝟎  ⟹ 𝐱 = −𝟏 
 

𝐲 − 𝟏 = 𝟎  ⟹   𝐲 = 𝟏 

𝟐 − 𝐱 = 𝟎 ⟹ 𝐱 = 𝟐 

 

 

𝐋𝟏 
𝐋𝟐 

(𝟎, 𝟎) 
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[𝟑]  𝐲 − 𝐱 − 𝟓 = 𝟎  — — — (𝟏) 

        𝐲 + 𝐱 − 𝟏 = 𝟎 — — — (𝟐) 

𝒚    (𝟏)نرمز للمعادلة      :  الحل − 𝒙 − 𝟓 =  𝐋𝟏بالرمز   𝟎

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 
(𝟎, 𝟓) 𝟓 𝟎 

(−𝟓, 𝟎) 𝟎 −𝟓     

     

 

 

𝒚  (𝟐)نرمز للمعادلة    + 𝒙 − 𝟏 =  𝐋𝟐بالرمز     𝟎

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 
(𝟎, 𝟏) 𝟏 𝟎 
(𝟏, 𝟎) 𝟎 𝟏    

 

 

 

,𝟐−)}مجموعة حل النظام :   𝟑)} 

 
ي جد 

 
باستعمال التعويض أو   𝐑مجموعة حل المعادلتي   ف

ي : 
 الحذف لكل مما يأنر

[𝟒]  𝟐𝐱 + 𝐲 = 𝟏  — — — — (𝟏) 

         𝐱 − 𝐲 = 𝟖  — — — — (𝟐) 

      :  الحل

 𝟐𝐱 + 𝐲 = 𝟏  — — — — (𝟏) 

   𝐱 − 𝐲 = 𝟖  — — — —  بالجمعي        (𝟐)

𝟑𝐱 = 𝟗    ⟹      𝐱 =
𝟗

𝟑
= 𝟑 

𝐱نعوض قيمة  = ي معادلة   𝟑
 
 (𝟏)ف

𝟐(𝟑) + 𝐲 = 𝟏 ⟹    𝟔 + 𝐲 = 𝟏 ⟹    𝐲 = 𝟏 − 𝟔

= −𝟓 

,𝟑)}مجموعة حل النظام :   −𝟓)} 

 

[𝟓]  𝟒𝐱 − 𝟐𝐲 = −𝟒 — — — — — (𝟏) 

           𝐱 + 𝐲 = 𝟔 — — — — — (𝟐)     } × 𝟐 

      :  الحل

  𝟒𝐱 − 𝟐𝐲 = −𝟒 — — — — — (𝟏) 

  𝟐𝐱 + 𝟐𝐲 = 𝟏𝟐 — — — — —  بالجمعي    (𝟐)

𝟔𝐱 = 𝟖     ⟹      𝐱 =
𝟖

𝟔
=

𝟒

𝟑
 

𝐱نعوض قيمة  =
𝟒

𝟑
ي معادلة   
 
 (𝟐)ف

𝟒

𝟑
+ 𝐲 = 𝟔   ⟹    𝐲 = 𝟔 −

𝟒

𝟑
=

𝟏𝟖 − 𝟒

𝟑
=

𝟏𝟒

𝟑
 

)}مجموعة حل النظام :  
𝟒

𝟑
,

𝟏𝟒

𝟑
)} 

[𝟔]  
𝐱

𝟑
+

𝐲

𝟐
= 𝟏  — — — — (𝟏) } × 𝟔 

       𝐱 + 𝐲 = 𝟐 — — — — (𝟐) } × 𝟑 

ب معادلة       :  الحل ي العدد  (𝟏)بض 
 
ي العدد   (𝟐)ومعادلة   𝟔ف

 
ف

𝟑 

    𝟐𝐱 + 𝟑𝐲 = 𝟔  — — — — (𝟏) 

∓𝟑𝐱 ∓ 𝟑𝐲 = ∓𝟔 — — — —  بالطرحي        (𝟐)

    −𝐱 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟎  

𝐱نعوض قيمة  = ي معادلة   𝟎
 
 (𝟐)ف

𝟎 + 𝐲 = 𝟐   ⟹    𝐲 = 𝟐  

,𝟎)}مجموعة حل النظام :   𝟐)} 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐗 

𝐘 

𝐲 − 𝟎 − 𝟓 = 𝟎  ⟹   𝐲 = 𝟓 

𝟎 − 𝐱 − 𝟓 = 𝟎  ⟹ 𝐱 = −𝟓 

 

𝐲 + 𝟎 − 𝟏 = 𝟎 ⟹   𝐲 = 𝟏 

𝟎 + 𝐱 − 𝟏 = 𝟎  ⟹ 𝐱 = 𝟏 

  

𝐋𝟐 

𝐋𝟏 

(−𝟐, 𝟑) 
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[𝟗]  (𝟕 − 𝐙)𝟐 − 𝟏 = 𝟎 

    الحل : 

(𝟕 − 𝐙 + 𝟏)(𝟕 − 𝐙 − 𝟏) = 𝟎     

(𝟖 − 𝐙)(𝟔 − 𝐙) = 𝟎 

   𝟖 − 𝐙 = 𝟎   ⟹    𝐙 =    أما 𝟖

  𝟔 − 𝐙 = 𝟎    ⟹    𝐙 = 𝟔      ⟹    𝐒 = {𝟖,  أو{𝟔

 

ي  
 
ك الأكتر   𝐑حل المعادلة التالية ف

باستعمال العامل المشتر

 والفرق بي   مربعي   : 

[𝟕]  𝟗𝐱𝟐 − 𝟐𝟓 = 𝟎 

    الحل : 

(𝟑𝐱 + 𝟓)(𝟑𝐱 − 𝟓) = 𝟎 

𝟑𝐱  أما + 𝟓 = 𝟎   ⟹    𝟑𝐱 = −𝟓  ⟹    𝐱 = −
𝟓

𝟑
 

𝟑𝐱  أو − 𝟓 = 𝟎    ⟹    𝟑𝐱 = 𝟓     ⟹     𝐱 =
𝟓

𝟑
 

𝐒 = {
𝟓

𝟑
, −

𝟓

𝟑
}    

 

[𝟖]  𝟑𝐲𝟐 − 𝟏𝟐 = 𝟎 

    الحل : 

𝟑(𝐲𝟐 − 𝟒) = 𝟎  } ÷ 𝟑     ⟹    𝐲𝟐 − 𝟒 = 𝟎  

      (𝐲 + 𝟐)(𝐲 − 𝟐) = 𝟎 

   𝐲 + 𝟐 = 𝟎   ⟹    𝐲 =    أما 𝟐−

  𝐲 − 𝟐 = 𝟎    ⟹    𝐲 = 𝟐      ⟹     𝐒 = {𝟐,  أو{𝟐−

 

 

 

 

 

ي  
 
بيعي :  𝐑حل المعادلات التالية ف  باستعمال قاعدة الجذر التر

[𝟏𝟎]  𝐱𝟐 = 𝟒𝟗 
 الحل : 

 𝐱 = ±√𝟒𝟗     ⟹  𝐱 = ±𝟕     ⟹     𝐒 = {𝟕, −𝟕} 
 

[𝟏𝟏]  𝟖𝟏 − 𝐲𝟐 = 𝟎     
 الحل : 

𝐲𝟐 = 𝟖𝟏  ⟹    𝐲 = ±√𝟖𝟏  ⟹   𝐲 = ±𝟗     
𝐒 = {𝟗, −𝟗} 

 

[𝟏𝟐]  𝐙𝟐 =
𝟑𝟔

𝟗
       

  𝐙 = ±√
𝟑𝟔

𝟗
   ⟹    𝐙 = ±

𝟔

𝟑
= ±𝟐  ⟹  𝐒

= {𝟐, −𝟐} 
 

  
     

ي  
 
 بالتحليل بالتجربة :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟏𝟑]  𝐱𝟐 + 𝟗𝐱 + 𝟏𝟖 = 𝟎 

    الحل : 

(𝐱 + 𝟔)(𝐱 + 𝟑) = 𝟎           

   𝐱 + 𝟔 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أما           𝟔−

    𝐱 + 𝟑 = 𝟎   ⟹    𝐱 = −𝟑   ⟹    𝐒 =

{−𝟔,  أو  {𝟑−
 

[𝟏𝟒]  𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 − 𝟒𝟖 = 𝟎 

 الحل : 

(𝐙 − 𝟖)(𝐙 + 𝟔) = 𝟎                         

   𝐙 − 𝟖 = 𝟎     ⟹   𝐙 =  أما        𝟖

    𝐙 + 𝟔 = 𝟎   ⟹    𝐙 = −𝟔    ⟹    𝐒 = {𝟖,  أو  {𝟔−

 

[𝟏𝟓]  𝟑𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟏𝟎 = 𝟎 

 الحل : 

(𝐱 − 𝟐)(𝟑𝐱 + 𝟓) = 𝟎             

   𝐱 − 𝟐 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أما           𝟐

𝟑𝐱  أو + 𝟓 = 𝟎   ⟹    𝟑𝐱 = −𝟓   ⟹    𝐱 = −
𝟓

𝟑
 

    𝐒 = {𝟐, −
𝟓

𝟑
}   
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[𝟏𝟔]  𝟕𝐙𝟐 − 𝟏𝟖𝐙 − 𝟗 = 𝟎 

 الحل : 

(𝐙 − 𝟑)(𝟕𝐙 + 𝟑) = 𝟎        

   𝐙 − 𝟑 = 𝟎     ⟹   𝐙 =  أما        𝟑

𝟕𝐙  أو + 𝟑 = 𝟎   ⟹    𝟕𝐙 = −𝟑     ⟹    𝐙 = −
𝟑

𝟕
 

  𝐒 = {𝟑, −
𝟑

𝟕
}   

 
 

 
 
 

 

 ؟ 𝟑ما العدد الذي مربعه ينقص عن أربعة أمثاله بمقدار   [𝟏𝟕]

𝐱نفرض العدد    الحل :  𝟒𝐱,    أربعة أمثاله     = =     

𝐱𝟐مرب  ع العدد               = 

𝟒𝐱 − 𝐱𝟐 = 𝟑     ⟹      𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝟑 = 𝟎  

(𝐱 − 𝟑)(𝐱 − 𝟏) = 𝟎                    

   𝐱 − 𝟑 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أما           𝟑

    𝐱 − 𝟏 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟏      ⟹    𝐒 = {𝟑,  أو  {𝟏

 

   𝟒𝐦حوض سباحة يزيد طوله على مثلىي عرضه بمقدار   [𝟏𝟖]

 . ما أبعاد المسبح ؟ 𝟒𝟖𝐦𝟐ومساحته            

𝐱نفرض عرض المسبح   الحل :  𝟐𝐱,    مثلىي عرضه       = = 

𝟐𝐱طول المسبح                + 𝟒 = 

 العرض   ×الطول   =مساحة المسبح  

𝐱(𝟐𝐱 + 𝟒) = 𝟒𝟖    ⟹     𝟐𝐱𝟐 + 𝟒𝐱 − 𝟒𝟖 = 𝟎  

(𝐱 + 𝟔)(𝟐𝐱 − 𝟖) = 𝟎                      

   𝐱 + 𝟔 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أمايهملي            𝟔−

𝟐𝒙  أو − 𝟖 = 𝟎   ⟹   𝟐 𝐱 = 𝟖 

  𝐱 =
𝟖

𝟐
= 𝟒𝐦          العرض  

𝟐𝐱 + 𝟒 = 𝟐(𝟒) + 𝟒 = 𝟖 + 𝟒 = 𝟏𝟐𝐦         الطولي 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي  
 
 بإكمال المرب  ع :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟏𝟗]  𝐱𝟐 − 𝟏𝟔𝐱 + 𝟔𝟒 = 𝟎 

    :  الحل

(𝐱 − 𝟖)𝟐 = 𝟎      ⟹     𝐱 − 𝟖 = 𝟎    ⟹ 𝐱 = 𝟖     
 
 

[𝟐𝟎]  
𝟏

𝟗
−

𝟐

𝟑
𝐙 +

𝟏

𝟒
𝐙𝟐 = 𝟎 

    الحل : 

(
𝟏

𝟑
−

𝟏

𝟐
𝐙)

𝟐

= 𝟎    ⟹     
𝟏

𝟑
−

𝟏

𝟐
𝐙 = 𝟎     

  
𝟏

𝟐
𝐙 =

𝟏

𝟑
   ⟹   𝟑𝐙 = 𝟐   ⟹   𝐙 =

𝟐

𝟑
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ي  
 
 بالمرب  ع الكامل :  𝐑حل المعادلات التالية ف

           

[𝟐𝟎]  𝐱𝟐 − 𝟏𝟒𝐱 = 𝟑𝟐 

    الحل : 

(
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟒)

𝟐

= (𝟕)𝟐 = ي المعادلة           𝟒𝟗  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 − 𝟏𝟒𝐱 + 𝟒𝟗 = 𝟑𝟐 + 𝟒𝟗       

  (𝐱 − 𝟕)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟖𝟏 بيع   باخذ الجذري التر

𝐱 − 𝟕 = ±𝟗 

   𝐱 − 𝟕 = 𝟗    ⟹    𝐱 = 𝟗 + 𝟕 =  أما𝟏𝟔

𝐱  أو − 𝟕 = −𝟗    ⟹    𝐱 = −𝟗 + 𝟕 = −𝟐 

   𝐒 = {𝟏𝟔, −𝟐} 

 

 

 

 

[𝟐𝟏]  𝟓𝐙𝟐 + 𝟔𝐙 = 𝟗 

    الحل : 

𝟓𝐙𝟐 + 𝟔𝐙 = 𝟗   } ÷ 𝟓    ⟹     𝐙𝟐 +
𝟔

𝟓
𝐙 =

𝟗

𝟓
 

(
𝟏

𝟐
×

𝟔

𝟓
)

𝟐

= (
𝟑

𝟓
)

𝟐

=
𝟗

𝟐𝟓
ي المعادلة             

 نضيفي الى طرف 

𝐙𝟐 +
𝟔

𝟓
𝐙 +

𝟗

𝟐𝟓
=

𝟗

𝟓
+

𝟗

𝟐𝟓
         

  (𝐙 +
𝟑

𝟓
)

𝟐

=
𝟒𝟓 + 𝟗

𝟐𝟓
 

(𝐙 +
𝟑

𝟓
)

𝟐

=
𝟓𝟒

𝟐𝟓
ي للطرفي  ي         بيع   باخذ الجذري التر

𝐙 +
𝟑

𝟓
= ±

𝟑√𝟔

𝟓
 

 

  

 

𝐙 +
𝟑

𝟓
= ±

𝟑√𝟔

𝟓
 

𝐙  أما +
𝟑

𝟓
=

√𝟑

𝟓
     ⟹    𝐙 =

√𝟑

𝟓
−

𝟑

𝟓
    ⟹    𝐙 =

√𝟑−𝟑

𝟓
   

𝐙  أو +
𝟑

𝟓
= −

√𝟑

𝟓
 ⟹    𝐙 =

−√𝟑

𝟓
−

𝟑

𝟓
  

 𝐙 =
−√𝟑 − 𝟑

𝟓
      ⟹   𝐒 = {

√𝟑 − 𝟑

𝟓
,
−√𝟑 − 𝟑

𝟓
} 

 
جد مجموعة حلول المعادلات التالية باستعمال القانون العام 

ي 
 
 𝐑ف

[𝟐𝟒]  𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 − 𝟕 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏  ,   𝐛 = −𝟑   ,   𝐜 = −𝟕 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

    =
−(−𝟑) ± √(−𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟕)

𝟐(𝟏)

=
𝟑 ± √𝟗 + 𝟐𝟖

𝟐
 

𝐱 =
𝟑 ± √𝟑𝟕

𝟐
 

𝐱   أما =
𝟑 + √𝟑𝟕

𝟐
𝐱   أو       =

𝟑 − √𝟑𝟕

𝟐
 

 𝐒 = {
𝟑 + √𝟑𝟕

𝟐
 ,

𝟑 − √𝟑𝟕

𝟐
} 

[𝟐𝟓]  𝟑𝐲𝟐 − 𝟏𝟐𝐲 = −𝟑 

    الحل : 

𝟑𝒚𝟐 − 𝟏𝟐𝐲 + 𝟑 = 𝟎     

𝐚 = 𝟑  ,   𝐛 = −𝟏𝟐   ,   𝐜 = 𝟑 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

    =
−(−𝟏𝟐) ± √(−𝟏𝟐)𝟐 − 𝟒(𝟑)(𝟑)

𝟐(𝟑)
 

    =
𝟏𝟐 ± √𝟏𝟒𝟒 − 𝟑𝟔

𝟔
=

𝟏𝟐 ± √𝟏𝟎𝟖

𝟔
 

𝒚 =
𝟏𝟐 ± 𝟔√𝟑

𝟔
=

𝟔(𝟐 ± √𝟑)

𝟔
= 𝟐 ± √𝟑 

    𝒚 = 𝟐 +  أما𝟑√

    𝐲 = 𝟐 − √𝟑         ⟹     𝐒 = ൛𝟐 + √𝟑 , 𝟐 − √𝟑ൟأو 

 

[𝟐𝟔]  𝟓𝐙𝟐 + 𝟔𝐙 = 𝟗 

    الحل : 

𝟓𝐙𝟐 + 𝟔𝐙 − 𝟗 = 𝟎  ⟹     𝐚 = 𝟓  ,   𝐛 = 𝟔   ,   𝐜

= −𝟗 

𝐙 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−𝟔 ± √(𝟔)𝟐 − 𝟒(𝟓)(−𝟗)

𝟐(𝟓)
 

     =
𝟔 ± √𝟑𝟔 + 𝟏𝟖𝟎

𝟏𝟎
=

𝟔 ± √𝟐𝟏𝟔

𝟏𝟎
 

𝒁 =
𝟔 ± 𝟔√𝟔

𝟏𝟎
=

𝟐(𝟑 ± 𝟑√𝟔)

𝟏𝟎
=

𝟑 ± 𝟑√𝟔

𝟓
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[𝟐𝟗]  𝟒𝐙𝟐 − 𝟑𝐙 + 𝟕 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟒  ,   𝐛 = −𝟑 ,   𝐜 = 𝟕 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟒)(𝟕) = 𝟗 − 𝟏𝟏𝟐 = −𝟏𝟎𝟑 

مقدار الممت   سالب ونوع الجذران غت  حقيقيان وليس لها حل 

ي 
 
   𝐑ف

 
ي تجعل جذري المعادلة  𝐤ما قيمة الثابت   [𝟑𝟎]

 التر

       𝐱𝟐 − (𝐤 + 𝟔)𝐱 + 𝟗 =   متساويي   ؟ تحقق من 𝟎

 الإجابة . 

𝟎يكون جذري المعادلة متساويي   اذا كان الممت      الحل :  = 

𝐚 = 𝟏     ,   𝐛 = −(𝐤 + 𝟔)     ,    𝐜 = 𝟗 

𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 = 𝟎 

[−(𝐤 + 𝟔)]𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟗) = 𝟎     

    (𝐤 + 𝟔)𝟐 − 𝟑𝟔 = 𝟎 

(𝐤 + 𝟔)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟑𝟔 بيع   باخذ الجذري التر

𝐤 + 𝟔 = ±𝟔 

   𝐤 + 𝟔 = 𝟔    ⟹    𝐤 = 𝟔 − 𝟔 =  اأم𝟎

   𝐤 + 𝟔 = −𝟔     ⟹    𝐤 = −𝟔 − 𝟔 =  أو𝟏𝟐−

بالمعادلة الأصلية ونجد جذور   𝐤 نعوض قيم التحقق : 

 المعادلة : 

𝐤عندما :   = 𝟎 

𝐱𝟐 − (𝐤 + 𝟔)𝐱 + 𝟗 = 𝟎   ⟹    𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 + 𝟗 = 𝟎     

 (𝐱 − 𝟑)𝟐 = 𝟎 ⟹  𝐱 − 𝟑 = 𝟎    ⟹    𝐱 = 𝟑 

𝐤عندما :    = −𝟏𝟐 

 𝐱𝟐 − (𝐤 + 𝟔)𝐱 + 𝟗 = 𝟎   ⟹    𝐱𝟐 + 𝟔𝐱 + 𝟗 = 𝟎     

 (𝐱 + 𝟑)𝟐 = 𝟎 ⟹     𝐱 + 𝟑 = 𝟎    ⟹    𝐱 = −𝟑 
 
 

𝐙   أما =
𝟑 + 𝟑√𝟔

𝟓
𝐙    أو     =

𝟑 − 𝟑√𝟔

𝟓
  

𝐒 = {
𝟑 + 𝟑√𝟔

𝟓
 ,

𝟑 − 𝟑√𝟔

𝟓
} 

 
ي   حدد جذور المعادلة أولا ثم جد مجموعة

 
اذا كان   𝐑الحل ف

 ممكنا  

[𝟐𝟕]  𝟐𝐱𝟐 + 𝟖𝐱 + 𝟖 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟐  ,   𝐛 = 𝟖 ,   𝐜 = 𝟖 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟐)(𝟖) = 𝟔𝟒 − 𝟔𝟒 = 𝟎 

مقدار الممت   يساوي صفر ونوع الجذران متساويان ولها جذر 

ي واحد . 
 حقيفر

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−𝟖 ± √𝟎

𝟐(𝟐)
=

−𝟖

𝟒
= −𝟐 

[𝟐𝟖]  𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 − 𝟗 = 𝟎 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏  ,   𝐛 = −𝟔 ,   𝐜 = −𝟗 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟔)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟗) = 𝟑𝟔 + 𝟑𝟔 = 𝟕𝟐 

مقدار الممت   موجب وليس مرب  ع كامل ونوع الجذران حقيقيان 

 غت  نسبيان . 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−(−𝟔) ± √𝟕𝟐

𝟐(𝟏)

=
𝟔 ± 𝟔√𝟐

𝟒
 

𝒚 =
𝟐(𝟑 ± 𝟑√𝟐)

𝟒
=

𝟑 ± 𝟑√𝟐

𝟐
 

𝐲  أما =
𝟑 + 𝟑√𝟐

𝟐
𝐲     أو           =

𝟑 − 𝟑√𝟐

𝟐
         

   𝐒 = {
𝟑 + 𝟑√𝟐

𝟐
 ,

𝟑 − 𝟑√𝟐

𝟐
} 
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ي  
 
 𝐑جد مجموعة الحل لكل معادلة من المعادلات التالية ف

 : وتحقق من صحة الحل  

[𝟑𝟏]  
𝟔𝐱

𝟓
=

𝟓

𝟔𝐱
ي الوسطي  ي      

  الطرفي  ي ف 

    الحل : 

𝟑𝟔𝐱𝟐 = 𝟐𝟓    ⟹    𝐱𝟐 =
𝟐𝟓

𝟑𝟔
    ⟹    𝐱 = ±√

𝟐𝟓

𝟑𝟔
   

   𝐱 = ±
𝟓

𝟔
 

𝐱  أماي =
𝟔

𝟓
𝐱      أو         = −

𝟔

𝟓
 

ي المعادلة الأصلية :  𝐱نعوض قيم  تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝐱عندما :   =
𝟓

𝟔
 

𝟔𝐱

𝟓
=

𝟔 (
𝟓
𝟔)

𝟓
=

𝟓

𝟓
=  الطرفي الايسر        𝟏

 
𝟓

𝟔𝐱
=

𝟓

𝟔 (
𝟓
𝟔)

=
𝟓

𝟓
=  الطرفي الايمن       𝟏

[𝟑𝟑]  
𝐙 + 𝟒

𝐙𝟐
=

𝟏

𝟐
ي الوسطي  ي        

  الطرفي  ي ف 

    الحل : 

𝐙𝟐 = 𝟐𝐙 + 𝟖    ⟹     𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 − 𝟖 = 𝟎   

  (𝐙 − 𝟒)(𝐙 + 𝟐) = 𝟎     

𝐙  أما − 𝟒 = 𝟎   ⟹   𝐙 = 𝟒 

𝐙  أو   + 𝟐 = 𝟎   ⟹    𝐙 = −𝟐 

 

ي المعادلة الأصلية  𝐙نعوض قيم  تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝐙 = 𝟒   ⟹    
𝐙 + 𝟒

𝐙𝟐
=

𝟒 + 𝟒

(𝟒)𝟐
=

𝟖

𝟏𝟔

=
𝟏

𝟐
 الطرفي الايمن  

 

 

[𝟑𝟐]  
𝟏

𝟔𝐲𝟐
+

𝟏

𝟐
=

𝟏

𝐲
 

    الحل : 
𝟏

𝟔𝐲𝟐
+

𝟏

𝟐
=

𝟏

𝐲
  } × 𝟔𝐲𝟐 

𝟏 + 𝟑𝐲𝟐 = 𝟔𝐲    ⟹     𝟑𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 + 𝟏 = 𝟎       

 𝐚 = 𝟏  , 𝐛 = −𝟔  , 𝐜 = 𝟏 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚

=
−(−𝟔) ± √(𝟔)𝟐 − 𝟒(𝟑)(𝟏)

𝟐(𝟑)
 

    =
𝟔 ± √𝟑𝟔 − 𝟏𝟐

𝟔
=

𝟔 ± √𝟐𝟒

𝟔
 

𝐲 =
𝟔 ± 𝟐√𝟔

𝟔
=

𝟑 ± √𝟔

𝟑
 

𝒚  أما =
𝟑 + √𝟔

𝟑
𝒚   أو      =

𝟑 − √𝟔

𝟑
 

ي المعادلة الأصلية :  𝒚نعوض قيم تحقق من صحة الحل : 
 
 ف

𝒚 =
𝟑 + √𝟔

𝟑
  ∶   عندماي

𝟏

𝟔𝒚𝟐
+

𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟔 (
𝟑 + √𝟔

𝟑 )

𝟐
+

𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟔 (
𝟗 + 𝟔√𝟔 + 𝟔

𝟗 )

+
𝟏

𝟐
  

 =
𝟏

𝟐 (
𝟏𝟓 + 𝟔√𝟔

𝟑 )

+
𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟐(𝟓 + 𝟐√𝟔)
+

𝟏

𝟐
 

=
𝟏

𝟏𝟎 + 𝟒√𝟔
+

𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟏𝟎 + 𝟒√𝟔
×

𝟏𝟎 − 𝟒√𝟔

𝟏𝟎 − 𝟒√𝟔
+

𝟏

𝟐
 

=
𝟏𝟎 − 𝟒√𝟔

𝟏𝟎𝟎 − 𝟗𝟔
+

𝟏

𝟐
=

𝟏𝟎 − 𝟒√𝟔

𝟒
+

𝟏

𝟐
=

𝟓 − 𝟐√𝟔

𝟐
+

𝟏

𝟐
 

  =
𝟔 − 𝟐√𝟔

𝟐
= 𝟑 −  الطرف الايسري    𝟔√

𝟏

𝒚
=

𝟏

𝟑 + √𝟔
𝟑

=
𝟑

𝟑 + √𝟔
×

𝟑 − √𝟔

𝟑 − √𝟔
=

𝟑(𝟑 − √𝟔)

𝟗 − 𝟔
 

    =
𝟑(𝟑 − √𝟔)

𝟑
= 𝟑 −   الطرف الايمني    𝟔√
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[𝟒𝟑]  
𝟐𝐲

𝐲 + 𝟐
+

𝐲

𝟐 − 𝐲
=

𝟕

𝐲𝟐 − 𝟒
 

    الحل : 

𝟐𝐲

𝐲 + 𝟐
−

𝐲

𝐲 − 𝟐
=

𝟕

(𝐲 + 𝟐)(𝐲 − 𝟐)
  }

× (𝐲 + 𝟐)(𝐲 − 𝟐) 

𝟐𝐲(𝐲 − 𝟐) − 𝐲(𝐲 + 𝟐) = 𝟕     

 𝟐𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 − 𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 = 𝟕 

𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 − 𝟕 = 𝟎    ⟹     (𝐲 − 𝟕)(𝐲 + 𝟏) = 𝟎 

𝐲  أما − 𝟕 = 𝟎     ⟹    𝐲 = 𝟕 

𝐲       أو  + 𝟏 = 𝟎   ⟹   𝐲 = −𝟏   

 

 

ي  
 
 :  𝐑جد مجموعة حل كل معادلة من المعادلات التالية ف

[𝟒𝟐]  
𝟒

𝐱 − 𝟓
−

𝟑

𝐱 − 𝟐
= 𝟏 

    الحل : 
𝟒

𝐱 − 𝟓
−

𝟑

𝐱 − 𝟐
= 𝟏   } × (𝐱 − 𝟓)(𝐱 − 𝟐) 

𝟒(𝐱 − 𝟐) − 𝟑(𝐱 − 𝟓) = (𝐱 − 𝟓)(𝐱 − 𝟐) 

𝟒𝐱 − 𝟖 − 𝟑𝐱 + 𝟏𝟓 = 𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟓𝐱 + 𝟏𝟎 

𝐱 + 𝟕 = 𝐱𝟐 − 𝟕𝐱 + 𝟏𝟎  

𝐱𝟐 − 𝟕𝐱 + 𝟏𝟎 − 𝐱 − 𝟕 = 𝟎 

𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 + 𝟑 = 𝟎   ⟹ 𝐚 = 𝟏   ,   𝐛 = −𝟖   ,

𝐜 = 𝟑 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

𝟖 ± √(−𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟑)

𝟐(𝟏)
 

    =
𝟖 ± √𝟔𝟒 − 𝟏𝟐

𝟐
=

𝟖 ± √𝟓𝟐

𝟐
 

𝐱 =
𝟖 ± 𝟐√𝟏𝟑

𝟐
= 𝟒 ± √𝟏𝟑 

    𝐱 = 𝟒 + 𝐱       أو      𝟏𝟑√ = 𝟒 −  أما𝟏𝟑√

 

 

 

 

 

 

ي 

ي

𝟏]الدرس   −  ترتيب العمليات في الأعداد الحقيقية  [𝟏

ي 
: اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر  

بسط الجمل العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات على  

 الأعداد الحقيقية : 

[𝟏]  (√𝟐 + √𝟕)(√𝟐 + √𝟕) = ⋯ ⋯ 

       𝐚) 𝟐 + 𝟗√𝟕                   𝐛) 𝟐 + 𝟗√𝟐   

       𝐜) 𝟗 + 𝟐√𝟏𝟒                𝐝) 𝟐 + 𝟗√𝟏𝟒 

 الحل : 

(√𝟐 + √𝟕)(√𝟐 + √𝟕) = (√𝟐 + √𝟕)
𝟐

 

                                           = 𝟐 + 𝟐√𝟐 × √𝟕 + 𝟕 

                                           = 𝟗 + 𝟐√𝟏𝟒 

 (𝐜)الجواب فرع :  

[𝟐]  (√𝟏𝟖 − √𝟖) (√
−𝟐𝟕

𝟏𝟐𝟓

𝟑

) = ⋯ ⋯ 

          𝐚) 
𝟑√𝟐

√𝟓
         𝐛) 

−𝟑√𝟐

𝟓
       𝐜) 

𝟐√𝟑

√𝟓
      𝐝) 

−𝟑√𝟐

𝟓
 

 الحل : 

(√𝟏𝟖 − √𝟖) (√
−𝟐𝟕

𝟏𝟐𝟓

𝟑

) = (𝟑√𝟐 − 𝟐√𝟐) (
−𝟑

𝟓
) 

                                            = (√𝟐) (
−𝟑

𝟓
) =

−𝟑√𝟐

𝟓
 

 (𝐝)الجواب فرع :  

ي

ي

 تمرينات الفصول  الاختيار من متعدد 

ي الأعداد                        الفصل  
 
الحقيقية  العلاقات والمتباينات ف  𝟏 
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ي

ي

[ 𝟑]
𝟔√𝟓𝟎

𝟑 √−𝟖
𝟑 ÷

𝟐√𝟏𝟒

√𝟕
= ⋯ ⋯              

       𝐚) 
−𝟓

𝟐
         𝐛) 

−𝟐

𝟐
       𝐜) 

√𝟐

𝟓
      𝐝) 

−√𝟐

𝟓
 

 الحل : 

𝟔√𝟓𝟎

𝟑 √−𝟖
𝟑 ÷

𝟐√𝟏𝟒

√𝟕
=

𝟔 × 𝟓√𝟐

𝟑(−𝟐)
÷

𝟐√𝟐 × √𝟕

√𝟕
 

                           =
𝟏𝟎√𝟐

−𝟐
÷ 𝟐√𝟐 = −𝟓√𝟐 ×

𝟏

𝟐√𝟐

=
−𝟓

𝟐
 

 (𝐚)الجواب فرع :  

[𝟒]  √𝟖(√𝟐 − √𝟑) − 𝟑√𝟔 = ⋯ ⋯     

       𝐚) 𝟓 − 𝟒√𝟔             𝐛) 𝟓 + 𝟒√𝟔  

       𝐜) 𝟒 − 𝟓√𝟔             𝐝) 𝟒 + 𝟓√𝟔 

 الحل : 

√𝟖(√𝟐 − √𝟑) − 𝟑√𝟔 = 𝟐√𝟐(√𝟐 − √𝟑) − 𝟑√𝟔 

                                    

= 𝟐√𝟐 × √𝟐 − 𝟐√𝟐 × √𝟑 − 𝟑√𝟔 

                                    = 𝟒 − 𝟐√𝟔 − 𝟑√𝟔 = 𝟒 − 𝟓√𝟔 

 (𝐜)الجواب فرع :  

[𝟓] (−𝟐𝟕)
𝟏
𝟑 (

𝟏

𝟔
√𝟐 −

𝟏

𝟒
√𝟑𝟐) = ⋯ ⋯        

      𝐚) 
−𝟓

√𝟐
         𝐛) 

𝟓

√𝟐
       𝐜) 

√𝟐

𝟓
      𝐝) 

−√𝟐

𝟓
 

 الحلي:ي

(−𝟐𝟕)
𝟏
𝟑 (

𝟏

𝟔
√𝟐 −

𝟏

𝟒
√𝟑𝟐) = √−𝟐𝟕

𝟑
(

𝟏

𝟔
√𝟐 −

𝟏

𝟒
× 𝟒√𝟐) 

= −𝟑 (
𝟏

𝟔
√𝟐 − √𝟐) = 𝟑 ×

𝟏

𝟔
√𝟐 + 𝟑 × √𝟐 = 

=
−𝟏

𝟐
√𝟐 + 𝟑√𝟐 =

−√𝟐 + 𝟔√𝟐

𝟐
=

𝟓√𝟐

𝟐
=

𝟓√𝟐

√𝟐 ∙ √𝟐

=
𝟓

√𝟐
 

 (𝐛)الجواب فرع :  

 

 

 

بسط الجمل العددية التالية باستعمال تنسيب المقام وترتيب  

            العمليات على الأعداد الحقيقية : 

[𝟔]  
𝟏 − √𝟓

√𝟓 − 𝟏
=  ⋯ ⋯  

𝐚) 
𝟏

√𝟓
           𝐛) 

−𝟏

√𝟓
          𝐜)   𝟏         𝐝)   − 𝟏 

 

𝟏 − √𝟓

√𝟓 − 𝟏
=

𝟏 − √𝟓

√𝟓 − 𝟏
×

√𝟓 + 𝟏

√𝟓 + 𝟏

=
𝟏(√𝟓 + 𝟏) − √𝟓(√𝟓 + 𝟏)

(√𝟓)
𝟐

− (𝟏)𝟐
 

 =
𝟏 × √𝟓 + 𝟏 × 𝟏 − √𝟓 × √𝟓 − √𝟓 × 𝟏

𝟓 − 𝟏
 

=
√𝟓 + 𝟏 − 𝟓 − √𝟓

𝟒
=

−𝟒

𝟒
= −𝟏 

 (𝐝)الجواب فرع :  

ي

[𝟕]  
√𝟐 − √𝟑

√𝟐 + √𝟑
= ⋯ ⋯   𝐚) 𝟓 + 𝟔√𝟐           𝐛) 𝟓 − 𝟔√𝟐 

                                           𝐜)  𝟐√𝟔 − 𝟓           𝐝) 𝟐√𝟔 + 𝟓 

 الحلي:ي

√𝟐 − √𝟑

√𝟐 + √𝟑
=

√𝟐 − √𝟑

√𝟐 + √𝟑
×

√𝟐 − √𝟑

√𝟐 − √𝟑
 

                  =
√𝟐 × √𝟐 − √𝟐 × √𝟑 − √𝟑 × √𝟐 + √𝟑 × √𝟑

(√𝟐)
𝟐

− (√𝟑)
𝟐

 

                 =
𝟐 − √𝟔 − √𝟔 + 𝟑

𝟐 − 𝟑
=

𝟓 − 𝟐√𝟔

−𝟏
= −𝟓 + 𝟐√𝟔 

 (𝐜)الجواب فرع :  
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استعمل الحاسبة لتكتب الناتج بالصورة العلمية للعدد مقربا  

يتي   : لأقرب مرتبتي    عشر  

[𝟏𝟎]  (𝟕. 𝟒𝟔 × 𝟏𝟎−𝟐)𝟐 ≈ ⋯ ⋯      

         𝐚) 𝟓. 𝟓𝟔 × 𝟏𝟎−𝟓             𝐛) 𝟓. 𝟓𝟕 × 𝟏𝟎−𝟒 

         𝐜) 𝟓. 𝟓𝟔 × 𝟏𝟎−𝟒             𝐝) 𝟓. 𝟓𝟕 × 𝟏𝟎−𝟓 

 

 الحل : 

(𝟕. 𝟒𝟔 × 𝟏𝟎−𝟐)𝟐 = 𝟕. 𝟒𝟔 × 𝟏𝟎−𝟐 × 𝟕. 𝟒𝟔 × 𝟏𝟎−𝟐 

= (𝟕. 𝟒𝟔 × 𝟕. 𝟒𝟔) × 𝟏𝟎−𝟒 = 𝟓𝟓. 𝟔𝟓 × 𝟏𝟎−𝟒 

= 𝟓. 𝟓𝟔𝟓 × 𝟏𝟎−𝟓 ≈ 𝟓. 𝟓𝟕 × 𝟏𝟎−𝟓 

 (𝐝)الجواب فرع :  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏]الدرس   −  التطبيقات  [𝟐

ي : 
 اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

𝐟اذا كان التطبيق  [𝟏] ∶ 𝐀 → 𝐁         : ي
→ 𝐱معرف كالآنر 𝐱 + 𝟏   

𝐁حيث   = {𝟐, 𝟒, 𝟔𝟖} , 𝐀 = {𝟏, 𝟑,  فأن مدى التطبيق هو :  {𝟓

𝐚) {𝟐, 𝟒, 𝟖}     𝐛) {𝟒, 𝟔, 𝟖}     𝐜) {𝟐, 𝟒, 𝟔}          𝐝) {𝟐, 𝟔, 𝟖} 

 الحل : 

𝐱 ⟶ 𝐱 + 𝟏           ,        𝐀 = {𝟏 , 𝟑 , 𝟓} 

𝟏 ⟶ 𝟏 + 𝟏 = 𝟐      ,     𝟐 ⟶ 𝟑 + 𝟏 = 𝟒     

  𝟓 ⟶ 𝟓 + 𝟏 = 𝟔 

, 𝟐}المدى   𝟒 , 𝟔} = 

 (𝐜)الجواب فرع :  

 

 

𝐟اذا كانت   [𝟑] ∶ 𝐙 ⟶ 𝐑  اذ𝐟(𝐱) = 𝟑𝐱 −  هو   𝟏𝟎فأن العدد   𝟐

 صورة للعدد :        

𝐚) 𝟓             𝐛) 𝟒            𝐜) 𝟐          𝐝) 𝟑 

 الحل : 

𝐟(𝟒) = 𝟑(𝟒) − 𝟐 = 𝟏𝟐 − 𝟐 = 𝟏𝟎 

 (𝐛)الجواب فرع :  

بالصورة العلمية للعدد مقربا   استعمل الحاسبة لتكتب الناتج

يتي   :   لأقرب مرتبتي   عشر

[𝟖] (
𝟏

𝟑
)

𝟐

− 𝟑−𝟐 − (𝟓)
𝟑
𝟐 ≈ ⋯ ⋯    

        𝐚) − 𝟏𝟖. 𝟏𝟏         𝐛) 𝟏𝟖. 𝟏𝟏  

        𝐜)  𝟏𝟏. 𝟏𝟖             𝐝) − 𝟏𝟏. 𝟏𝟖  

 الحلي:ي

(
𝟏

𝟑
)

𝟐

− 𝟑−𝟐 − (𝟓)
𝟑
𝟐 ≈

𝟏

𝟗
−

𝟏

𝟑𝟐
− √(𝟓)𝟑 

≈
𝟏

𝟗
−

𝟏

𝟗
− √𝟏𝟐𝟓 ≈ −𝟓√𝟓 ≈ −𝟓(𝟐. 𝟐𝟑𝟔) ≈ −𝟏𝟏. 𝟏𝟖 

 (𝐝)الجواب فرع :  

 

[𝟗]  𝟖−
𝟏
𝟑 − (−𝟕)𝟎 +

𝟏

𝟔
× 𝟒

𝟏
𝟐 ≈ ⋯ ⋯        

        𝐚) − 𝟎. 𝟏𝟔      𝐛) − 𝟎. 𝟏𝟕      𝐜)  𝟎. 𝟏𝟔        𝐝) 𝟎. 𝟏𝟕 

 الحل : 

          𝟖−
𝟏
𝟑 − (−𝟕)𝟎 +

𝟏

𝟔
× 𝟒

𝟏
𝟐 ≈

𝟏

𝟖
𝟏
𝟑

− 𝟏 +
𝟏

𝟔
× √𝟒 

≈
𝟏

√𝟖
𝟑 − 𝟏 +

𝟏

𝟔
× 𝟐 ≈

𝟏

𝟐
− 𝟏 +

𝟏

𝟑
 

   ≈ 𝟎. 𝟓 − 𝟏 + 𝟎. 𝟑𝟑𝟑 ≈ −𝟎. 𝟏𝟔𝟕 ≈ −𝟎. 𝟏𝟕 

 (𝐛)الجواب فرع :  

 

𝐀اذا كانت    [𝟐] = {𝟏, 𝟐, −𝟐, 𝐠وكان   {𝟑− ∶ 𝐀 ⟶ 𝐙   فأن مدى 

𝐠(𝐱)التطبيق اذا كان           = 𝟓𝐱 −  هو :  𝟑

 𝐚) {𝟐, 𝟗, 𝟏𝟑, 𝟏𝟖}             𝐛) {𝟐, 𝟕, −𝟏𝟑, −𝟏𝟖}          

 𝐜) {𝟗, 𝟏𝟑, 𝟏𝟖, 𝟐𝟏}           𝐝) {𝟕, 𝟏𝟑, 𝟏𝟓, 𝟏𝟖} 

 الحل : 

𝐠(𝐱) = 𝟓𝐱 − 𝟑                       , 𝐀 = {𝟏 , 𝟐, −𝟐, −𝟑} 

𝐠(𝟏) = 𝟓(𝟏) − 𝟑 = 𝟓 − 𝟑 = 𝟐 

𝐠(𝟐) = 𝟓(𝟐) − 𝟑 = 𝟏𝟎 − 𝟑 = 𝟕 

𝐠(−𝟐) = 𝟓(−𝟐) − 𝟑 = −𝟏𝟎 − 𝟑 = −𝟏𝟑 

𝐠(−𝟑) = 𝟓(−𝟑) − 𝟑 = −𝟏𝟓 − 𝟑 = −𝟏𝟖 

, 𝟐}المدى   𝟕 , −𝟏𝟑 , −𝟏𝟖} = 

 (𝐛)الجواب فرع :  
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𝐟ليكن  [𝟔] ∶  {𝟐, 𝟑, 𝟓}  → 𝐍  اذ𝐟(𝐱) = 𝟑𝐱 − 𝐠و   𝟏 ∶

𝐍 → 𝐍        اذ𝐠(𝐱) = 𝐱 + 𝐠فأن مدى   𝟏 ∘ 𝐟  : هو 

𝐚) 𝐑𝐠∘𝐟 = {𝟓 , 𝟖 , 𝟏𝟒}     𝐛) 𝐑𝐠∘𝐟 = {𝟓 , 𝟔 . 𝟗}   

 𝐜) 𝐑𝐠∘𝐟 = {𝟔, 𝟗, 𝟏𝟓}      𝐝) 𝐑𝐠∘𝐟 = {𝟔, 𝟗, 𝟏𝟐} 

 الحل : 

𝐠 ∘ 𝐟(𝟐) = 𝐠[𝐟(𝟐)] = 𝐠[𝟑(𝟐) − 𝟏] = 𝐠(𝟓) = 𝟓 + 𝟏

= 𝟔 

𝐠 ∘ 𝐟(𝟑) = 𝐠[𝐟(𝟑)] = 𝐠[𝟑(𝟑) − 𝟏] = 𝐠(𝟖) = 𝟖 + 𝟏

= 𝟗 

𝐠 ∘ 𝐟(𝟓) = 𝐠[𝐟(𝟓)] = 𝐠[𝟑(𝟓) − 𝟏] = 𝐠(𝟏𝟒)

= 𝟏𝟒 + 𝟏 

                = 𝟏𝟓 

𝐑𝐠∘𝐟المدى هو      = {𝟔 , 𝟗 , 𝟏𝟓} 

 (𝐜)الجواب فرع :  

 

𝐟اذا كان التطبيق [𝟕] ∶ 𝐐 → 𝐐   اذ𝐟(𝐱) = 𝟒𝐱 + 𝟏 

𝐠والتطبيق  ∶ 𝐐 → 𝐐        اذ𝐠(𝐱) =
𝟏

𝟑
𝐱𝟐 − جد قيمة   𝟏

𝐱   اذا كانت(𝐟 ∘ 𝐠)(𝐱) =  هي :  𝐱فأن قيمة        𝟒𝟓

𝐚) ∓ 𝟓               𝐛) ± 𝟔           𝐜) ± 𝟕               𝐝) ± 𝟖 

 الحل : 

(𝐟 ∘ 𝐠)(𝐱) = 𝟒𝟓   ⟹     𝐟[𝐠(𝐱)] = 𝟒𝟓 

𝐟 (
𝟏

𝟑
𝐱𝟐 − 𝟏) = 𝟒𝟓   

𝟒 (
𝟏

𝟑
𝐱𝟐 − 𝟏) + 𝟏 = 𝟒𝟓                

 
𝟒

𝟑
𝐱𝟐 − 𝟒 + 𝟏 = 𝟒𝟓     ⟹     

𝟒

𝟑
𝐱𝟐 − 𝟑 = 𝟒𝟓 

𝟒

𝟑
𝐱𝟐 = 𝟒𝟓 + 𝟑                 ⟹        

𝟒

𝟑
𝐱𝟐 = 𝟒𝟖  

𝟒𝐱𝟐 = 𝟏𝟒𝟒        ⟹         𝐱𝟐 =
𝟏𝟒𝟒

𝟒
     

    𝐱𝟐 = 𝟑𝟔      ⟹     𝐱 = ±𝟔 

 (𝐛)الجواب فرع :  

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐟ليكن  [𝟒] ∶ 𝐀 ⟶ 𝐁  اذ𝐁 = {𝟒, 𝟔, 𝟖} , 𝐀 = {𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓}  

𝐟وأن   = {(𝟐, 𝟒), (𝟑, 𝟔), (𝟒, 𝟖), (𝟓, يمثل   𝐟فأن         {(𝟖

 تطبيقا 

 شاملا لأن :       

𝐚) المجالي المقابل ≠ 𝐛) 𝐟(𝐮)                  المدىي = 𝐟(𝐬) 

𝐜) 𝐀 المدىي هوي المجال مجموعةي        𝐝) المجال المقابلي =   المدىي

 (𝐝)الجواب فرع :       الحل : 

 

𝐟كانت   اذا [𝟓] ∶ 𝐍 → 𝐍   اذ𝐟(𝐱) = 𝟐𝐱 − 𝐠و   𝟑 ∶ 𝐍 → 𝐍   اذ

𝐠(𝐱) = 𝐱 + 𝐠)فأن التطبيق        𝟏 ∘ 𝐟)(𝐱)  هو 

𝐚)  𝟐𝐱 − 𝟐             𝐛)  𝟐𝐱 − 𝟒       

𝐜) 𝟐𝐱 + 𝟐              𝐝) 𝟐𝐱 + 𝟒  

 الحل : 

(𝐠 ∘ 𝐟)(𝐱) = 𝐠[𝐟(𝐱)] = 𝐠(𝟐𝐱 − 𝟑) = 𝟐𝐱 − 𝟑 + 𝟏 

                   = 𝟐𝐱 − 𝟐 

 (𝐚)الجواب فرع :  
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𝟏]الدرس   −  المتتابعات  [𝟑

ي : أختر الإجابة الصح
يحة لكل مما يأنر  

اكتب الحدود الخمسة الأولى لكل متتابعة من المتتابعات 

 الآتية : 

[𝟏] {𝐮𝐧} = 𝟓𝐧 − 𝟐 

   𝐚)  {𝟐, 𝟔, 𝟏𝟐, 𝟏𝟔, 𝟐𝟎}                𝐛)  {𝟑, 𝟖, 𝟏𝟑, 𝟏𝟖, 𝟐𝟑. } 

    𝐜) {𝟒, 𝟖, 𝟏𝟐, 𝟏𝟖, 𝟐𝟐}                 𝐝)   {𝟓, 𝟏𝟎, 𝟏𝟔, 𝟐𝟎, 𝟐} 

 الحل : 

𝐮𝟏 = 𝟓(𝟏) − 𝟐 = 𝟑        ,     𝐮𝟐 = 𝟓(𝟐) − 𝟐 = 𝟖 

𝐮𝟑 = 𝟓(𝟑) − 𝟐 = 𝟏𝟑     ,     𝐮𝟒 = 𝟓(𝟒) − 𝟐 = 𝟏𝟖 

𝐮𝟓 = 𝟓(𝟓) − 𝟐 = 𝟐𝟑 

,𝟑}المتتابعة هي :    𝟖, 𝟏𝟑, 𝟏𝟖, 𝟐𝟑. } 

 (𝐛)الجواب فرع :  

 

[𝟐] {𝐮𝐧} =
𝐧

𝟐
+ 𝟏 

        𝐚)  {
𝟏

𝟐
 ,

𝟑

𝟐
 ,

𝟓

𝟐
 ,

𝟕

𝟐
 ,

𝟗

𝟐
 }            𝐛)  {

𝟑

𝟐
 ,

𝟓

𝟐
 ,

𝟕

𝟐
 ,

𝟗

𝟐
} 

        𝐜)   {
𝟑

𝟐
 , 𝟐 ,

𝟓

𝟐
 , 𝟑 ,

𝟕

𝟐
}             𝐝)   {𝟐 ,

𝟓

𝟐
 , 𝟑 ,

𝟕

𝟐
 , 𝟒} 

 الحل : 

𝐮𝟏 =
𝟏

𝟐
+ 𝟏 =

𝟏 + 𝟐

𝟐
=

𝟑

𝟐
  , 𝐮𝟐 =

𝟐

𝟐
+ 𝟏 = 𝟏 + 𝟏 = 𝟐  

 𝐮𝟑 =
𝟑

𝟐
+ 𝟏 =

𝟑 + 𝟐

𝟐
=

𝟓

𝟐
 , 𝐮𝟒 =

𝟒

𝟐
+ 𝟏 = 𝟐 + 𝟏

= 𝟑 

  𝐮𝟓 =
𝟓

𝟐
+ 𝟏 =

𝟓 + 𝟐

𝟐
=

𝟕

𝟐
 

}المتتابعة هي :  
𝟑

𝟐
 , 𝟐 ,

𝟓

𝟐
 , 𝟑 ,

𝟕

𝟐
} 

 (𝐜)الجواب فرع :  

 

 

 

[𝟑] {𝐮𝐧} =
−𝟏

𝟐 + 𝐧
 

𝐚)  {
−𝟏

𝟐
 ,

−𝟏

𝟑
 ,

−𝟏

𝟒
 ,

−𝟏

𝟓
 ,

−𝟏

𝟔
}          𝐛)  {

−𝟏

𝟑
 ,

−𝟏

𝟒
 ,

−𝟏

𝟓
 ,

−𝟏

𝟔
 ,

−𝟏

𝟕
} 

𝐜)   {
𝟏

𝟐
 ,

𝟏

𝟑
 ,

𝟏

𝟒
 ,

𝟏

𝟓
 ,

𝟏

𝟔
}                    𝐝)   {

𝟏

𝟑
 ,

𝟏

𝟒
 ,

𝟏

𝟓
 ,

𝟏

𝟔
 ,

𝟏

𝟕
} 

 الحل : 

𝐮𝟏 =
−𝟏

𝟐 + 𝟏
=

−𝟏

𝟑
        ,        𝐮𝟐 =

−𝟏

𝟐 + 𝟐
=

−𝟏

𝟒
           

  𝐮𝟑 =
−𝟏

𝟐 + 𝟑
=

−𝟏    

𝟓
    ,   𝐮𝟒 =

−𝟏

𝟐 + 𝟒
=

−𝟏

𝟔
 

𝐮𝟓 =
−𝟏

𝟐 + 𝟓
=

−𝟏

𝟕
 

{
−𝟏

𝟑
 ,

−𝟏

𝟒
,
−𝟏

𝟓
 ,

−𝟏

𝟔
 ,

−𝟏

𝟕
} ∶ ي   المتتابعة ه 

 (𝐛)الجواب فرع :  

 

 اكتب الحدود الخمسة الأولى لكل متتابعة من المتتابعات الأتية : 

ي فيها   [𝟒]
 𝟑وأساسها   𝟑متتابعة حسابية الحد الثان 

𝐚) {𝟎, 𝟑, 𝟔, 𝟗, 𝟏𝟐}           𝐛) {𝟐, 𝟓, 𝟖, 𝟏𝟏, 𝟏𝟒}      

𝐜) {𝟑, 𝟔, 𝟗, 𝟏𝟐, 𝟏𝟓}        𝐝) {𝟏, 𝟒, 𝟕, 𝟏𝟎, 𝟏𝟑} 

 الحل : 

𝐮𝟐 = 𝟑   ,    𝐧 = 𝟐    ,   𝐝 = 𝟑    ,   𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝐮𝟐 = 𝐚 + (𝟐 − 𝟏)(𝟑)       ⟹          𝟑 = 𝐚 + (𝟏)(𝟑) 

𝟑 = 𝐚 + 𝟑          ⟹       𝐚 = 𝟑 − 𝟑 = 𝟎      

, 𝟎}المتتابعة هي :   𝟑 , 𝟔 , 𝟗 , 𝟏𝟐} 

 (𝐚)الجواب فرع :  

 

 𝟐وأساسها    (𝟖−)متتابعة حسابية الحد الثالث فيها[𝟓]

𝐚) {−𝟏𝟒, −𝟏𝟐, −𝟏𝟎, −𝟖, −𝟔}    𝐛) {−𝟏𝟐, −𝟏𝟎, −𝟖, −𝟔, −𝟒}      

𝐜) {−𝟏𝟎, −𝟖, −𝟔, −𝟒, −𝟐}     𝐝){−𝟖, −𝟔, −𝟒, −𝟐, 𝟎}  

 : الحل 

𝐮𝟑 = −𝟖   ,    𝐧 = 𝟑    ,   𝐝 = 𝟐    ,   𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝐮𝟑 = 𝐚 + (𝟑 − 𝟏)(𝟐)            ⟹         −𝟖

= 𝐚 + (𝟐)(𝟐) 

−𝟖 = 𝐚 + 𝟒       ⟹         𝐚 = −𝟖 − 𝟒 = −𝟏𝟐 

, 𝟏𝟐−}المتتابعة هي :   −𝟏𝟎 , −𝟖 , −𝟔 , −𝟒} 

 (𝐛)الجواب فرع :  

 

 

 

 

 

 



 

169 
 

 الجزء الأول
2020 

بعقوبة /ديالى 0771815388هاتف/    

ي     𝐮𝟔و   𝐮𝟐ود بي    جد الحد  [𝟗]
لمتتابعة حسابية حدها الثان 

𝟗

𝟓
    

 𝟐واساسها         

𝐚) {
𝟗

𝟐
,
𝟏𝟗

𝟐
,
𝟐𝟗

𝟐
}             𝐛) {

𝟏𝟗

𝟐
,
𝟐𝟗

𝟐
,
𝟑𝟗

𝟐
}        

𝐜) {
𝟗

𝟓
,
𝟏𝟗

𝟓
,
𝟐𝟗

𝟓
}             𝐝) {

𝟏𝟗

𝟓
,
𝟐𝟗

𝟓
,
𝟑𝟗

𝟓
} 

 الحل : 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝐮𝟐 =
𝟗

𝟓
     ,    𝐧 = 𝟐   ,   𝐚 =?    ,   𝐝 = 𝟐 

𝐮𝟐 = 𝐚 + (𝟐 − 𝟏)(𝟐)          
𝟗

𝟓
= 𝐚 + 𝟐 

𝐚 =
𝟗

𝟓
− 𝟐 =

𝟗 − 𝟏𝟎

𝟓
=

−𝟏   

𝟓
 

𝐮𝟑 =
−𝟏   

𝟓
+ (𝟑 − 𝟏)(𝟐) =

−𝟏  

𝟓
+ 𝟒 =

−𝟏 + 𝟐𝟎

𝟓
=

𝟏𝟗

𝟓
 

𝐮𝟒 =
−𝟏   

𝟓
+ (𝟒 − 𝟏)(𝟐) =

−𝟏  

𝟓
+ 𝟔 =

−𝟏 + 𝟑𝟎

𝟓
=

𝟐𝟗

𝟓
 

𝐮𝟓 =
−𝟏   

𝟓
+ (𝟓 − 𝟏)(𝟐) =

−𝟏  

𝟓
+ 𝟖 =

−𝟏 + 𝟒𝟎

𝟓
=

𝟑𝟗

𝟓
 

}:   المتتابعة هي 
𝟏𝟗

𝟓
,

𝟐𝟗

𝟓
,

𝟑𝟗

𝟓
} 

 (𝐝)الجواب فرع :  

 

 

ي  [𝟔]
 جد الحد التاسع والحد الخامس عشر للمتتابعة الحسابية التر

ي         
 𝟐وأساسها    𝟐حدها الثان 

𝐚) 𝐮𝟗 = 𝟏𝟐 , 𝐮𝟏𝟓 = 𝟐𝟎      𝐛) 𝐮𝟗 = 𝟏𝟒 , 𝐮𝟏𝟓 = 𝟐𝟒  

 𝐜)𝐮𝟗 = 𝟏𝟔 , 𝐮𝟏𝟓 = 𝟐𝟖      𝐝) 𝐮𝟗 = 𝟏𝟖, 𝐮𝟏𝟓 = 𝟑𝟐 

 الحل : 

𝐮𝟐 = 𝟐   ,   𝐧 = 𝟐    ,   𝐝 = 𝟐    ,   𝐚 =? 

𝐮𝐧 = 𝐚 + (𝐧 − 𝟏)𝐝 

𝐮𝟐 = 𝐚 + (𝟐 − 𝟏)(𝟐)    ⟹     𝟐 = 𝐚 + (𝟏)(𝟐)       

𝟐 = 𝐚 + 𝟐    ⟹    𝐚 = 𝟐 − 𝟐 = 𝟎 

𝐮𝟗 = 𝟎 + (𝟗 − 𝟏)(𝟐) = (𝟖)(𝟐) = 𝟏𝟔         

 𝐮𝟏𝟓 = 𝟎 + (𝟏𝟓 − 𝟏)(𝟐) = (𝟏𝟒)(𝟐) = 𝟐𝟖  

 (𝐜)الجواب فرع :  

 

𝟏]الدرس   −  المتباينات المركبة  [𝟒
 

 

[𝟑]  𝟏𝟔 < 𝟑𝐙 + 𝟑𝐙   و    𝟗 + 𝟗 < 𝟑𝟎        

𝐚) {𝐙 ∶  
𝟑

𝟕
≤ 𝐙 < 𝟕}           𝐛) {𝐙 ∶

𝟕

𝟑
< 𝐙 ≤ 𝟕} 

𝐜) {𝐙 ∶
𝟑

𝟕
< 𝐙 < 𝟕}           𝐝) {𝐙 ∶

𝟕

𝟑
< 𝐙 < 𝟕} 

 الحل : 

𝟏𝟔 − 𝟗 < 𝟑𝐙   𝟑   و𝐙 < 𝟑𝟎 − 𝟗   

 𝟕 < 𝟑𝐙      𝟑      و𝐙 < 𝟐𝟏  

𝟕

𝟑
<

𝟑𝐙

𝟑
   و   

𝟑𝐙

𝟑
<

𝟐𝟏

𝟑
 ⟹      

𝟕

𝟑
< 𝐙    و    𝐙 < 𝟕 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∩ 𝐒𝟐 = {𝐙 ∶  
𝟕

𝟑
< 𝐙} ∩ {𝐙 ∶ 𝐙 < 𝟕} 

    = {𝐙 ∶  
𝟕

𝟑
< 𝐙 < 𝟕} 

 (𝐝)الجواب فرع :  

ي
 

ي : 
 ختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

يا :  ي تتضمن ) و ( جتر
 حل المتباينات المركبة التر

[𝟏]   − 𝟏𝟎 < 𝐱    و   𝐱 ≤ −𝟐 

      𝐚) {𝐱: −𝟏𝟎 ≤ 𝐱} ∩ {𝐱: 𝐱 ≤ −𝟐}      

      𝐛) {𝐱: −𝟏𝟎 < 𝐱} ∩ {𝐱: 𝐱 ≤ −𝟐} 

      𝐜) {𝐱: −𝟏𝟎 ≤ 𝐱} ∪ {𝐱: 𝐱 ≤ −𝟐}      

     𝐝) {𝐱: −𝟏𝟎 < 𝐱} ∪ {𝐱: 𝐱 ≤ −𝟐} 

 الحل : 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∩ 𝐒𝟐 = {𝐱: −𝟏𝟎 < 𝐱} ∩ {𝐱: 𝐱 ≤ −𝟐} 

 (𝐛)الجواب فرع :  

[𝟐]  𝟎 ≤ 𝐲 − 𝐲    و   𝟑 − 𝟑 < 𝟏𝟐           

      𝐚) {𝐲: 𝟑 < 𝐲 < 𝟏𝟓}           𝐛){𝐲: −𝟑 ≤ 𝐲 ≤ 𝟏𝟓} 

      𝐜) {𝐲: 𝟑 ≤ 𝐲 < 𝟏𝟓}           𝐝){𝐲: −𝟑 < 𝐲 < 𝟏𝟓} 

 الحل : 

𝟎 + 𝟑 ≤ 𝐲    و     𝐲 < 𝟏𝟐 + 𝟑  ⟹    𝟑 ≤ 𝐲   و    𝐲 < 𝟏𝟓 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∩ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝟑 ≤ 𝐲} ∩ {𝐲 ∶ 𝐲 < 𝟏𝟓} 

    = {𝐲 ∶ 𝟑 ≤ 𝐲 <  (𝐜)الجواب :  {𝟏𝟓
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يا  حل  ي تتضمن ) أو ( جتر
 المتباينات المركبة التر

[𝟒] 𝟐𝐭 − 𝟒 > 𝟐𝒕    أو    𝟖− − 𝟒 ≤ −𝟏𝟐 

     𝐚) {𝐭 ∶ 𝐭 > −𝟐} ∩ {𝐭 ∶ 𝐭 ≤ −𝟒} 

     𝐛){𝐭 ∶ 𝐭 > −𝟐} ∪ {𝐭 ∶ 𝐭 ≤ −𝟒}                 

     𝐜) {𝐭 ∶ 𝐭 < −𝟐} ∩ {𝐭 ∶ 𝐭 ≥ −𝟒} 

    𝐝) {𝐭 ∶ 𝐭 < −𝟐} ∪ {𝐭 ∶ 𝐭 ≥ −𝟒}  

 الحل : 

𝟐𝐭 > −𝟖 + 𝟐𝐭    أو    𝟒 ≤ −𝟏𝟐 + 𝟒    

 𝟐𝐭 > 𝟐𝐭     أو    𝟒− ≤ −𝟖  } ÷ 𝟐  

𝐭 > 𝐭     أو     𝟐− ≤ −𝟒 

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐭 ∶ 𝐭 > −𝟐} ∪ {𝐭 ∶ 𝐭 ≤ −𝟒} 

 (𝐚)الجواب فرع :  

 

 

 

 

[𝟕] 𝟖𝐜𝐦   , 𝟐𝐜𝐦    

    𝐚) 𝟔 ≤ 𝐱 < 𝟏𝟎    𝐛) 𝟔 ≤ 𝐱 ≤ 𝟏𝟎      

    𝐜) 𝟔 < 𝐱 < 𝟏𝟎    𝐝) 𝟔 < 𝐱 ≤ 𝟏𝟎 

 الحل : 

       𝐱فرض طول الضلع الثالث  

,𝟓اطوال اضلاع المثلث    𝟏𝟐 , 𝐱 

𝟖 + 𝟐 > 𝐱 ⟹        𝟏𝟎

> 𝐱     𝟏𝟎 الضلعي الثالثي أصغر من 

𝟖 + 𝐱 >  𝟐     ⟹       𝐱 > 𝟐 − 𝟖     ⟹    𝐱

> −𝟔        

𝟐 + 𝐱 > 𝟖      ⟹      𝐱 > 𝟖 − 𝟐  ⟹     𝐱 > 𝟔          

ي تبي   طول الضلع الثالث هي بة المتباينة المرك
𝟔    التر < 𝐱 <

𝟏𝟎 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

[𝟓] 
𝐲 + 𝟓

𝟑
<

𝟏

𝟑
   أو     

𝒚 + 𝟓

𝟑
>

𝟕

𝟑
 

      𝐚) {𝐲 ∶ 𝐲 < 𝟒} ∩ {𝐲 ∶ 𝐲 > 𝟐}   

      𝐛){𝐲 ∶ 𝐲 > −𝟒} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 < 𝟐} 

      𝐜) {𝐲 ∶ 𝐲 < −𝟒} ∩ {𝐲 ∶ 𝐲 > −𝟐}        

      𝐝) {𝐲 ∶ 𝐲 < −𝟒} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 > 𝟐} 

   الحل : 

𝐲 + 𝟓

𝟑
<

𝟏

𝟑
   أو     

𝒚 + 𝟓

𝟑
>

𝟕

𝟑
  } × 𝟑 

𝐲 + 𝟓 < 𝐲   أو    𝟏 + 𝟓 > 𝟕      

   𝐲 < 𝟏 − 𝐲   أو    𝟓 > 𝟕 − 𝟓 

𝐲 < 𝐲   أو    𝟒− > 𝟐        

𝐒 = 𝐒𝟏 ∪ 𝐒𝟐 = {𝐲 ∶ 𝐲 < −𝟒} ∪ {𝐲 ∶ 𝐲 > 𝟐}  
 (𝐝)الجواب فرع :  

 

ي تبي   مد
ي  اكتب المتباينة المركبة التر

 
ى طول الضلع الثالث ف

 : المثلث اذا كان طولا الضلعي   الاخرين للمثلث معلومي   

[𝟔]  𝟓𝐜𝐦  , 𝟏𝟐𝐜𝐦  

𝐚) 𝟕 < 𝐙 < 𝟏𝟕      𝐛)  𝟕 ≤ 𝐙 < 𝟏𝟕 

𝐜)  𝟕 ≤ 𝐙 ≤ 𝟏𝟕     𝐝)  𝟕 < 𝐙 ≤ 𝟏𝟕 

 الحل : 

       𝐙فرض طول الضلع الثالث  

,𝟓اطوال اضلاع المثلث   𝟏𝟐 , 𝐙 

𝟓 + 𝟏𝟐 > 𝐙 ⟹     𝟏𝟕 > 𝐙      𝟏𝟕 الضلعي الثالثي أصغر من 

𝟏𝟐 + 𝐙 >  𝟓   ⟹   𝐙 > 𝟓 − 𝟏𝟐 ⟹  𝐙 > −𝟕     

𝟓 + 𝐙 > 𝟏𝟐   ⟹  𝐙 > 𝟏𝟐 − 𝟓  ⟹   𝐙 > 𝟕          

ي تبي   طول الضلع الثالث هي  :  
 المتباينة المركبة التر

𝟕 < 𝐙 < 𝟏𝟕 

 (𝐚)الجواب فرع :  

 

 

 (𝐜)الجواب فرع :  
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ي تمثل مجموعة الحل على
 مستقيم الأعداد :   اكتب متباينات التر

[𝟖] 

 𝐚) − 𝟒 < 𝐱 < 𝟑        𝐛) − 𝟒 ≤ 𝐱 < 𝟑 

 𝐜) − 𝟒 ≤ 𝐱 ≤ 𝟑        𝐝) − 𝟒 < 𝐱 ≤ 𝟑 

 

𝟏]الدرس   −  متباينات القيمة المطلقة  [𝟓

ي : 
 اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

 حل متباينات القيمة المطلقة الآتية : 

[𝟏] |𝐲 − 𝟖| < 𝟏𝟑 

   𝐚) 𝟓 < 𝐲 < −𝟐𝟏           𝐛) − 𝟓 ≤ 𝐲 ≤ −𝟐𝟏       

    𝐜) − 𝟓 < 𝐲 < 𝟐𝟏          𝐝) − 𝟓 < 𝐲 ≤ 𝟐𝟏 

 الحل : 

−𝟏𝟑 < 𝐲 − 𝟖 < 𝟏𝟑  ⟹  −𝟏𝟑 + 𝟖 < 𝐲 < 𝟏𝟑 + 𝟖 

−𝟓 < 𝐲 < 𝟐𝟏        ⟹       𝐒 = {𝐲 ∶  −𝟓 < 𝐲 < 𝟐𝟏} 

   (𝐜)الجواب فرع :  

[𝟐] |𝟑𝐙| − 𝟕 < 𝟏 

    𝐚) −
𝟖

𝟑
≤ 𝐙 <

𝟖

𝟑
             𝐛) −

𝟖

𝟑
< 𝐙 ≤

𝟖

𝟑
           

    𝐜) −
𝟖

𝟑
≤ 𝐙 ≤

𝟖

𝟑
             𝐝) −

𝟖

𝟑
< 𝐙 <

𝟖

𝟑
 

 الحل : 

|𝟑𝐙| < 𝟏 + 𝟕    ⟹   |𝟑𝐙| < 𝟖    ⟹    −𝟖 < 𝟑𝐙 < 𝟖 

𝟖

𝟑
<

𝟑𝐙

𝟑
<

𝟖

𝟑
       ⟹         −

𝟖

𝟑
< 𝐙 <

𝟖

𝟑
          

 

  𝐒 = {𝐙 ∶  −
𝟖

𝟑
< 𝐙 <

𝟖

𝟑
} 

 (𝐝)الجواب فرع :  

 

 

 (𝐚)الجواب فرع :  

[𝟗] 

  𝐚) 𝐲 ≤ 𝐲  أو  𝟑− > 𝟓        𝐛) 𝐲 ≤ 𝐲  أو  𝟑− ≥ 𝟓   

  𝐜) 𝐲 < 𝐲  أو  𝟒− ≥ 𝟓        𝐝) 𝐲 < 𝐲 أو 𝟑− > 𝟓 

 (𝐜)الجواب فرع :  

 

 

 

 

[𝟑] |𝟑 − 𝐱| < 𝟑 

   𝐚) − 𝟔 < 𝐱 < 𝟎           𝐛) 𝟎 < 𝐱 < 𝟔        

  𝐜) − 𝟔 < 𝐱 < 𝟔           𝐝)  𝟎 ≤ 𝐱 ≤ 𝟔   

 الحل : 

−𝟑 < 𝟑 − 𝐱 < 𝟑         ⟹     −𝟑 − 𝟑 < −𝐱

< 𝟑 − 𝟑   

−𝟔 < −𝐱 < 𝟎    } × (−𝟏)     ⟹    𝟎 < 𝐱 < 𝟔 

 (𝐛)الجواب فرع :  

[𝟒] |𝟓𝐭 − 𝟓| > 𝟎         

   𝐚) 𝐭 ≤ 𝐭  أو  𝟏 > 𝟏                 𝐛) 𝐭 ≥ 𝐭  أو  𝟏 < −𝟏 

   𝐜) 𝐭 > 𝐭  أو  𝟏 < 𝟏                 𝐝) 𝐭 > 𝐭  أو  𝟏− < −𝟏 

 الحل : 

𝟓𝐭 − 𝟓 > 𝟓𝐭  أو  𝟎 − 𝟓 < 𝟎        

 𝟓𝐭 > 𝟓𝐭  أو  𝟓 < 𝟓 } ÷ 𝟓 ⟹    𝐭 > 𝐭  أو  𝟏 < 𝟏  

 (𝐜)الجواب فرع :  

[𝟓] |𝐯 − 𝟑| ≥
𝟏

𝟐
            

  𝐚) 𝐯 ≤
𝟕

𝟐
𝐯  أو   ≤ −

𝟓

𝟐
          𝐛) 𝐯 ≥

𝟕

𝟐
𝐯  أو   ≥ −

𝟓

𝟐
 

 𝐜) 𝐯 ≥
𝟕

𝟐
𝐯  أو   ≤

𝟓

𝟐
               𝐝) 𝐯 ≤

𝟕

𝟐
𝐯  أو   ≥ −

𝟓

𝟐
 

 الحل : 

𝐯 − 𝟑 ≥
𝟏

𝟐
𝐯  أو   − 𝟑 ≤

−𝟏  

𝟐
   

     𝐯 ≥
𝟏

𝟐
+ 𝐯  أو  𝟑 ≤

−𝟏  

𝟐
+ 𝟑 

𝐯 ≥
𝟏 + 𝟔

𝟐
𝐯  أو   ≤

−𝟏 + 𝟔  

𝟐
  ⟹      𝐯 ≥

𝟕

𝟐
𝐯  أو  

≤
𝟓 

𝟐
 

 (𝐜)الجواب فرع :  

 

 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7

×××××××××× 

 

-7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7

×××××× ××××× 
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[𝟔] |𝟔 − 𝟑𝐲| ≥ 𝟗              

   𝐚) 𝐲 ≤ 𝐲  أو  𝟏 ≥ −𝟓                    𝐛) 𝐲 < 𝐲  أو  𝟏−

> 𝟓 

   𝐜) 𝐲 > 𝐲  أو  𝟏− < −𝟓                 𝐝) 𝐲 ≤ 𝐲  أو  𝟏−

≥ 𝟓 

 الحل : 

𝟔 − 𝟑𝐲 ≥ 𝟔  أو  𝟗 − 𝟑𝐲 ≤ −𝟗       

−𝟑𝐲 ≥ 𝟗 − −  أو  𝟔 𝟑𝐲 ≤ −𝟗 − 𝟔        

−𝟑𝐲 ≥ −  أو  𝟑 𝟑𝐲 ≤ −𝟏𝟓 } ÷ (−𝟑) 

   𝐲 ≤ 𝐲  أو  𝟏− ≥ 𝟓  

 (𝐝)الجواب فرع :  

[𝟕] |
𝟕 − 𝟐𝒚

𝟑
| ≥ 𝟑 

  𝐚) 𝐲 ≤ 𝐲  أو  𝟏− ≥ 𝟖                    𝐛) 𝐲 < 𝐲  أو  𝟏−

≥ 𝟖 

  𝐜) 𝐲 < 𝐲  أو  𝟏− > 𝟖                    𝐝) 𝐲 < 𝐲  أو  𝟏−

> 𝟖 

 الحل :   

𝟕 − 𝟐𝐲

𝟑
≥   أو  𝟑

𝟕 − 𝟐𝐲

𝟑
≤ −𝟑  } × 𝟑 

𝟕 − 𝟐𝐲 ≥ 𝟕  أو  𝟗 − 𝟐𝐲 ≤ −𝟗        

−𝟐𝐲 ≥ 𝟗 − −  أو  𝟕 𝟐𝐲 ≤ −𝟗 − 𝟕 

−𝟐𝒚 ≥ −  أو  𝟐 𝟐𝒚 ≤ −𝟏𝟔  } ÷ (−𝟐) 

 𝐲 ≤ 𝐲  أو  𝟏− ≥ 𝟖  

 (𝐚)الجواب فرع :  

[𝟖] |
𝐙 − 𝟏

𝟕
| ≤ 𝟐              

  𝐚) − 𝟏𝟑 < 𝐙 ≤ 𝟏𝟓                  𝐛) − 𝟏𝟑 ≤ 𝐙 < 𝟏𝟓 

  𝐜) − 𝟏𝟑 ≤ 𝐙 ≤ 𝟏𝟓                  𝐝) − 𝟏𝟑 < 𝐙 < 𝟏𝟓 

 الحل :   

−𝟐 ≤
𝐙 − 𝟏

𝟕
≤ 𝟐    } × 𝟕   

−𝟏𝟒 ≤ 𝐙 − 𝟏 ≤ 𝟏𝟒             

−𝟏𝟒 + 𝟏 ≤ 𝐙 ≤ 𝟏𝟒 + 𝟏 

−𝟏𝟑 ≤ 𝐙 ≤ 𝟏𝟓     

 (𝐜)الجواب فرع :  

 

 

 

 

𝟐]الدرس   − ية  [𝟏 ب المقادير الجتر  ض 

ي : 
 اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

ي 
 
ي ف ب مقدار جتر ي آخر : جد ناتج ض    مقدار جتر

[𝟏] (𝐱 + 𝟓)𝟐              

      𝐚) 𝐱𝟐 − 𝟏𝟎𝐱 + 𝟐𝟓           𝐛) 𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 + 𝟐𝟓 

      𝐜) 𝐱𝟐 + 𝟓𝐱 + 𝟐𝟓              𝐝) 𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 + 𝟐𝟓 

يالحل : 

(𝐱 + 𝟓)𝟐 = 𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 + 𝟐𝟓 

ي(𝐛)لجواب فرع :  ا

 

[𝟑] (𝐱 + 𝟖)(𝐱 − 𝟖)          

    𝐚) 𝐱𝟐 − 𝟔𝟒         𝐛) 𝐱𝟐 + 𝟔𝟒   

    𝐜) 𝐱𝟐 + 𝟏𝟔         𝐝) 𝐱𝟐 − 𝟏𝟔 

 الحل : 

  (𝐱 + 𝟖)(𝐱 − 𝟖) = 𝐱𝟐 − 𝟖𝟐 = 𝐱𝟐 − 𝟔𝟒 

 (𝐚)لجواب فرع :  ا

ي

 

ية      الفصل                                  المقادير الجتر  𝟐 
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[𝟒] (𝟑 − 𝟐𝐙)(𝟑 + 𝟐𝐙)         

  𝐚)𝟔 − 𝟒𝐙𝟐        𝐛) 𝟗 − 𝟒𝐙𝟐       

  𝐜) 𝟔 + 𝟒𝐙𝟐       𝐝) 𝟗 + 𝟒𝐙𝟐 

 الحل : 

(𝟑 − 𝟐𝐙)(𝟑 + 𝟐𝐙) = 𝟑𝟐 − (𝟐𝐙)𝟐 = 𝟗 − 𝟒𝐙𝟐 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

 

[𝟓] (𝐲 + √𝟔)(𝐲 − √𝟔)          

  𝐚) 𝐲𝟐 − √𝟏𝟐             𝐛) 𝐲𝟐 − 𝟔     

  𝐜) 𝐲𝟐 + √𝟏𝟐             𝐝) 𝐲𝟐 + 𝟔 

 الحل : 

(𝐲 + √𝟔)(𝐲 − √𝟔) = 𝐲𝟐−(√𝟔)
𝟐

= 𝐲𝟐 − 𝟔 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

 

[𝟏𝟎] (𝐲 +
𝟏

𝟓
)

𝟑

                      

     𝐚) 𝐲𝟑 −
𝟑

𝟑
𝐲𝟐 +

𝟑

𝟐𝟓
𝐲 −

𝟏

𝟏𝟐𝟓
             

     𝐛) 𝐲𝟑 +
𝟑

𝟑
𝐲𝟐 −

𝟑

𝟐𝟓
𝐲 +

𝟏

𝟏𝟐𝟓
 

     𝐜) 𝐲𝟑 +
𝟑

𝟑
𝐲𝟐 +

𝟑

𝟐𝟓
𝐲 +

𝟏

𝟏𝟐𝟓
             

     𝐝) 𝐲𝟑 −
𝟑

𝟑
𝐲𝟐 −

𝟑

𝟐𝟓
𝐲 −

𝟏

𝟏𝟐𝟓
 

 الحل : 

(𝐲 +
𝟏

𝟓
)

𝟑

= (𝐲 +
𝟏

𝟓
) (𝐲 +

𝟏

𝟓
)

𝟑

 

                  = (𝐲 +
𝟏

𝟓
) (𝐲𝟐 +

𝟐

𝟓
𝐲 +

𝟏

𝟐𝟓
) 

                  = 𝐲 (𝐲𝟐 +
𝟐

𝟓
𝐲 +

𝟏

𝟐𝟓
)

+
𝟏

𝟓
(𝐲𝟐 +

𝟐

𝟓
𝐲 +

𝟏

𝟐𝟓
)  

                  = 𝐲𝟑 +
𝟐

𝟓
𝐲𝟐 +

𝟏

𝟐𝟓
𝐲 +

𝟏

𝟓
𝐲𝟐 +

𝟐

𝟐𝟓
𝐲

+
𝟏

𝟏𝟐𝟓
 

                  = 𝐲𝟑 +
𝟑

𝟓
𝐲𝟐 +

𝟑

𝟐𝟓
𝐲 +

𝟏

𝟏𝟐𝟓
 

 (𝐜)رع :  لجواب فا

 

 

ي

 
[𝟔] (𝟐𝐱 − 𝟑)(𝐱 + 𝟗)                

     𝐚) 𝟐𝐱𝟐 + 𝟏𝟓𝐱 − 𝟐𝟕                  𝐛) 𝟐𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 − 𝟐𝟕 

     𝐜) 𝟐𝐱𝟐 − 𝟏𝟓𝐱 + 𝟐𝟕                  𝐝) 𝟐𝐱𝟐 + 𝟏𝟓𝐱

+ 𝟐𝟕 

 الحل :  

   (𝟐𝐱 − 𝟑)(𝐱 + 𝟗) = 𝟐𝐱𝟐 + 𝟏𝟖𝐱 − 𝟑𝐱 − 𝟐𝟕 

                                  = 𝟐𝐱𝟐 + 𝟏𝟓𝐱 − 𝟐𝟕 

 (𝐚)لجواب فرع :  ا

 

[𝟕] (𝐲 − 𝟐)(𝐲𝟐 + 𝟐𝐲 + 𝟒)            

        𝐚) 𝐲𝟑 + 𝟖             𝐛) 𝐲𝟑 − 𝟖    

        𝐜) 𝐲𝟑 − 𝟒             𝐝) 𝐲𝟑 − 𝟏𝟔 

 الحل : 

  (𝐲 − 𝟐)(𝐲𝟐 + 𝟐𝐲 + 𝟒) = 𝐲𝟑 − 𝟐𝟑 = 𝐲𝟑 − 𝟖 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

 

[𝟖] (
𝟏

𝟑
− 𝐱) (

𝟏

𝟗
+

𝟏

𝟑
𝐱 + 𝐱𝟐)              

   𝐚) 
𝟏

𝟐𝟕
− 𝐱𝟑    𝐛) 

𝟏

𝟐𝟕
+ 𝐱𝟑      𝐜) 

𝟏

𝟗
+ 𝐱𝟑    𝐝) 

𝟏

𝟗
− 𝐱𝟑 

 الحل : 

(
𝟏

𝟑
− 𝐱) (

𝟏

𝟗
+

𝟏

𝟑
𝐱 + 𝐱𝟐) = (

𝟏

𝟑
)

𝟑

− 𝐱𝟑 =
𝟏

𝟐𝟕
− 𝐱𝟑 

 (𝐚)لجواب فرع :  ا

[𝟗] (𝐙 − 𝟐)𝟑 

        𝐚) 𝐙𝟑 + 𝟔𝐙𝟐 + 𝟏𝟐𝐙 + 𝟖      

        𝐛) 𝐙𝟑 − 𝟔𝐙𝟐 + 𝟏𝟐𝐙 − 𝟖  

        𝐜) 𝐙𝟑 + 𝟔𝐙𝟐 − 𝟏𝟐𝐙 − 𝟖           

        𝐝) 𝐙𝟑 − 𝟔𝐙𝟐 − 𝟏𝟐𝐙 + 𝟖 

 الحل : 

(𝐙 − 𝟐)𝟑 = (𝐙 − 𝟐)(𝐙 − 𝟐)𝟐 

                  = (𝐙 − 𝟐)(𝐙𝟐 − 𝟒𝐙 + 𝟒) 

                  = 𝐙(𝐙𝟐 − 𝟒𝐙 + 𝟒) − 𝟐(𝐙𝟐 − 𝟒𝐙 + 𝟒) 

                 = 𝐙𝟑 − 𝟒𝐙𝟐 + 𝟒𝐙 − 𝟐𝐙𝟐 + 𝟖𝐙 − 𝟖 

                 = 𝐙𝟑 − 𝟔𝐙𝟐 + 𝟏𝟐𝐙 − 𝟖 

 (𝐛)فرع :   لجوابا
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[𝟐] 𝟔𝐲𝟐(𝟑𝐲 − 𝟒) + 𝟑𝟔𝐲            

  𝐚) 𝟔𝐲(𝟑𝐲𝟐 + 𝟒𝐲 + 𝟔)                𝐛)𝟔𝐲(𝟑𝐲𝟐 + 𝟒𝐲

− 𝟔) 

  𝐜) 𝟔𝐲(𝟑𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 − 𝟔)                𝐝)𝟔𝐲(𝟑𝐲𝟐 − 𝟒𝐲

+ 𝟔) 

 الحل : 

𝟔𝐲𝟐(𝟑𝐲 − 𝟒) + 𝟑𝟔𝐲 = 𝟏𝟖𝐲𝟑 − 𝟐𝟒𝐲𝟐 + 𝟑𝟔𝐲 

                                       = 𝟔𝐲(𝟑𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 + 𝟔) 

 (𝐝)لجواب فرع :  ا

 

 

 

حلل المقدار باستعمال خاصية التوزي    ع وتحقق من صحة الحل  

: 

[𝟔] 𝟑𝐲𝟑 − 𝟗𝐲𝟐 + 𝟓𝐲 − 𝟏𝟓              

     𝐚) (𝐲 + 𝟑)(𝟑𝐲𝟐 + 𝟓)           𝐛)(𝐲 − 𝟑)(𝟑𝐲𝟐 − 𝟓) 

     𝐜) (𝐲 − 𝟑)(𝟑𝐲𝟐 + 𝟓)           𝐝)(𝐲 + 𝟑)(𝟑𝐲𝟐 − 𝟓) 

 الحل :  

𝟑𝐲𝟑 − 𝟗𝐲𝟐 + 𝟓𝐲 − 𝟏𝟓

= (𝟑𝐲𝟑 − 𝟗𝐲𝟐) + (𝟓𝐲 − 𝟏𝟓) 

                                           = 𝟑𝐲𝟐(𝐲 − 𝟑) + 𝟓(𝐲 − 𝟑) 

                                           = (𝐲 − 𝟑)(𝟑𝐲𝟐 + 𝟓) 

 التحقق من صحة الحل : 

 (𝐲 − 𝟑)(𝟑𝐲𝟐 + 𝟓) = 𝐲(𝟑𝐲𝟐 + 𝟓) − 𝟑(𝟑𝐲𝟐 + 𝟓) 

                                    = 𝟑𝐲𝟑 + 𝟓𝐲 − 𝟗𝐲𝟐 − 𝟏𝟓 

                                    = 𝟑𝐲𝟑 − 𝟗𝐲𝟐 + 𝟓𝐲 − 𝟏𝟓 

 (𝐜)رع :  لجواب فا

ي

𝟐]الدرس   − 𝟐] 
ي بالعامل   تحليل المقدار الجتر

ك الأكتر 
 المشتر

ي : 
 اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

ك الأكتر  
 :  (𝐆𝐂𝐅)حلل كل مقدار باستعمال العامل المشتر

[𝟏] 𝟏𝟐𝐱𝟑 + 𝟗𝐱𝟐 − 𝟑𝐱                 

   𝐚) 𝟑𝐱(𝟒𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 + 𝟏)                𝐛)𝟑𝐱(𝟒𝐱𝟐 + 𝟑𝐱

− 𝟏) 

   𝐜)𝟗𝐱(𝟒𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 + 𝟏)                 𝐝) 𝟗𝐱(𝟒𝐱𝟐 + 𝟑𝐱

− 𝟏) 

 الحل : 

  𝟏𝟐𝐱𝟑 + 𝟗𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 = 𝟑𝐱(𝟒𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 − 𝟏) 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

 

 

ك أكتر : 
 حلل كل مقدار باستعمال ثنائية الحد كعامل مشتر

[𝟑] 𝟑𝐙(𝐙 − 𝟑) − 𝟕(𝐙 − 𝟑)           

     𝐚) (𝐙 + 𝟑)(𝟑𝐙 − 𝟕)             𝐛) (𝐙 − 𝟑)(𝟑𝐙 + 𝟕) 

     𝐜) (𝐙 − 𝟑)(𝟑𝐙 − 𝟕)             𝐝) (𝐙 + 𝟑)(𝟑𝐙 + 𝟕) 

 الحل : 

  𝟑𝐙(𝐙 − 𝟑) − 𝟕(𝐙 − 𝟑) = (𝐙 − 𝟑)(𝟑𝐙 − 𝟕) 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا

 

[𝟓] √𝟐 𝐯(𝐱 − 𝟏) − √𝟑 𝐭(𝐱 − 𝟏)         

𝐚) (𝐱 + 𝟏)(√𝟐 𝐯 − √𝟑 𝐭)    𝐛)(𝐱 − 𝟏)(√𝟐 𝐯

− √𝟑 𝐭) 

  𝐜) (𝐱 − 𝟏)(√𝟐 𝐯 + √𝟑 𝐭)    𝐝)(𝐱 + 𝟏)(√𝟐 𝐯

+ √𝟑 𝐭) 

 الحل :  

 √𝟐 𝐯(𝐱 − 𝟏) − √𝟑 𝐭(𝐱 − 𝟏)

= (𝐱 − 𝟏)(√𝟐 𝐯 − √𝟑 𝐭) 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

 

ي

 

 

ي

ي
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 ة التجميع مع المعكوس : حلل المقدار باستعمال خاصي

[𝟕] 𝟐𝟎𝐲𝟑 − 𝟒𝐲𝟐 + 𝟑 − 𝟏𝟓𝐲           

     𝐚) (𝟓𝐲 + 𝟏)(𝟒𝐲𝟐 − 𝟑)        𝐛)(𝟓𝐲 − 𝟏)(𝟒𝐲𝟐

+ 𝟑) 

𝐜) (𝟓𝐲 − 𝟏)(𝟒𝐲𝟐 − 𝟑)        𝐝)(𝟓𝐲 + 𝟏)(𝟒𝐲𝟐 + 𝟑) 

 الحل : 

 𝟐𝟎𝐲𝟑 − 𝟒𝐲𝟐 + 𝟑 − 𝟏𝟓𝐲

= (𝟐𝟎𝐲𝟑 − 𝟒𝐲𝟐) + (𝟑 − 𝟏𝟓𝐲) 

= 𝟒𝐲𝟐(𝟓𝐲 − 𝟏) + 𝟑(𝟏 − 𝟓𝐲) 

= 𝟒𝐲𝟐(𝟓𝐲 − 𝟏) + 𝟑(−𝟏)(𝟓𝐲 − 𝟏) 

= 𝟒𝐲𝟐(𝟓𝐲 − 𝟏) − 𝟑(𝟓𝒚 − 𝟏)

= (𝟓𝒚 − 𝟏)(𝟒𝒚𝟐 − 𝟑) 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا

 

 

 

 

 

[𝟑] 
𝟏

𝟔
𝐱𝟑 −

𝟏

𝟐𝟒
𝐱               

  𝐚) 
𝐱

𝟔
(𝐱 +

𝟏

𝟐
) (𝐱 −

𝟏

𝟐
)          𝐛) 

𝐱

𝟔
(𝐱 +

𝟏

𝟒
) (𝐱 −

𝟏

𝟒
) 

𝐜)
𝐱

𝟑
(

𝟏

𝟐
𝐱 +

𝟏

𝟐
) (

𝟏

𝟐
𝐱 −

𝟏

𝟐
)     𝐝) 

𝐱

𝟑
(

𝟏

𝟒
𝐱 +

𝟏

𝟒
) (

𝟏

𝟒
𝐱

−
𝟏

𝟒
) 

 الحل : 

 
𝟏

𝟔
𝐱𝟑 −

𝟏

𝟐𝟒
𝐱 =

𝟏

𝟔
𝐱 (𝐱𝟐 −

𝟏

𝟒
)

=
𝟏

𝟔
𝐱 (𝐱 +

𝟏

𝟐
) (𝐱 −

𝟏

𝟐
) 

 (𝐚)ع :  لجواب فر ا

 

[𝟖] 
𝟏

𝟔
𝐱𝟒 −

𝟏

𝟑
𝐱𝟑 + 𝟒 − 𝟐𝐱          

    𝐚) (𝐱 − 𝟐) (
𝟏

𝟔
𝐱𝟑 − 𝟐)            𝐛)(𝐱 + 𝟐) (

𝟏

𝟔
𝐱𝟑 − 𝟐) 

    𝐜) (𝐱 + 𝟐) (
𝟏

𝟔
𝐱𝟑 − 𝟐)            𝐝)(𝐱 − 𝟐) (

𝟏

𝟔
𝐱𝟑 + 𝟐) 

 الحل : 

  
𝟏

𝟔
𝐱𝟒 −

𝟏

𝟑
𝐱𝟑 + 𝟒 − 𝟐𝐱

= (
𝟏

𝟔
𝐱𝟒 −

𝟏

𝟑
𝐱𝟑) + (𝟒 − 𝟐𝐱) 

=
𝟏

𝟔
𝐱𝟑(𝐱 − 𝟐) + 𝟐(𝟐 − 𝐱) 

 =
𝟏

𝟔
𝐱𝟑(𝐱 − 𝟐) + 𝟐(−𝟏)(𝐱 − 𝟐) 

=
𝟏

𝟔
𝐱𝟑(𝐱 − 𝟐) − 𝟐(𝐱 − 𝟐) 

= (𝐱 − 𝟐) (
𝟏

𝟔
𝐱𝟑 − 𝟐) 

 (𝐚)لجواب فرع :  ا

 

𝟐]الدرس   − ي  [𝟑  بالمتطابقاتتحليل المقدار الجتر

ي :  اختر 
 الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

ي من المقادير الآتية :   حلل كل مقدار جتر

[𝟏] 𝟗 − 𝟒𝐱𝟐                     

    𝐚) (𝟑 + 𝟐𝐱)(𝟑 + 𝟐𝐱)            𝐛) (𝟑 + 𝟐𝐱)(𝟑 − 𝟐𝐱) 

    𝐜) (𝟗 − 𝐱)(𝟗 + 𝟒𝐱)               𝐝) (𝟑 + 𝐱)(𝟑 − 𝟒𝐱) 

 الحل : 

𝟗 − 𝟒𝐱𝟐 = (𝟑 + 𝟐𝐱)(𝟑 − 𝟐𝐱) 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

 

[𝟐] 𝟏𝟐𝐲𝟑𝐙 − 𝟑𝐲𝐳𝟑                    

 𝐚) 𝟑𝐲(𝟐𝐲 − 𝐙)(𝐲 + 𝟐𝐙)       𝐛) 𝟑𝐙(𝟐𝐲 − 𝐙)(𝟐𝐲

+ 𝐙) 

 𝐜) 𝟑𝐲𝐙(𝟐𝐲 − 𝐙)(𝟐𝐲 + 𝐙)    𝐝) 𝟑𝐲𝐙(𝐲 − 𝟐𝐙)(𝐲

+ 𝟐𝐙) 

 الحل :  

𝟏𝟐𝐲𝟑𝐙 − 𝟑𝐲𝐳𝟑 = 𝟑𝐲𝐙(𝟒𝐲𝟐 − 𝐙𝟐) 

                             = 𝟑𝐲𝐙(𝟐𝐲 − 𝐙)(𝟐𝐲 + 𝐙) 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا

ي
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[𝟒] 𝟒𝐱𝟐 + 𝟐𝟒𝐱 + 𝟑𝟔          

      𝐚) (𝐱 + 𝟔)𝟐           𝐛) (𝐱 − 𝟔)𝟐       

      𝐜) 𝟒(𝐱 − 𝟑)𝟐        𝐝) 𝟒(𝐱 + 𝟑)𝟐 

 الحل : 

 𝟒𝐱𝟐 + 𝟐𝟒𝐱 + 𝟑𝟔 = 𝟒(𝐱𝟐 + 𝟔𝐱 + 𝟗) = 𝟒(𝐱 + 𝟑)𝟐 

 (𝐝)لجواب فرع :  ا

 

[𝟓] 𝟏𝟔 − 𝟖𝐲 + 𝐲𝟐           

     𝐚) (𝟒 + 𝟐𝐲)𝟐           𝐛)(𝟒 − 𝟐𝐲)𝟐       

     𝐜) (𝟒 − 𝐲)𝟐              𝐝) (𝟒 + 𝐲)𝟐 

 الحل : 

𝟏𝟔 − 𝟖𝐲 + 𝐲𝟐 = (𝟒 − 𝐲)𝟐 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

[𝟗]  𝟏𝟔𝐲𝟐 + 𝟒𝟎𝐲 + ⋯ ⋯          

         𝐚) 𝟗            𝐛) 𝟐𝟓           𝐜) − 𝟗               𝐝) − 𝟐𝟓 

   الحل : 

 𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝟒𝟎𝐲 = 𝟐√(𝟏𝟔𝐲𝟐)(𝐜)   بيعي الطرفي  ي  بتر

𝟏𝟔𝟎𝟎𝐲𝟐 = 𝟒(𝟏𝟔𝐲𝟐)(𝐜) 

 𝟏𝟔𝟎𝟎𝒚𝟐 = 𝟔𝟒𝒚𝟐(𝒄)    

  𝐜 =
𝟏𝟔𝟎𝟎𝐲𝟐

𝟔𝟒𝐲𝟐
= 𝟐𝟓 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

 

 

 

 

ية التالية يمثل مربعا كاملا :    حدد أي من المقادير الجتر

[𝟔] 𝟒𝒙𝟐 − 𝟐𝟎𝒙 + 𝟐𝟓 

     𝐚) 𝟐(𝐱)(𝟓) = 𝟏𝟎𝐱    مرب  عي كامل لأن                 

     𝐛) − 𝟐(𝟐𝐱)(𝟓) = −𝟐𝟎𝐱      مرب  عي كامل  لأن 

     𝐜) − 𝟒(𝐱)(𝟓) ≠ 𝟏𝟎𝐱    مرب  عي كامل لأن           

    𝐝) − 𝟐(𝟐𝐱)(𝟓) ≠ 𝟐𝟎𝐱      ليس مرب  عي كامل لأن 

 

 

 الحل : 

𝐛𝐱 = −𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐱 = −𝟐√(𝟒𝐱𝟐)(𝟐𝟓) = −𝟐(𝟐𝐱)(𝟓) 

      = −𝟐𝟎𝐱           مرب  عي كامل 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

 

[𝟕] 𝟔𝟒 − 𝟒𝟖𝐲 + 𝟗𝐲𝟐 

      𝐚) 𝟐(𝟒)(𝟑𝐲) ≠ −𝟒𝟖𝐲   ليس مرب  عي كامل لأن                

      𝐛) 𝟐(𝟖)(𝟒𝐲) = 𝟒𝟖𝐲  مرب  عي كامل لأن 

      𝐜) −  𝟐(𝟖)(𝟑𝐲) = −𝟒𝟖𝐲   مرب  عي كامل لأن  

     𝐝) − 𝟒(𝟒)(𝟑𝐲) ≠ −𝟒𝟖𝐲  ليس مرب  عي كامل لأن  

 الحل : 

𝐛𝐱 = −𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

𝐛𝐲 = −𝟐√(𝟗𝐲𝟐)(𝟔𝟒) = −𝟐(𝟑𝐲)(𝟖) 

      = −𝟒𝟖𝐲       مرب  عي كامل لأن 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا

 

ي :    ي المقدار الجتر
 
𝐚𝐱𝟐اكتب الحد المفقود ف + 𝐛𝐱 + 𝐜    

 ليصبح مربعا كاملا : 

[𝟖] 𝐙𝟐 + ⋯ ⋯ + 𝟒𝟗               

    𝐚) 𝟏𝟒𝐙           𝐛) − 𝟏𝟒𝐙          𝐜) 𝟕𝐙             𝐝)

− 𝟕𝐙 

 الحل : 

𝐛𝐱 = 𝟐√(𝐚𝐱𝟐)(𝐜) 

 𝐛𝐙 = 𝟐√(𝐙𝟐)(𝟒𝟗) = 𝟐(𝐙)(𝟕) = 𝟏𝟒𝐙 

 (𝐚)لجواب فرع :  ا
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𝟐]الدرس   − 𝟒] 
ي  من ثلاثة تحليل المقدار الجتر

 حدود بالتجربة 

ي : اختر 
  الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

ية الآتية الى ابسط صورة :   حلل كل مقدار من المقادير الجتر

[𝟏] 𝐱𝟐 + 𝟕𝐱 + 𝟏𝟐  

       𝐚) (𝐱 − 𝟑)(𝐱 + 𝟒)       𝐛) (𝐱 + 𝟑)(𝐱 + 𝟒) 

       𝐜) (𝐱 − 𝟏)(𝐱 + 𝟕)       𝐝) (𝐱 − 𝟑)(𝐱 − 𝟒) 

 الحل : 

𝐱𝟐 + 𝟕𝐱 + 𝟏𝟐 = (𝐱 + 𝟑)(𝐱 + 𝟒) 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

[𝟐] 𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 − 𝟑𝟔 

      𝐚) (𝐱 − 𝟔)(𝐱 + 𝟔)         𝐛) (𝐱 + 𝟏𝟐)(𝐱 − 𝟑) 

      𝐜) (𝐱 − 𝟗)(𝐱 + 𝟒)          𝐝) (𝐱 + 𝟗)(𝐱 − 𝟒) 

   الحل : 

𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 − 𝟑𝟔 = (𝐱 − 𝟗)(𝐱 + 𝟒) 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا

[𝟑] 𝐲𝟐 + 𝟒𝐲 − 𝟐𝟏 

      𝐚) (𝐲 − 𝟕)(𝐲 + 𝟑)       𝐛) (𝐲 + 𝟕)(𝐲 − 𝟑) 

      𝐜) (𝐲 − 𝟕)(𝐲 − 𝟑)       𝐝) (𝐲 + 𝟕)(𝐲 + 𝟑) 

   الحل : 

𝐲𝟐 + 𝟒𝐲 − 𝟐𝟏 = (𝐲 + 𝟕)(𝐲 − 𝟑) 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

 

[𝟒] 𝟒𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 + 𝟔 

      𝐚) (𝐱 − 𝟔)(𝟒𝐱 + 𝟏)       𝐛) (𝟒𝐱 + 𝟐)(𝐱 − 𝟑) 

      𝐜) (𝟒𝐱 − 𝟔)(𝐱 − 𝟏)       𝐝) (𝟐𝐱 + 𝟑)(𝟐𝐱 + 𝟐) 

   الحل : 

𝟒𝐱𝟐 + 𝟏𝟎𝐱 + 𝟔 = (𝟐𝐱 + 𝟑)(𝟐𝐱 + 𝟐) 

 (𝐝)لجواب فرع :  ا

 

 

 

 

 

[𝟓] 𝟐𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 − 𝟏 

      𝐚) (𝟒𝐲 − 𝟏)(𝟔𝐲 + 𝟏)           𝐛) (𝟐𝐲 − 𝟏)(𝟏𝟐𝐲

− 𝟏) 

      𝐜) (𝟒𝐲 + 𝟏)(𝟔𝐲 − 𝟏)           𝐝) (𝟑𝐲 − 𝟏)(𝟖𝐲

+ 𝟏) 

   ل : الح

𝟐𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 − 𝟏 = (𝟒𝐲 − 𝟏)(𝟔𝐲 + 𝟏) 

 (𝐚)لجواب فرع :  ا

[𝟔] 𝟏𝟎𝐱𝟐 − 𝟏𝟏𝐱 + 𝟏 

     𝐚) (𝟓𝐱 − 𝟏)(𝟐𝐱 + 𝟏)               𝐛) (𝟏𝟎𝐱 + 𝟏)(𝐱

− 𝟏) 

     𝐜) (𝟓𝐱 + 𝟏)(𝟐𝐱 − 𝟏)               𝐝) (𝟏𝟎𝐱 − 𝟏)(𝐱

− 𝟏) 

   الحل : 

𝟏𝟎𝐱𝟐 − 𝟏𝟏𝐱 + 𝟏 = (𝟏𝟎𝐱 − 𝟏)(𝐱 − 𝟏) 

 (𝐝)لجواب فرع :  ا

[𝟗] 𝟐𝟐 + 𝟑𝐙 − 𝟒𝐙𝟐 

     𝐚) (𝟏𝟏 + 𝟒𝐙)(𝟐 − 𝐙)        𝐛)(𝟐𝟐 − 𝟒𝐙)(𝟏 + 𝐙) 

     𝐜) (𝟏𝟏 − 𝟒𝐙)(𝟐 + 𝐙)        𝐝)(𝟐𝟐 + 𝟖𝐙)(𝟏 − 𝐙) 

 الحل : 

𝟐𝟐 + 𝟑𝐙 − 𝟒𝐙𝟐 = (𝟏𝟏 − 𝟒𝐙)(𝟐 + 𝐙) 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا
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ي الأقواس ليكون تحليل المقدار  ض
 
ع الإشارات بي   الحدود ف

 : 
 
ي صحيحا  الجتر

[𝟖] 𝐱𝟐 + 𝟏𝟓𝐱 + 𝟐𝟔 = (𝐱 ⋯ 𝟐)(𝐱 ⋯ 𝟏𝟑) 

        𝐚) (𝐱 − 𝟐)(𝐱 − 𝟏𝟑)        𝐛) (𝐱 − 𝟐)(𝐱 + 𝟏𝟑) 

        𝐜) (𝐱 + 𝟐)(𝐱 + 𝟏𝟑)         𝐝) (𝐱 + 𝟐)(𝐱 − 𝟏𝟑) 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا

 

 

 

 

 

 

𝟐]لدرس  ا − 𝟓] 
ي  مجموع  تحليل المقدار الجتر

 مكعبي   أو فرق بي   مكعبي   

ي : 
 اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

ية الآتية الى ابسط صورة :   حلل كل مقدار من المقادير الجتر

[𝟏] 𝟖 + 𝐱𝟑 

𝐚) (𝟐 − 𝐱)(𝟒 + 𝟐𝐱 + 𝐱𝟐)    𝐛) (𝟐 + 𝐱)(𝟒 − 𝟐𝐱

+ 𝐱𝟐) 

𝐜) (𝟐 − 𝐱)(𝟒 − 𝟐𝐱 + 𝐱𝟐)    𝐝) (𝟐 + 𝐱)(𝟒 + 𝟐𝐱

+ 𝐱𝟐) 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

[𝟐] 𝟖𝐲𝟑 + 𝟐𝟕 

   𝐚) (𝟐𝐲 + 𝟑)(𝟒𝐲𝟐 + 𝟔𝐲 + 𝟗) 

   𝐛) (𝟐𝐲 − 𝟑)(𝟒𝐲𝟐 + 𝟔𝐲 + 𝟗) 

   𝐜) (𝟐𝐲 + 𝟑)(𝟒𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 + 𝟗) 

   𝐝) (𝟐𝐲 − 𝟑)(𝟒𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 + 𝟗) 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا

[𝟑] 
𝟏

𝐙𝟑
+

𝟏

𝟔𝟒
 

    𝐚) (
𝟏

𝐙
+

𝟏

𝟒
) (

𝟏

𝐙𝟐
+

𝟏

𝟒𝐙
+

𝟏

𝟏𝟔
) 

    𝐛) (
𝟏

𝐙
−

𝟏

𝟒
) (

𝟏

𝐙𝟐
−

𝟏

𝟒𝐙
+

𝟏

𝟏𝟔
) 

    𝐜) (
𝟏

𝐙
−

𝟏

𝟒
) (

𝟏

𝐙𝟐
+

𝟏

𝟒𝐙
+

𝟏

𝟏𝟔
) 

   𝐝) (
𝟏

𝐙
+

𝟏

𝟒
) (

𝟏

𝐙𝟐
−

𝟏

𝟒𝐙
+

𝟏

𝟏𝟔
) 

 (𝐝)لجواب فرع :  ا

 

 

 

[𝟗] 𝟒𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 − 𝟏𝟐 = (𝟐𝐲 ⋯ 𝟑)(𝟐𝐲 ⋯ 𝟒) 

        𝐚) (𝟐𝐲 − 𝟑)(𝟐𝐲 + 𝟒)      𝐛) (𝟐𝐲 + 𝟑)(𝟐𝐲 + 𝟒) 

        𝐜) (𝟐𝐲 − 𝟑)(𝟐𝐲 − 𝟒)      𝐝) (𝟐𝐲 + 𝟑)(𝟐𝐲 − 𝟒) 

 (𝐝)لجواب فرع :  ا

 

[𝟏𝟎] 𝟒𝟖 − 𝟑𝟎𝐙 + 𝟑𝐙𝟐 = (𝟔 ⋯ 𝟑𝐙)(𝟖 ⋯ 𝐙) 

         𝐚) (𝟔 − 𝟑𝐙)(𝟖 − 𝐙)      𝐛) (𝟔 + 𝟑𝐙)(𝟖 + 𝐙) 

         𝐜) (𝟔 − 𝟑𝐙)(𝟖 + 𝐙)      𝐝) (𝟔 + 𝟑𝐙)(𝟖 − 𝐙) 

 (𝐚)لجواب فرع :  ا

 

 

 

 

[𝟒] 
𝟐𝟕

𝟏𝟐𝟓
+

𝟖

𝐱𝟑
 

    𝐚) (
𝟑

𝟓
−

𝟐

𝐱
) (

𝟗

𝟐𝟓
+

𝟔

𝟓𝐱
+

𝟒

𝐱𝟐
) 

    𝐛) (
𝟑

𝟓
−

𝟐

𝐱
) (

𝟗

𝟐𝟓
−

𝟔

𝟓𝐱
+

𝟒

𝐱𝟐
) 

    𝐜) (
𝟑

𝟓
+

𝟐

𝐱
) (

𝟗

𝟐𝟓
−

𝟔

𝟓𝐱
+

𝟒

𝐱𝟐
) 

   𝐚) (
𝟑

𝟓
+

𝟐

𝐱
) (

𝟗

𝟐𝟓
−

𝟔

𝟓𝐱
−

𝟒

𝐱𝟐
) 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا

 

 

[𝟓] 𝟎. 𝟎𝟐𝟕 + 𝐙𝟑 

    𝐚) (𝟎. 𝟎𝟑 + 𝐙)(𝟎. 𝟎𝟗 − 𝟎. 𝟑𝐙 + 𝐙𝟐) 

    𝐛) (𝟎. 𝟎𝟑 + 𝐙)(𝟎. 𝟎𝟎𝟗 − 𝟎. 𝟎𝟑𝐙 + 𝐙𝟐) 

    𝐜) (𝟎. 𝟑 + 𝐙)(𝟎. 𝟗 − 𝟎. 𝟑𝐙 + 𝐙𝟐) 

    𝐝) (𝟎. 𝟑 + 𝐙)(𝟎. 𝟎𝟗 − 𝟎. 𝟑𝐙 + 𝐙𝟐) 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا

[𝟔] 
𝟖

𝐲𝟑
−

𝟏

𝟐𝟕
 

    𝐚) (
𝟐

𝐲
−

𝟏

𝟑
) (

𝟒

𝐲𝟐
−

𝟐

𝟑𝐲
+

𝟏

𝟗
) 

    𝐛) (
𝟐

𝐲
+

𝟏

𝟑
) (

𝟒

𝐲𝟐
−

𝟐

𝟑𝐲
+

𝟏

𝟗
) 

    𝐜) (
𝟐

𝐲
−

𝟏

𝟑
) (

𝟒

𝐲𝟐
+

𝟐

𝟑𝐲
+

𝟏

𝟗
) 

   𝐝) (
𝟐

𝐲
−

𝟏

𝟑
) (

𝟒

𝐲𝟐
+

𝟐

𝟑𝐲
−

𝟏

𝟗
) 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا

 

 



 

179 
 

 الجزء الأول
2020 

بعقوبة /ديالى 0771815388هاتف/    

 

[𝟖] 𝟎. 𝟎𝟎𝟖𝐱𝟑 − 𝟏 

      𝐚) (𝟎. 𝟎𝟐𝐱 − 𝟏)(𝟎. 𝟎𝟒𝐱𝟐 + 𝟎. 𝟎𝟎𝟐𝐱 + 𝟏) 

      𝐛) (𝟎. 𝟎𝟐𝐱 − 𝟏)(𝟎. 𝟎𝟒𝐱𝟐 + 𝟎. 𝟎𝟐𝐱 + 𝟏) 

      𝐜) (𝟎. 𝟐𝐱 + 𝟏)(𝟎. 𝟒𝐱𝟐 − 𝟎. 𝟐𝐱 + 𝟏) 

     𝐝) (𝟎. 𝟐𝐱 − 𝟏)(𝟎. 𝟎𝟒𝐱𝟐 + 𝟎. 𝟐𝐱 + 𝟏) 

 (𝐝)لجواب فرع :  ا

[𝟕] 𝟗 −
𝟏

𝟑
𝐙𝟑 

    𝐚) 
𝟏

𝟑
(𝟑 − 𝐙)(𝟗 + 𝟑𝐙 − 𝐙𝟐) 

    𝐛) 
𝟏

𝟑
(𝟑 − 𝐙)(𝟗 + 𝟑𝐙 + 𝐙𝟐) 

    𝐜) 
𝟏

𝟑
(𝟑 + 𝐙)(𝟗 + 𝟑𝐙 + 𝐙𝟐) 

    𝐝) 
𝟏

𝟑
(𝟑 − 𝐙)(𝟗 − 𝟑𝐙 + 𝐙𝟐) 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

 

 

 

𝟐]الدرس   − ية  [𝟔  تبسيط المقادير الجتر

 

 

 

 

ي

ي

ي

ي

ي

 

ي

 

 

 

 

 

 

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

 

 (𝐝)لجواب فرع :  ا

 (𝐛)لجواب فرع :  ا

 

 (𝐝)لجواب فرع :  ا

 



 

180 
 

 الجزء الأول
2020 

بعقوبة /ديالى 0771815388هاتف/    

 سط صورة :  كتب كل مقدار من المقادير الآتية بأبا

 

[𝟕] 
𝟐𝐲𝟐 + 𝟏

𝐲𝟑 − 𝟏
−

𝐲

𝐲𝟐 + 𝐲 + 𝟏
        𝐚)

𝐲

𝐲 + 𝟏
       𝐛) 

𝟏

𝐲 + 𝟏
        𝐜) 

𝟏

𝐲 − 𝟏
        𝐝) 

𝐲

𝐲 − 𝟏
 

 الحل : 

𝟐𝐲𝟐 + 𝟏

𝐲𝟑 − 𝟏
−

𝐲

𝐲𝟐 + 𝐲 + 𝟏
=

𝟐𝐲𝟐 + 𝟏

(𝐲 − 𝟏)(𝐲𝟐 + 𝐲 + 𝟏)
−

𝐲

𝐲𝟐 + 𝐲 + 𝟏
=

𝟐𝐲𝟐 + 𝟏 − 𝐲(𝐲 − 𝟏)

(𝐲 − 𝟏)(𝐲𝟐 + 𝐲 + 𝟏)
 

                                           =
𝟐𝐲𝟐+𝟏−𝐲𝟐+𝐲

(𝐲−𝟏)(𝐲𝟐+𝐲+𝟏)
=

𝐲𝟐+𝐲+𝟏

(𝐲−𝟏)(𝐲𝟐+𝐲+𝟏)
=

𝟏

𝐲−𝟏
 

 

 (𝐜)لجواب فرع :  ا

[𝟖] 
𝟓 − 𝟒𝐙𝟐

𝟖𝐙𝟑 + 𝟏
+

𝟐𝐙 − 𝟏

𝟒𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 + 𝟏
           𝐚) 

𝟐𝐙 − 𝟏

(𝟐𝐙 + 𝟏)(𝟒𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 + 𝟏)
         𝐛) 

𝟐𝐙 + 𝟏

(𝟐𝐙 + 𝟏)(𝟒𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 + 𝟏)
 

                                                                   𝐜)  
𝟐

(𝟐𝐙 + 𝟏)(𝟒𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 + 𝟏)
         𝐝) 

𝟒

(𝟐𝐙 + 𝟏)(𝟒𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 + 𝟏)
 

 الحل :  

𝟓 − 𝟒𝐙𝟐

𝟖𝐙𝟑 + 𝟏
+

𝟐𝐙 − 𝟏

𝟒𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 + 𝟏
=

𝟓 − 𝟒𝐙𝟐

(𝟐𝐙 + 𝟏)(𝟒𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 + 𝟏)
+

𝟐𝐙 − 𝟏

𝟒𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 + 𝟏
=

𝟓 − 𝟒𝐙𝟐 + (𝟐𝐙 − 𝟏)(𝟐𝐙 + 𝟏)

(𝟐𝐙 + 𝟏)(𝟒𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 + 𝟏)
 

=
𝟓 − 𝟒𝐙𝟐 + 𝟒𝐙𝟐 − 𝟏

(𝟐𝐙 + 𝟏)(𝟒𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 + 𝟏)
=

𝟒

(𝟐𝐙 + 𝟏)(𝟒𝐙𝟐 − 𝟐𝐙 + 𝟏)
 

 (𝐝)لجواب فرع :  ا

 

[𝟗] 
𝟑𝐲 + 𝟏

𝐲 + 𝟒
−

𝐲 − 𝟒

𝟑𝐲 − 𝟏
−

𝟏𝟎 + 𝟖𝐲𝟐

𝟑𝐲𝟐 + 𝟏𝟏𝐲 − 𝟒
                𝐚) 

𝟓

(𝐲 + 𝟒)(𝟑𝐲 − 𝟏)
           𝐛) 

𝟑

(𝐲 + 𝟒)(𝟑𝐲 − 𝟏)
 

                                                                                             𝐜) 
−𝟑

(𝐲 + 𝟒)(𝟑𝐲 − 𝟏)
            𝐝) 

−𝟓

(𝐲 + 𝟒)(𝟑𝐲 − 𝟏)
 

 الحل : 

𝟑𝐲 + 𝟏

𝐲 + 𝟒
−

𝐲 − 𝟒

𝟑𝐲 − 𝟏
−

𝟏𝟎 + 𝟖𝐲𝟐

𝟑𝐲𝟐 + 𝟏𝟏𝐲 − 𝟒
=

𝟑𝐲 + 𝟏

𝐲 + 𝟒
−

𝐲 − 𝟒

𝟑𝐲 − 𝟏
−

𝟏𝟎 + 𝟖𝐲𝟐

(𝐲 + 𝟒)(𝟑𝐲 − 𝟏)
 

                                                                    =
(𝟑𝐲 + 𝟏)(𝟑𝐲 − 𝟏) − (𝐲 − 𝟒)(𝐲 + 𝟒) − (𝟏𝟎 + 𝟖𝐲𝟐)

(𝐲 + 𝟒)(𝟑𝐲 − 𝟏)
 

                                                       =
𝟗𝐲𝟐 − 𝟏 − (𝐲𝟐 − 𝟏𝟔) − 𝟏𝟎 − 𝟖𝐲𝟐

(𝐲 + 𝟒)(𝟑𝐲 − 𝟏)
=

𝐲𝟐 − 𝟏𝟏 − 𝐲𝟐 + 𝟏𝟔

(𝐲 + 𝟒)(𝟑𝐲 − 𝟏)

=
𝟓

(𝒚 + 𝟒)(𝟑𝒚 − 𝟏)
 

 (𝐚)لجواب فرع :  ا
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ي : ا
 ختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

ي  
 
 𝐑جد مجموعة حل المعادلتي   بيانيا ف

[𝟏] 𝐲 = 𝟒𝐱 − 𝟔             𝐚) {(−𝟐, −𝟐)}       𝐛) {(−𝟐, 𝟐)}       𝐜) {(𝟐, −𝟐)}      𝐝) {(𝟐, 𝟐)} 

       𝐲 = 𝐱 

𝐲    (𝟏)نرمز للمعادلة      :  الحل = 𝟒𝐱 −  𝐋𝟏بالرمز   𝟔

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 
(𝟎, −𝟔) −𝟔 𝟎 

(
𝟑

𝟐
, 𝟎) 𝟎 

𝟑

𝟐
 

 

 

 

 

𝐲 (𝟐)نرمز للمعادلة   = 𝐱     بالرمز𝐋𝟐 

 

 

 

 

,𝟐)}مجموعة حل النظام :    (𝐝)الجواب فرع  {(𝟐

 
[𝟐] 𝐲 = 𝐱 − 𝟑                 𝐚) {(−𝟑, 𝟎)}       𝐛) {(𝟑, 𝟎)}       𝐜) {(𝟎, −𝟑)}      𝐝) {(𝟎, 𝟑)}  

       𝐲 = 𝟑 − 𝐱 

𝐲يييي(𝟏)يينرمز للمعادلة     :  الحل = 𝐱 − ي𝐋𝟏يبالرمزي𝟑

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱ي
(𝟎, −𝟑) −𝟑 𝟎 

(𝟑, ي𝟑 𝟎 (𝟎

𝐲ييي(𝟏)يينرمز للمعادلة = 𝟑 − 𝐱ييبالرمز يي𝐋𝟐ي

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱ي
(𝟎, ي𝟎 𝟑 (𝟑

(𝟑, ي𝟑 𝟎 (𝟎

 

,𝟑)}:يمجموعة حل النظام  𝟎)} 

 (𝐛)الجواب فرع 

 

 

ي

ي

(𝐱, 𝐲) 𝐲 𝐱 
(𝟏, 𝟏) 𝟏 𝟏 
(𝟐, 𝟐) 𝟐 𝟐 

المعادلات            الفصل                                     𝟑 

𝐲 = 𝟎 − 𝟔  ⟹   𝐲 = −𝟔 

𝟎 = 𝟒𝐱 − 𝟔  ⟹ 𝟒𝐱 = 𝟔 ⟹ 𝐱 =
𝟔

𝟒
=

𝟑

𝟐
  

𝐱 = 𝟏  ⟹ 𝐲 = 𝟏 

𝐲 = 𝟐 ⟹  𝐱 = 𝟐 

 

𝐗 

𝐘 

𝐋𝟐 

𝐋𝟏 

(𝟐, 𝟐) 

𝐲 = 𝟎 − 𝟑  ⟹   𝐲 = −𝟑 

𝟎 = 𝐱 − 𝟑  ⟹ 𝐱 = 𝟑 

 

𝐲 = 𝟑 − 𝟎  ⟹   𝐲 = 𝟑 

𝟎 = 𝟑 − 𝐱 ⟹ 𝐱 = 𝟑 

 

 

𝐗 

𝐘 

𝐋𝟐 

𝐋𝟏 

(𝟑, 𝟎) 

ين  حل نظام من معادلتي   خطيتي   بمتغت 
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ي 
 
باستعمال التعويض لكل   𝐑جد مجموعة الحل للمعادلتي   ف

ي 
  : مما يأنر

[𝟑] 𝟑𝐱 + 𝟒𝐲 = 𝟐𝟔  — — — (𝟏) 

       𝟓𝐱 − 𝟐𝐲 = 𝟎  — — — (𝟐) 

    𝐚) {(𝟐, 𝟓)}           𝐛) {(−𝟐, −𝟓)} 

    𝐜) {(𝟐, −𝟓)}        𝐝) {(−𝟐, 𝟓)} 

 نحصل على :  (𝟐)من معادلة      :   الحل   

𝟓𝐱 = 𝟐𝐲    ⟹       𝐱 =
𝟐

𝟓
𝐲   — — — (𝟑) 

ي معاد (𝟑)نعوض معادلة  
 
 (𝟏)لة  ف

𝟑 (
𝟐

𝟓
𝐲) + 𝟒𝐲 = 𝟐𝟔       ⟹     

𝟔

𝟓
𝐲 + 𝟒𝐲

= 𝟐𝟔   } × 𝟓 

𝟔𝐲 + 𝟐𝟎𝐲 = 𝟏𝟑𝟎     ⟹     𝟐𝟔𝐲 = 𝟏𝟑𝟎         

   𝐲 =
𝟏𝟑𝟎

𝟐𝟔
= 𝟓 

𝐲نعوض قيمة  = ي معادلة 𝟓
 
 (𝟑)  ف

𝐱 =
𝟐

𝟓
× 𝟓 = 𝟐 

,𝟐)}مجموعة حل النظام :   𝟓)} 

 (𝐚)الجواب فرع 

[𝟒] 𝐲 = 𝟔𝐱 + 𝟏𝟐  — — — — (𝟏)          

      𝟑𝐲 = 𝟐𝐱 − 𝟖 — — — — (𝟐)          

     𝐚) {(−
𝟏𝟏

𝟒
,
𝟗

𝟐
)}                𝐛) {(

𝟏𝟏

𝟒
, −

𝟗

𝟐
)} 

     𝐜) {(−
𝟏𝟏

𝟒
, −

𝟗

𝟐
)}            𝐝) {(

𝟏𝟏

𝟒
,
𝟗

𝟐
)} 

 

ب معادلة      :  الحل ي العدد  (𝟐)بض 
 
 𝟒ف

       𝟕𝐱 − 𝟒𝐲 = 𝟏𝟐  ―――――(𝟏) 

∓𝟏𝟐𝐱 ± 𝟒𝐲 =  بالطرحي        (𝟐)―――――  ∓𝟐𝟎

      −𝟓𝐱 = −𝟖      ⟹     𝐱 =
−𝟖

−𝟓
=

𝟖

𝟓
 

𝐱نعوض قيمة  =
𝟖

𝟓
ي معادلة   
 
 (𝟐)ف

𝟑 (
𝟖

𝟓
) − 𝐲 = 𝟓     ⟹      

𝟐𝟒

𝟓
− 𝐲 = 𝟓       

   𝐲 =
𝟐𝟒

𝟓
− 𝟓 =

𝟐𝟒 − 𝟐𝟓

𝟓
= −

𝟏

𝟓
 

)}ام :  مجموعة حل النظ
𝟖

𝟓
, −

𝟏

𝟓
)} 

 (𝐝)الجواب فرع 

 

 

 

 

    

[𝟓] 
𝟑𝐱

𝟒
−

𝐲

𝟐
= 𝟒 — — — — (𝟏)          

        𝐲 −
𝐱

𝟒
= 𝟐 — — — — (𝟐)              

    𝐚) {(𝟖, −𝟒)}             𝐛) {(−𝟖, −𝟒)} 

    𝐜) {(𝟖, 𝟒)}                 𝐝) {(−𝟖, 𝟒)} 

ب معادلة      :   الحل    ي العدد   (𝟏)نبسط المعادلتي   بض 
 
 𝟒ف

ي  (𝟐)والمعادلة  
 
 𝟒العدد  ف

𝟑𝐱

𝟒
−

𝐲

𝟐
= 𝟒    } × 𝟒  ⟹  𝟑𝐱 − 𝟐𝐲

= 𝟏𝟔   — — — (𝟏) 

𝐲 −
𝐱

𝟒
= 𝟐  }  × 𝟒   ⟹      𝟒𝐲 − 𝐱 = 𝟖 — — — (𝟐)  

 نحصل على :   (𝟐)من معادلة  

                     𝐱 = 𝟒𝐲 − 𝟖  — — — (𝟑)                             

ي معادلة    (𝟑)نعوض معادلة  
 
 (𝟏)ف

𝟑(𝟒𝐲 − 𝟖) − 𝟐𝐲 = 𝟏𝟔  ⟹  𝟏𝟐𝐲 − 𝟐𝟒 − 𝟐𝐲

= 𝟏𝟔      

𝟏𝟎𝐲 = 𝟏𝟔 + 𝟐𝟒      ⟹      𝟏𝟎𝐲 = 𝟒𝟎     ⟹     𝐲

= 𝟒  

𝐲نعوض قيمة  = ي معادلة   𝟒
 
     (𝟑)ف

                  𝐱 = 𝟒(𝟒) − 𝟖 = 𝟏𝟔 − 𝟖 = 𝟖                

,𝟖)}مجموعة حل النظام :   𝟒)} 

 (𝐜)الجواب فرع 

 

ي  جد مجموعة حل المعادلتي   
 
باستعمال طريقة الحذف   𝐑ف

ي : 
 لكل مما يأنر

[𝟔] 𝟕𝐱 − 𝟒𝐲 = 𝟏𝟐 — ―――――(𝟏)      

       𝟑𝐱 − 𝐲 = 𝟓 — ―――――(𝟐)        

    𝐚) {(−
𝟖

𝟓
,
𝟏

𝟓
)}                 𝐛) {(−

𝟖

𝟓
, −

𝟏

𝟓
)} 

    𝐜) {(
𝟖

𝟓
,
𝟏

𝟓
)}                     𝐝) {(

𝟖

𝟓
, −

𝟏

𝟓
)} 

ب معادلة   ي   (𝟏)نض 
 
 𝟐ف

   𝟖𝐱 − 𝟐𝐲 = 𝟐𝟖――――(𝟏)   

∓ 𝐱 ± 𝟐𝐲 =  بالطرحي       (𝟐)――――   ∓𝟏𝟒

    𝟕𝐱 = 𝟏𝟒     ⟹      𝐱 =
𝟏𝟒

𝟕
= 𝟐  

𝐱نعوض قيمة  = ي   𝟐
 
 (𝟏)ف

𝟒(𝟐) − 𝐲 = 𝟏𝟒     ⟹     𝟖 − 𝐲 = 𝟏𝟒        

 𝐲 = 𝟖 − 𝟏𝟒 = −𝟔  

,𝟐)}مجموعة حل النظام :   −𝟔)} 

 (𝐜)لجواب فرع ا
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[𝟕] 𝟔𝐲 − 𝟐𝐱 − 𝟖 = 𝟎  ――――(𝟏)       

        𝐲 + 𝐱 − 𝟏𝟐 = 𝟎  ――――(𝟐) 

       𝐚) {(𝟖, −𝟒)}                𝐛) {(𝟖, 𝟒)} 

       𝐜) {(−𝟖, 𝟒)}                𝐝) {(−𝟖, −𝟒)} 

ب معادلة      :  الحل ي ال (𝟐)بض 
 
 𝟐عدد ف

𝟔𝐲 − 𝟐𝐱 − 𝟖 = 𝟎 ――――(𝟏) 

𝟐𝐲 + 𝟐𝐱 − 𝟐𝟒 =   بالجمعي       (𝟐)――――𝟎

𝟖𝐲 − 𝟑𝟐 = 𝟎     ⟹    𝟖𝐲 = 𝟑𝟐     ⟹     𝐲 =
𝟑𝟐

𝟖
= 𝟒 

𝐲نعوض قيمة  = ي معادلة   𝟒
 
 (𝟐)ف

𝟒 + 𝐱 − 𝟏𝟐 = 𝟎      ⟹     𝐱 − 𝟖 = 𝟎        ⟹     𝐱

= 𝟖 

,𝟖)}مجموعة حل النظام :   𝟒)} 

 (𝐛)الجواب فرع 

[𝟖] 
𝟐

𝟑
𝐱 −

𝟏

𝟔
𝐲 = 𝟐

𝟏

𝟑
  ――――(𝟏)              

        
𝟏

𝟒
𝐱 −

𝟏

𝟐
𝐲 = 𝟑

𝟏

𝟐
 ――――(𝟐)              

      𝐚) {(−𝟐, −𝟔)}               𝐛) {(−𝟐, 𝟔)} 

      𝐜) {(𝟐. −𝟔)}                   𝐝) {(𝟐, 𝟔)} 

 (𝟐)معادلة و  (𝟏)نبسط معادلة      :  الحل

𝟐

𝟑
𝐱 −

𝟏

𝟔
𝐲 =

𝟕

𝟑
    } × 𝟔   

 𝟒𝐱 − 𝐲 = 𝟏𝟒  ――――(𝟏)     } × 𝟐 
𝟏

𝟒
𝐱 −

𝟏

𝟐
𝐲 =

𝟕

𝟐
   }  × 𝟒         

  𝐱 − 𝟐𝐲 = 𝟏𝟒   ――――(𝟐) 

 

 

 

[𝟐]  𝟕𝐙𝟐 − 𝟐𝟏 = 𝟎     

      𝐚) 𝐒 = {𝟕, −𝟕}            𝐛) 𝐒 = {𝟑, −𝟑}    

      𝐜) 𝐒 = {
𝟏

𝟑
, −

𝟏

𝟑
}          𝐝) 𝐒 = ൛√𝟑, −√𝟑ൟ 

 يييالحلي:ي

𝟕(𝐙𝟐 − 𝟑) = 𝟎   } ÷ 𝟕    ⟹    𝐙𝟐 − 𝟑 = 𝟎      

 (𝐙 + √𝟑)(𝐙 − √𝟑) = 𝟎 

      𝐙 + √𝟑 = 𝟎    ⟹    𝐙 =  أما 𝟑√−

       𝐙 − √𝟑 = 𝟎 ⟹   𝐙 = √𝟑   ⟹    𝐒 =

൛√𝟑 , −√𝟑ൟأو 

 (𝐝)الجواب فرع 

ي

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي : 
 اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

ي  
 
ك الأكتر   𝐑حل المعادلة التالية ف

باستعمال العامل المشتر

 والفرق بي   مربعي   : 

[𝟏] 𝟑𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 = 𝟎 

      𝐚) 𝐒 = {𝟒, −𝟒}      𝐛) 𝐒 = {𝟑, −𝟑}  

      𝐜) 𝐒 = {𝟎, 𝟒}          𝐝)𝐒{𝟎, 𝟑} 

    الحل : 

𝟑𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 = 𝟎    ⟹    𝟑𝐱(𝐱 − 𝟒) = 𝟎 

    𝟑𝐱 = 𝟎     ⟹    𝐱 =  أما𝟎

     𝐱 − 𝟒 = 𝟎    ⟹     𝐱 = 𝟒         ⟹    𝐒 = {𝟎,  أو{𝟒

 (𝐜)                                      الجواب فرع 

بيعية بمتغت  واحد 
 حل المعادلات التر
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[𝟑] 𝟒(𝐱𝟐 − 𝟏) − 𝟓 = 𝟎      

      𝐚)𝐒 = {
𝟑

𝟐
, −

𝟑

𝟐
}            𝐛) 𝐒 = {

𝟏

𝟐
, −

𝟏

𝟐
}  

      𝐜) 𝐒 = {
𝟑

𝟐
,
𝟑

𝟐
}                𝐝) 𝐒 = {

𝟏

𝟐
,
𝟏

𝟐
} 

    الحل : 

𝟒𝐱𝟐 − 𝟒 − 𝟓 = 𝟎    ⟹    𝟒𝐱𝟐 − 𝟗 = 𝟎  

   (𝟐𝐱 + 𝟑)(𝟐𝐱 − 𝟑) = 𝟎 

𝟐𝐱  أما + 𝟑 = 𝟎    ⟹    𝟐𝐱 = −𝟑   ⟹   𝐱 = −
𝟑

𝟐
 

𝟐𝐱   أو − 𝟑 = 𝟎    ⟹    𝟐𝐱 = 𝟑    ⟹   𝐱 =
𝟑

𝟐
 

𝐒 = {
𝟑

𝟐
, −

𝟑

𝟐
} 

 (𝐚)الجواب فرع 

ي

[𝟒] (𝐲 + 𝟕)𝟐 − 𝟖𝟏 = 𝟎        

       𝐚) 𝐒 = {𝟐, −𝟐}           𝐛)𝐒 = {𝟏𝟔, −𝟏𝟔}  

       𝐜) 𝐒 = {𝟐, −𝟏𝟔}        𝐝) 𝐒 = {−𝟐, 𝟏𝟔} 

    الحل : 

(𝐲 + 𝟕 + 𝟗)(𝐲 + 𝟕 − 𝟗) = 𝟎         

 (𝐲 + 𝟏𝟔)(𝐲 − 𝟐) = 𝟎 

   𝐲 + 𝟏𝟔 = 𝟎      ⟹    𝐲 =   أما𝟏𝟔−

    𝐲 − 𝟐 = 𝟎      ⟹   𝐲 = 𝟐  ⟹  𝐒 = {𝟐,  أو{𝟏𝟔−

 (𝐜)الجواب فرع 

 

[𝟓] 𝟑𝐱𝟐 − 𝟔 = 𝟎   

      𝐚) 𝐒 = ൛√𝟑, −√𝟑ൟ                   𝐛)𝐒 = ൛√𝟐, −√𝟐ൟ    

      𝐜) 𝐒 = {𝟔, −𝟔}                         𝐝)𝐒 = {𝟐, −𝟐} 

    الحل : 

𝟑(𝐱𝟐 − 𝟐) = 𝟎   } ÷ 𝟑    ⟹    𝐱𝟐 − 𝟐 = 𝟎     

(𝐱 + √𝟐)(𝐱 − √𝟐) = 𝟎 

   𝐱 + √𝟐 = 𝟎    ⟹    𝐱 =  أما𝟐√−

    𝐱 − √𝟐 = 𝟎  ⟹     𝐱 = √𝟐    ⟹ 𝐒 =

൛√𝟐, −√𝟐ൟأو 

 (𝐛)الجواب فرع 

 

ي

 
         

ي  حل المعادلات التال
 
بيعي :  𝐑ية ف  باستعمال قاعدة الجذر التر

[𝟔] 𝐱𝟐 = 𝟏𝟒𝟒        

      𝐚) 𝐒 = {𝟕, −𝟕}              𝐛) 𝐒 = {𝟏𝟒, −𝟏𝟒}    

      𝐜) 𝐒 = {𝟏𝟐, −𝟏𝟐}         𝐝) 𝐒 = {𝟏𝟐, 𝟏𝟐} 

    الحل : 

𝐱 = ±√𝟏𝟒𝟒    ⟹     𝐱 = ±𝟏𝟐   ⟹     𝐒

= {𝟏𝟐, −𝟏𝟐} 

 (𝐜)الجواب فرع 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

[𝟕] 𝟑𝟐 − 𝟐𝐲𝟐 = 𝟎       

      𝐚) 𝐒 = {𝟔, 𝟔}            𝐛) 𝐒 = {𝟒, −𝟒}     

      𝐜) 𝐒 = {𝟔, −𝟔}         𝐝) 𝐒 = {𝟒, 𝟒} 

    الحل : 

𝟐𝐲𝟐 = 𝟑𝟐 ⟹   𝐲𝟐 =
𝟑𝟐

𝟐
    ⟹    𝐲𝟐 = 𝟏𝟔  

  𝐲 = ±√𝟏𝟔    ⟹    𝐲 = ±𝟒   ⟹   𝐒 = {𝟒, −𝟒} 

 (𝐛)الجواب فرع 

 

    𝐚) 𝐒 = {
𝟐

𝟓
, −

𝟐

𝟓
}       𝐛) 𝐒 = {

𝟓

𝟑
, −

𝟓

𝟐
}    

    𝐜) 𝐒 = {
𝟒

𝟓
, −

𝟒

𝟓
}       𝐝) 𝐒 = {

𝟓

𝟒
, −

𝟓

𝟒
} 

    الحل : 

𝐱𝟐 =
𝟐𝟓

𝟒
    ⟹    𝐱 = ±√

𝟐𝟓

𝟒
       ⟹    𝐱 = ±

𝟓

𝟒
   

 𝐒 = {
𝟓

𝟒
, −

𝟓

𝟒
} 

 (𝐝)الجواب فرع 
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[𝟖] 𝟓𝐙𝟐 = 𝟗     

       𝐚) 𝐒 = {
𝟑

𝟓
, −

𝟑

𝟓
}               𝐛) 𝐒 = {

𝟓

𝟑
, −

𝟓

𝟑
}   

       𝐜) 𝐒 = {
𝟑

√𝟓
, −

𝟑

√𝟓
}         𝐝) 𝐒 = {

𝟑

√𝟓
,

𝟑

√𝟓
} 

    الحل : 

𝐙𝟐 =
𝟗

𝟓
     ⟹    𝐙 = ±√

𝟗

𝟓
    ⟹    𝐙 = ±

𝟑

√𝟓  
       

 𝐒 = {
𝟑

√𝟓
, −

𝟑

√𝟓
} 

 (𝐜)الجواب فرع 
[𝟗] 𝟒(𝐲𝟐 − 𝟏) = 𝟒𝟓   

    𝐚) 𝐒 = {
𝟕

𝟐
, −

𝟕

𝟐
}           𝐛) 𝐒 = {

𝟕

𝟐
,
𝟕

𝟐
}    

    𝐜) 𝐒 = {
𝟐

𝟕
, −

𝟐

𝟕
}           𝐝) 𝐒 = {

𝟕

𝟒
, −

𝟕

𝟒
} 

    الحل : 

𝟒𝐲𝟐 − 𝟒 = 𝟒𝟓    ⟹    𝟒𝐲𝟐 = 𝟒𝟓 + 𝟒 ⟹    𝟒𝐲𝟐

= 𝟒𝟗 

𝐲𝟐 =
𝟒𝟗

𝟒
    ⟹    𝐲 = ±√

𝟒𝟗

𝟒
     ⟹    𝐲 = ±

𝟕

𝟐
      

 𝐒 = {
𝟕

𝟐
, −

𝟕

𝟐
} 

 (𝐜)الجواب فرع 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

[𝟏𝟎] 
𝟏

𝟐
𝐙𝟐 =

𝟏

𝟗
       

     𝐚) 𝐒 = {
𝟐

𝟑
, −

𝟐

𝟑
}             𝐛) 𝐒 = {

√𝟐

𝟑
, −

√𝟐

𝟑
}   

     𝐜) 𝐒 = {
𝟑

√𝟐
, −

𝟑

√𝟐
}       𝐝) 𝐒 = {

𝟑

𝟐
, −

𝟑

𝟐
} 

    الحل :   

𝟗𝐙𝟐 = 𝟐     ⟹     𝐙𝟐 =
𝟗

𝟐
     ⟹    𝐙 = ±√

𝟗

𝟐
        

 𝐙 = ±
𝟑

√𝟐
   ⟹    𝐒 = {

𝟑

√𝟐
, −

𝟑

√𝟐
} 

 (𝐜)الجواب فرع 

 

[𝟏𝟏]  𝐱𝟐 −
𝟏𝟑

𝟏𝟔
=

𝟑

𝟏𝟔
 

         𝐚) 𝐒 = {
𝟑

𝟒
, −

𝟑

𝟒
}               𝐛) 𝐒 = {

√𝟑

𝟒
, −

√𝟑

𝟒
} 

        𝐜) 𝐒 = {𝟐, −𝟐}              𝐝) 𝐒 = {𝟏, −𝟏} 

    الحل :   

𝐱𝟐 =
𝟑

𝟏𝟔
+

𝟏𝟑

𝟏𝟔
    ⟹     𝐱𝟐 =

𝟏𝟔

𝟏𝟔
= 𝟏 ⟹   𝐱

= ∓√𝟏 

𝐱 = ∓𝟏   ⟹    𝐒 = {𝟏, −𝟏} 

 (𝐝)الجواب فرع 
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ي : اختر الإج
 ابة الصحيحة لكل مما يأنر

ي  
 
 بالتحليل بالتجربة :      𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟏] 𝐲𝟐 + 𝟏𝟎𝐲 + 𝟐𝟏 = 𝟎     

     𝐚)𝐒 = {𝟑, −𝟕}             𝐛)𝐒 = {−𝟑, 𝟕}  

     𝐜)𝐒 = {−𝟑, −𝟕}          𝐝)𝐒 = {𝟑, 𝟕} 

    الحل : 

(𝐲 + 𝟑)(𝐲 + 𝟕) = 𝟎                            

   𝐲 + 𝟑 = 𝟎     ⟹   𝐲 =  أما           𝟑−

    𝐲 + 𝟕 = 𝟎   ⟹    𝐲 = −𝟕    ⟹   𝐒 =

{−𝟑,  أو  {𝟕−

 (𝐜)الجواب فرع 

[𝟐] 𝐱𝟐 − 𝟓𝐱 − 𝟑𝟔 = 𝟎  

  𝐚) 𝐒 = {𝟕, −𝟖}         𝐛) 𝐒 = {−𝟒, 𝟗} 

  𝐜) 𝐒 = {𝟒, −𝟗}         𝐝) 𝐒 = {−𝟒, −𝟗} 

    الحل : 

(𝐱 − 𝟗)(𝐱 + 𝟒) = 𝟎    

   𝐱 − 𝟗 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أما           𝟗

    𝐱 + 𝟒 = 𝟎   ⟹    𝐱 = −𝟒   ⟹    𝐒 = {−𝟒,  أو  {𝟗

 (𝐛)لجواب فرع ا

             

[𝟑] 𝐲𝟐 + 𝐲 − 𝟓𝟔 = 𝟎       

  𝐚) 𝐒 = {𝟕, −𝟖}            𝐛) 𝐒 = {−𝟕, 𝟖} 

  𝐜) 𝐒 = {𝟕, 𝟖}               𝐝) 𝐒 = {−𝟕, −𝟖} 

    الحل : 

(𝐲 + 𝟖)(𝐲 − 𝟕) = 𝟎                                              

   𝐲 + 𝟖 = 𝟎     ⟹   𝐲 =  أما           𝟖−

    𝐲 − 𝟕 = 𝟎   ⟹    𝐲 = 𝟕     ⟹    𝐒 = {𝟕,  أو  {𝟖−

 (𝐚)لجواب فرع ا

[𝟒] 𝟒𝐲𝟐 + 𝟏𝟖𝐲 + 𝟏𝟖 = 𝟎  

        𝐚) 𝐒 = {−𝟑,
𝟑

𝟒
}               𝐛) 𝐒 = {𝟑,

𝟑

𝟒
}  

        𝐜) 𝐒 = {𝟑,
𝟑

𝟐
}                   𝐝) 𝐒 = {−𝟑, −

𝟑

𝟐
} 

    الحل : 

(𝟐𝐲 + 𝟑)(𝟐𝐲 + 𝟔) = 𝟎                  

𝟐𝐲  أما + 𝟑 = 𝟎     ⟹   𝟐𝐲 = −𝟑   ⟹    𝐲 = −
𝟑

𝟐
 

𝟐𝐲  أو + 𝟔 = 𝟎 ⟹    𝟐𝐲 = −𝟔   

  𝐲 = −
𝟔

𝟐
= −𝟑   ⟹      𝐒 = {−𝟑, −

𝟑

𝟐
} 

 (𝐝) لجواب فرعا

 

[𝟓] 𝟔𝐙𝟐 + 𝟑𝟔𝐙 − 𝟒𝟐 = 𝟎   

     𝐚) 𝐒 = {𝟏, 𝟕}              𝐛) 𝐒 = {−𝟏, 𝟕}   

     𝐜) 𝐒 = {−𝟏, −𝟕}       𝐝) 𝐒 = {𝟏, −𝟕} 

    الحل : 

𝟔𝐙𝟐 + 𝟑𝟔𝐙 − 𝟒𝟐 = 𝟎   } ÷ 𝟔  ⟹   𝐙𝟐 + 𝟔𝐙 − 𝟕

= 𝟎 

(𝐙 + 𝟕)(𝐙 − 𝟏) = 𝟎                                      

   𝐙 + 𝟕 = 𝟎     ⟹   𝐙 =  أما           𝟕−

    𝐙 − 𝟏 = 𝟎   ⟹    𝐙 = 𝟏   ⟹    𝐒 = {𝟏,  أو  {𝟕−

 (𝐝)لجواب فرع ا

[𝟔] 𝟐𝟐 − 𝟐𝟎𝐲 − 𝟐𝐲𝟐 = 𝟎   

       𝐚)  𝐒 = {𝟏𝟏, 𝟏}                 𝐛) 𝐒 = {𝟏, −𝟏𝟏} 

       𝐜) 𝐒 = {𝟏𝟏, −𝟏}               𝐝) 𝐒 = {−𝟏, −𝟏𝟏} 

    الحل : 

𝟐𝟐 − 𝟐𝟎𝐲 − 𝟐𝐲𝟐 = 𝟎  } ÷ 𝟐   

𝟏𝟏 − 𝟏𝟎𝐲 − 𝐲𝟐 = 𝟎  

(𝟏 − 𝐲)(𝟏𝟏 + 𝐲) = 𝟎                     

   𝟏 − 𝒚 = 𝟎     ⟹   𝐲 =  أما           𝟏

    𝟏𝟏 + 𝒚 = 𝟎   ⟹    𝐲 = −𝟏𝟏 ⟹    𝐒 =

{𝟏,  أو  {𝟏𝟏−

 (𝐛)لجواب فرع ا

[𝟏𝟎] 𝟑𝟐 + 𝟏𝟐𝐱 − 𝟗𝐱𝟐 = 𝟎       

        𝐚) 𝐒 = {
𝟒

𝟑
,
𝟖

𝟑
}          𝐛) 𝐒 = {

−𝟒

𝟑
,
−𝟖

𝟑
}  

         𝐜) 𝐒 = {
𝟒

𝟑
,
−𝟖

𝟑
}      𝐝) 𝐒 = {

−𝟒

𝟑
,
𝟖

𝟑
} 

    الحل :  

(𝟒 + 𝟑𝐱)(𝟖 − 𝟑𝐱) = 𝟎                              

𝟒  أما + 𝟑𝐱 = 𝟎     ⟹   𝟑𝐱 = −𝟒   ⟹    𝐱 = −
𝟒

𝟑
 

   أو

 

 

ي

بيعية بطريقة التجربة   حل المعادلات التر

  𝐒 = {−
𝟒

𝟑
,
𝟖

𝟑
}   

 

 (𝐝)لجواب فرع ا
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ب  هما  [𝟏𝟎] أحدهما يقل عن الآخر بمقدار  𝟒𝟖عددان حاصل ض 

𝟖  

 فما العددان ؟          

𝐚) 𝐒 = {𝟖, 𝟔}                     𝐛) 𝐒 = {𝟏𝟐, −𝟒}     

𝐜) 𝐒 = {𝟏𝟎, 𝟒}                  𝐝) 𝐒 = {−𝟏𝟐, −𝟒} 

ي       𝐱نفرض العدد الاول     الحل : 
𝐱,    العدد الثان  − 𝟖 

𝐱(𝐱 − 𝟖) = 𝟒𝟖   ⟹    𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 − 𝟒𝟖 = 𝟎  

(𝐱 − 𝟏𝟐)(𝐱 + 𝟒) = 𝟎                                         

   𝐱 − 𝟏𝟐 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أما           𝟏𝟐

    𝐱 + 𝟒 = 𝟎   ⟹    𝐱 = −𝟒  ⟹    𝐒 = {𝟏𝟐, −𝟒} 

 ؟ 𝟒𝟐ار  ما العدد الذي مربعه يزيد عليه بمقد[𝟖]

 𝐚)  𝐒 = {𝟕, 𝟔}                       𝐛)  𝐒 = {𝟕, −𝟔}      

 𝐜)  𝐒 = {−𝟕, 𝟔}                    𝐝)  𝐒 = {−𝟕, −𝟔} 

 𝐱𝟐,   مرب  ع العدد        𝐱نفرض العدد     الحل : 

𝐱𝟐 − 𝐱 = 𝟒𝟐       ⟹      𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟒𝟐 = 𝟎 

(𝐱 − 𝟕)(𝐱 + 𝟔) = 𝟎                          

   𝐱 − 𝟕 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أما           𝟕

    𝐱 + 𝟔 = 𝟎   ⟹    𝐱 = −𝟔     ⟹    𝐒 = {𝟕,  أو  {𝟔−

 (𝐛)لجواب فرع ا

 أو

ب  هما   [𝟗] أحدهما يزيد على الآخر بمقدار   𝟓𝟒عددان حاصل ض 

𝟑  

 فما العددان ؟          

𝐚) 𝐒 = {𝟔, 𝟗}                        𝐛) 𝐒 = {𝟔, −𝟗}      

𝐜) 𝐒 = {−𝟔, 𝟗}                     𝐝) 𝐒 = {−𝟔, −𝟗} 

ي       𝐱نفرض العدد الاول     الحل : 
𝐱,    العدد الثان  + 𝟑 

𝐱(𝐱 + 𝟑) = 𝟓𝟒   ⟹    𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 − 𝟓𝟒 = 𝟎  

(𝐱 + 𝟗)(𝐱 − 𝟔) = 𝟎               

   𝐱 + 𝟗 = 𝟎     ⟹   𝐱 =  أما           𝟗−

    𝐱 − 𝟔 = 𝟎   ⟹    𝐱 = 𝟔    ⟹    𝐒 = {𝟔,  أو  {𝟗−

 (𝐛)لجواب فرع ا

 أو  

 

 

ي : 
 اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

ي  
 
 بالمرب  ع الكامل :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟏] 𝐱𝟐 + 𝟔𝐱 + 𝟗 = 𝟎         

 𝐚) 𝐱 = 𝟔         𝐛) 𝐱 = −𝟑       𝐜) 𝐱 = 𝟒        𝐝) 𝐱 = 𝟑 

    الحل : 

(𝐱 + 𝟑)𝟐 = 𝟎      ⟹      𝐱 + 𝟑 = 𝟎     ⟹      𝐱

= −𝟑 

 (𝐛)لجواب فرع ا

 

 

 

 

 

 

 

 

[𝟐] 𝟒𝐙𝟐 − 𝟐𝟎𝐙 + 𝟐𝟓 = 𝟎        

 𝐚) 𝐙 = −
𝟓

𝟐
       𝐛) 𝐙 = −

𝟐

𝟓
         𝐜) 𝐙 =

𝟓

𝟐
    𝐝) 𝐙

=
𝟐

𝟓
 

    الحل : 

(𝟐𝐙 − 𝟓)𝟐 = 𝟎      ⟹      𝟐𝐙 − 𝟓 = 𝟎          

  𝟐𝐙 = 𝟓        ⟹     𝐙 =
𝟓

𝟐
 

 (𝐜)لجواب فرع ا

 

 

 

 

بيعية  بإكمال المرب  ع حل المعادلات التر  

 (𝐛)لجواب فرع ا
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[𝟑] 
𝟏

𝟏𝟔
−

𝟏

𝟐
+ 𝐱𝟐              

 𝐚) 𝐱 =
𝟏

𝟒
        𝐛) 𝐱 = −

𝟏

𝟒
         𝐜) 𝐱 =

𝟏

𝟐
    𝐝) 𝐱

= −
𝟏

𝟐
 

    الحل : 

(
𝟏

𝟒
− 𝐱)

𝟐

= 𝟎    ⟹       
𝟏

𝟒
− 𝐱 = 𝟎        ⟹      𝐱 =

𝟏

𝟒
 

 (𝐚)لجواب فرع ا

 

 

[𝟕] 𝟏𝟔𝐙𝟐 − 𝟒𝟎𝐙 − 𝟏𝟏 = 𝟎  

      𝐚) 𝐒 = {
𝟏𝟏

𝟒
,
𝟏

𝟒
}              𝐛) 𝐒 = {

−𝟏𝟏

𝟒
,
−𝟏

𝟒
}  

      𝐜) 𝐒 = {
𝟏𝟏

𝟒
,
−𝟏

𝟒
}           𝐝) 𝐒 = {

−𝟏𝟏

𝟒
,
𝟏

𝟒
} 

    الحل : 

𝟏𝟔𝐙𝟐 − 𝟒𝟎𝐙 = 𝟏𝟏  }  ÷ 𝟏𝟔     ⟹      𝐙𝟐 −
𝟓

𝟐
𝐙

=
𝟏𝟏

𝟏𝟔
 

(
𝟏

𝟐
×

𝟓

𝟐
)

𝟐

= (
𝟓

𝟒
)

𝟐

=
𝟐𝟓

𝟏𝟔
ي المعادلة             

 نضيفي الى طرف 

𝐙𝟐 −
𝟓

𝟐
𝐙 +

𝟐𝟓

𝟏𝟔
=

𝟏𝟏

𝟏𝟔
+

𝟐𝟓

𝟏𝟔
             

  (𝐙 −
𝟓

𝟒
)

𝟐

=
𝟑𝟔

𝟏𝟔
ي للطرفي  ي           بيع   باخذ الجذري التر

𝐙 −
𝟓

𝟒
= ±

𝟔

𝟒
 

𝐙  أما −
𝟓

𝟒
=

𝟔

𝟒
        ⟹     𝐙 =

𝟔

𝟒
+

𝟓

𝟒
=

𝟏𝟏

𝟒
 

𝐙  أو −
𝟓

𝟒
= −

𝟔

𝟒
       ⟹      𝐙 =

𝟓

𝟒
−

𝟔

𝟒
= −

𝟏

𝟒
 

   𝐒 = {
𝟏𝟏

𝟒
, −

𝟏

𝟒
} 

 (𝐜)لجواب فرع ا

 

 

 

 

 

 

 

[𝟒] 𝐲𝟐 − 𝟐𝐲 + 𝟑 = 𝟎          

 𝐚) 𝐲 = −𝟑    𝐛) 𝐲 = 𝟑       𝐜) 𝐲 = −√𝟑    𝐝) 𝐲

= √𝟑 

    الحل : 

(𝐲 − √𝟑)
𝟐

= 𝟎    ⟹     𝐲 − √𝟑 = 𝟎 ⟹      𝐲 = √𝟑 

 (𝐝)لجواب فرع ا

 

ي  
 
 بإكمال المرب  ع :  𝐑حل المعادلات التالية ف

[𝟓] 𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 = 𝟏𝟑     

       𝐚) 𝐒 = {𝟏𝟑, 𝟏}             𝐛) 𝐒 = {𝟏𝟑, −𝟏}  

       𝐜) 𝐒 = {−𝟏𝟑, 𝟏}          𝐝) 𝐒 = {−𝟏𝟑, −𝟏} 

    الحل :  

(
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟐)

𝟐

= (𝟔)𝟐 = ي المعادلة           𝟑𝟔  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 + 𝟑𝟔 = 𝟏𝟑 + 𝟑𝟔       

    (𝐱 − 𝟔)𝟐 = ي للطرفي  ي     𝟒𝟗 بيع   باخذ الجذري التر

𝐱 − 𝟔 = ±𝟕 

    𝐱 − 𝟔 = 𝟕       ⟹      𝐱 = 𝟕 + 𝟔 =  أما𝟏𝟑

𝐱   أو − 𝟔 = −𝟕     ⟹       𝐱 = −𝟕 + 𝟔 = −𝟏 

   𝐒 = {𝟏𝟑, −𝟏} 

 (𝐛)لجواب فرع ا

 

[𝟔] 𝟒𝐲𝟐 − 𝟑𝟐𝐲 = 𝟏𝟕     

       𝐚) 𝐒 = {
𝟏

𝟐
,
𝟏𝟕

𝟐
}         𝐛) 𝐒 = {

−𝟏

𝟐
,

𝟐

𝟏𝟕
}   

       𝐜) 𝐒 = {
𝟏

𝟐
,

𝟐

𝟏𝟕
}         𝐝) 𝐒 = {

−𝟏

𝟐
,
𝟏𝟕

𝟐
} 

    الحل : 

𝟒𝐲𝟐 − 𝟑𝟐𝐲 = 𝟏𝟕   } ÷ 𝟒      ⟹       𝐲𝟐 − 𝟖𝐲 =
𝟏𝟕

𝟒
 

(
𝟏

𝟐
× 𝟖)

𝟐

= (𝟒)𝟐 = ي المعادلة           𝟔𝟔  
 نضيفي الى طرف 

𝐲𝟐 − 𝟖𝐲 + 𝟏𝟔 =
𝟏𝟕

𝟒
+ 𝟏𝟔          
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[𝟗] 𝐙𝟐 + 𝟐√𝟓 𝐙 = 𝟒         

      𝐚) 𝐒 = ൛𝟑 + √𝟓 , 𝟑 − √𝟓ൟ    

      𝐛) 𝐒 = ൛√𝟓 − 𝟑 , 𝟑 − √𝟓ൟ 

      𝐜) 𝐒 = ൛𝟑 − √𝟓 , −𝟑 − √𝟓ൟ      

      𝐝) 𝐒 = ൛√𝟓 + 𝟑, √𝟓 − 𝟑ൟ 

    الحل : 

(
𝟏

𝟐
× 𝟐√𝟓)

𝟐

= (√𝟓)
𝟐

= ي المعادلة           𝟓  
 نضيفي الى طرف 

𝐙𝟐 + 𝟐√𝟓 𝐙 + 𝟓 = 𝟒 + 𝟓          

   (𝐙 + √𝟓)
𝟐

= ي للطرفي  ي      𝟗 بيع   باخذ الجذري التر

𝐙 + √𝟓 = ±𝟑 

    𝐙 + √𝟓 = 𝟑      ⟹    𝐙 = 𝟑 −  أما𝟓√

𝐙  أو + √𝟓 = −𝟑    ⟹    𝐙 = −𝟑 − √𝟓 

 𝐒 = ൛𝟑 − √𝟓 , −𝟑 − √𝟓ൟ 

 (𝐜)لجواب فرع ا

 

[𝟖] 𝐲𝟐 −
𝟏

𝟑
𝐲 =

𝟐

𝟗
     

       𝐚) 𝐒 = {
𝟑

𝟐
,
𝟏

𝟑
}             𝐛) 𝐒 = {

−𝟑

𝟐
,
𝟏

𝟑
}   

       𝐜) 𝐒 = {
𝟐

𝟑
,
−𝟏

𝟑
}          𝐝) 𝐒 = {

−𝟐

𝟑
,
𝟏

𝟑
} 

    الحل : 

(
𝟏

𝟐
×

𝟏

𝟑
)

𝟐

= (
𝟏

𝟔
)

𝟐

=
𝟏

𝟑𝟔
ي المعادلة             

 نضيفي الى طرف 

𝐲𝟐 −
𝟏

𝟑
𝐲 +

𝟏

𝟑𝟔
=

𝟐

𝟗
+

𝟏

𝟑𝟔
         

   (𝐲 −
𝟏

𝟔
)

𝟐

=
𝟖 + 𝟏

𝟑𝟔
 

(𝐲 −
𝟏

𝟔
)

𝟐

=
𝟗

𝟑𝟔
ي للطرفي  ي       بيع   باخذ الجذري التر

𝐲 −
𝟏

𝟔
= ±

𝟑

𝟔
 

𝐲  أما −
𝟏

𝟔
=

𝟑

𝟔
       ⟹    𝐲 =

𝟑

𝟔
+

𝟏

𝟔
=

𝟒

𝟔
=

𝟐

𝟑
 

𝐲  أو −
𝟏

𝟔
= −

𝟑

𝟔
      ⟹    𝐲 =

𝟏

𝟔
−

𝟑

𝟔
= −

𝟐

𝟔
= −

𝟏

𝟑
 

 𝐒 = {
𝟐

𝟑
, −

𝟏

𝟑
} 

 (𝐜)رع لجواب فا

 

 

 

 

ي  
 
بإكمال المرب  ع وجد الناتج بالتقريب   𝐑حل المعادلات التالية ف

 لأقرب عدد صحيح : 

[𝟏𝟑] 𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 = 𝟖     

        𝐚) 𝐒 ≈ {𝟗, 𝟏}                  𝐛)  𝐒 ≈ {𝟗, −𝟏} 

        𝐜) 𝐒 ≈ {−𝟗, 𝟏}               𝐝) 𝐒 ≈ {−𝟗, −𝟏} 

    الحل : 

(
𝟏

𝟐
× 𝟖)

𝟐

= (𝟒)𝟐 = ي المعادلة           𝟏𝟔  
 نضيفي الى طرف 

𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 + 𝟏𝟔 = 𝟖 + 𝟏𝟔          

 (𝐱 − 𝟒)𝟐 = ي للطرفي  ي   𝟐𝟒 بيع    باخذ الجذري التر

𝐱 − 𝟒 ≈ ±𝟓 

   𝐱 − 𝟒 ≈ 𝟓    ⟹      𝐱 ≈ 𝟓 + 𝟒 ≈  أما 𝟗

  𝐱 − 𝟒 ≈ −𝟓   ⟹     𝐱 ≈ −𝟓 + 𝟒 ≈  أو      𝟏−

𝐒 ≈ {𝟗, −𝟏} 

 (𝐛)لجواب فرع ا
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[𝟐] 𝐲𝟐 − 𝟓𝐲 − 𝟓 = 𝟎     

 𝐚) 𝐒 = {
𝟑 + 𝟓√𝟓

𝟐
 ,

𝟑 − 𝟓√𝟓

𝟐
}      𝐛) 𝐒

= {
𝟓 + 𝟑√𝟓

𝟒
 ,

𝟑 − 𝟓√𝟓

𝟒
}  

 𝐜) 𝐒 = {
𝟓 + 𝟑√𝟓

𝟐
 ,

𝟓 − 𝟑√𝟓

𝟐
}      𝐝) 𝐒

= {
𝟓 + 𝟑√𝟑

𝟐
 ,

𝟑 − 𝟑√𝟑

𝟐
}  

    الحل : 

     𝐚 = 𝟏 ,   𝐛 = −𝟓   ,   𝐜 = −𝟓 

𝐲 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

   =
−(−𝟓) ± √(−𝟓)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟓)

𝟐(𝟏)

=
𝟓 ± √𝟐𝟓 + 𝟐𝟎

𝟐
 

𝒚 =
𝟓 ± √𝟒𝟓

𝟐
=

𝟓 ± 𝟑√𝟓

𝟐
 

𝐲  أما =
𝟓 + 𝟑√𝟓

𝟐
𝐲    أو         =

𝟓 − 𝟑√𝟓

𝟐
             

   𝐒 = {
𝟓 + 𝟑√𝟓

𝟐
 ,

𝟑 − 𝟑√𝟓

𝟐
} 

 (𝐜)اب فرع لجو ا
 

[𝟒] 𝟑𝐱𝟐 − 𝟔(𝟐𝐱 + 𝟏) = 𝟎     

𝐚)𝐒 = ൛𝟐 + √𝟑 , 𝟐 − √𝟑ൟ      𝐛)𝐒

= ൛𝟐 + √𝟐 , 𝟐 − √𝟐ൟ 

𝐜)𝐒 = ൛𝟐 + √𝟔 , 𝟐 − √𝟔ൟ      𝐝)𝐒

= ൛𝟔 + √𝟔 , 𝟔 − √𝟔ൟ 

    الحل : 

𝟑𝐱𝟐 − 𝟏𝟐𝐱 − 𝟔 = 𝟎  } ÷ 𝟑   ⟹      𝐱𝟐 − 𝟒𝐱 − 𝟐

= 𝟎 

𝐚 = 𝟏   ,   𝐛 = −𝟒   ,   𝐜 = −𝟐 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

    =
−(−𝟒) ± √(−𝟒)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟐)

𝟐(𝟏)

=
𝟒 ± √𝟏𝟔 + 𝟖

𝟐
 

𝐱 =
𝟒 ± 𝟐√𝟔

𝟐
= 𝟐 ± √𝟔 

    𝐱 = 𝟐 + 𝐱     أو          𝟔√ = 𝟐 −  أما    𝟔√

𝐒 = ൛𝟐 + √𝟔 , 𝟐 − √𝟔ൟ 

 (𝐜)لجواب فرع ا

 

 

 
ي : 
 ختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

ي  
 
 :  𝐑جد مجموعة الحل للمعادلات باستعمال القانون العام ف

[𝟏] 𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 − 𝟒 = 𝟎     

    𝐚) 𝐒 = {𝟒, 𝟏}             𝐛) 𝐒 = {𝟒, −𝟏}  

    𝐜) 𝐒 = {−𝟒, 𝟏}          𝐝) 𝐒 = {−𝟒, −𝟏} 

    الحل : 

     𝐚 = 𝟏 ,   𝐛 = −𝟑   ,   𝐜 = −𝟒 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
 

    =
−(−𝟑) ± √(−𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟒)

𝟐(𝟏)

=
𝟑 ± √𝟗 + 𝟏𝟔

𝟐
 

𝐱 =
𝟑 ± √𝟐𝟓

𝟐
=

𝟑 ± 𝟓

𝟐
 

𝐱   أما =
𝟑+𝟓

𝟐
=

𝟖

𝟐
= 𝐱      أو  𝟒 =

𝟑−𝟓

𝟐
=

−𝟐

𝟐
= −𝟏 

𝐒 = {𝟒, −𝟏} 

 

[𝟑] 𝟐𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 = −𝟑           

𝐚) 𝐒 = {
𝟒 + √𝟏𝟎

𝟐
 ,

𝟒 − √𝟏𝟎

𝟐
}      𝐛) 𝐒

= {
𝟐 + √𝟏𝟎

𝟐
 ,

𝟒 + √𝟏𝟎

𝟐
}   

 𝐜) 𝐒 = {
𝟒 + √𝟓

𝟒
 ,

𝟒 − √𝟓

𝟒
}     𝐝) 𝐒

= {
𝟐 + √𝟓

𝟐
 ,

𝟐 − √𝟓

𝟐
}  

    الحل : 

     𝟐𝒙𝟐 − 𝟖𝐱 + 𝟑 = 𝟎 ⟹  𝐚 = 𝟐 ,   𝐛 = −𝟖   ,   𝐜

= 𝟑 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=

−(−𝟖) ± √(−𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟐)(𝟑)

𝟐(𝟐)
 

    =
𝟖 ± √𝟔𝟒 − 𝟐𝟒

𝟐
=

𝟖 ± √𝟒𝟎

𝟒
 

𝐱 =
𝟖 ± 𝟐√𝟏𝟎

𝟒
=

𝟐(𝟒 ± √𝟏𝟎)

𝟒
=

𝟒 ± √𝟏𝟎

𝟐
 

𝐱  أما =
𝟒 + √𝟏𝟎

𝟐
𝐱     أو           =

𝟒 − √𝟏𝟎

𝟐
 

 𝐒 = {
𝟒 + √𝟏𝟎

𝟐
 ,

𝟒 − √𝟏𝟎

𝟐
} 

 (𝐚)لجواب فرع ا

 حل المعادلات بالقانون العام 

 (𝐛)لجواب فرع ا
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 حدد جذور المعادلة باستعمال الممت   : 

[𝟓] 𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 − 𝟕 = 𝟎 

 (𝐚       . جذران حقيقيان نسبيان(𝐛    جذران حقيقيان غت  نسبيي

. 

   (𝐜  ان متساويان حقيقي انجذر  (
−𝐛

𝟐𝐚
)   

(𝐝     ي
 
𝐑جذرين غت  حقيقيي   ) مجموعة الحل ف = ∅ ) 

    الحل : 

𝐚 = 𝟏  , 𝐛 = −𝟔  , 𝐜 = −𝟕 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟔)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟕) = 𝟑𝟔 + 𝟐𝟖 = 𝟔𝟒 

 مقدار الممت   موجب ومرب  ع كامل والجذران حقيقيان نسبيان . 

 (𝐚)لجواب فرع ا

 

[𝟔] 𝟐𝐲𝟐 − 𝟑𝐲 − 𝟖 = 𝟎 

(𝐚        . جذران حقيقيان نسبيان(𝐛    جذران حقيقيان غت  نسبيي

. 

   (𝐜  جذران حقيقيان متساويان  (
−𝐛

𝟐𝐚
)                        

   (𝐝   ي
 
𝐑جذرين غت  حقيقيي   ) مجموعة الحل ف = ∅ ) 

    الحل : 

𝐚 = 𝟐  , 𝐛 = −𝟑  , 𝐜 = −𝟖 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟑)𝟐 − 𝟒(𝟐)(−𝟖) = 𝟗 + 𝟔𝟒 = 𝟕𝟑   

ي نسبيي  ي    ي موجبي ليس مرب  عي كامل الجذران حقيقيان غت   الممت  

 (𝐛)لجواب فرع ا
[𝟕] 𝟖𝐱𝟐 − 𝟖𝐱 + 𝟐 = 𝟎 

(𝐚    جذران حقيقيان متساويان  (
−𝐛

𝟐𝐚
)   

 (𝐛  .   جذران حقيقيان غت  نسبيي 

 (𝐜   ي واحد
)جذر حقيفر

−𝐛

𝟐𝐚
)           

(𝐝   ي
 
𝐑جذرين غت  حقيقيي   ) مجموعة الحل ف = ∅ ) 

    الحل : 

𝐚 = 𝟖  , 𝐛 = −𝟖  , 𝐜 = 𝟐 

∆= 𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 

∆= (−𝟖)𝟐 − 𝟒(𝟖)(𝟐) = 𝟔𝟒 − 𝟔𝟒 = 𝟎      

الممت   يساوي صفر  والجذران حقيقيان متساويان لها جذر    

ي واحد . 
 حقيفر

 (𝐚)لجواب فرع ا

ي تجعل جذري المعادلة  𝐤ما قيمة الثابت  [𝟖]
 التر

       𝐲𝟐 − (𝐤 + 𝟏𝟎)𝐲 + 𝟏𝟔 =  متساويي   ؟ 𝟎

 𝐚) 𝐤 = 𝟐 , −𝟏𝟖       𝐛) 𝐤 = −𝟐 , −𝟏𝟖      

 𝐜) 𝐤 = 𝟔 , 𝟏𝟒           𝐝) 𝐤 = −𝟔 , −𝟏𝟒 

𝟎يكون جذري المعادلة متساويي   اذا كان الممت      الحل :  = 

     𝐚 = 𝟏     ,   𝐛 = −(𝐤 + 𝟏𝟎)     ,    𝐜 = 𝟏𝟔 

𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜 = 𝟎 

[−(𝐤 + 𝟏𝟎)]𝟐 − 𝟒(𝟏)(𝟏𝟔) = 𝟎            

(𝐤 + 𝟏𝟎)𝟐 − 𝟏𝟔 = 𝟎 

(𝐤 + 𝟏𝟎)𝟐 = ي للطرفي  ي    𝟏𝟔 بيع   باخذ الجذري التر

𝐤 + 𝟏𝟎 = ±𝟒 

   𝐤 + 𝟏𝟎 = 𝟒    ⟹    𝐤 = 𝟒 − 𝟏𝟎 =  أما𝟔−

   𝐤 + 𝟏𝟎 = −𝟒     ⟹    𝐤 = −𝟒 − 𝟏𝟎 =  أو𝟏𝟒−

 (𝐝)لجواب فرع ا
 

 

 

ي  للامكنك البحث عن دروسي من خ

   كتابة

ى اليوتيوب عل ليلو  إبراهيم   
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ي

 

 

ي : ا
 ختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأنر

ي  جد مجموعة حل كل معادلة من المعادلات التالي
 
 :  𝐑ة ف

[𝟏] 
𝟐

𝟏𝟐𝐱𝟐
−

𝟏

𝟔
=

𝟏

𝟒𝐱
      

    𝐚) 𝐒 = {𝟐,
𝟏

𝟐
}                𝐛) 𝐒 = {−𝟐,

𝟏

𝟐
}    

    𝐜) 𝐒 = {𝟐, −
𝟏

𝟐
}            𝐝)  𝐒 = {−𝟐, −

𝟏

𝟐
} 

    الحل : 
𝟏

𝟔𝐱𝟐
−

𝟏

𝟔
=

𝟏

𝟒𝐱
    } × 𝟏𝟐𝐱𝟐 

𝟐 − 𝟐𝐱𝟐 = 𝟑𝐱    ⟹       𝟐𝐱𝟐 + 𝟑𝐱 − 𝟐 = 𝟎       

 (𝐱 + 𝟐)(𝟐𝐱 − 𝟏) = 𝟎 

𝐱  أما + 𝟐 = 𝟎    ⟹   𝐱 = −𝟐 

𝟐𝐱    أو   − 𝟏 = 𝟎   ⟹   𝟐𝐱 = 𝟏  ⟹   𝐱 =
𝟏

𝟐
   

𝐒 = {−𝟐,
𝟏

𝟐
} 

 

[𝟐] 
𝟓

𝟔
−

𝟕

𝟔𝐲
+

𝐲

𝟑
= 𝟎    

    𝐚) 𝐒 = {𝟏, −
𝟕

𝟐
}             𝐛) 𝐒 = {−𝟏, −

𝟕

𝟐
}  

    𝐜) 𝐒 = {𝟏,
𝟕

𝟐
}                 𝐝) 𝐒 = {−𝟏,

𝟕

𝟐
} 

    الحل : 
𝟓

𝟔
−

𝟕

𝟔𝐲
+

𝐲

𝟑
= 𝟎   } × 𝟔𝐲 

𝟓𝐲 − 𝟕 + 𝟐𝐲𝟐 = 𝟎   ⟹     𝟐𝐲𝟐 + 𝟓𝐲 − 𝟕 = 𝟎       

 (𝟐𝐲 + 𝟕)(𝐲 − 𝟏) = 𝟎 

𝟐𝐲  أما + 𝟕 = 𝟎  ⟹   𝟐𝐲 = −𝟕  ⟹   𝐲 = −
𝟕

𝟐
 

𝐲   او  − 𝟏 = 𝟎  ⟹   𝐲 = 𝟏  ⟹   𝐒 = {𝟏, −
𝟕

𝟐
} 

 (𝐚)لجواب فرع ا

ي

[𝟑] 
𝟖𝐱

𝟓
=

𝟓

𝟖𝐱
      

      𝐚) 𝐒 = {
𝟓

𝟖
, −

𝟖

𝟓
}           𝐛) 𝐒 = {

𝟓

𝟖
,
𝟖

𝟓
}   

      𝐜) 𝐒 = {
𝟓

𝟖
, −

𝟓

𝟖
}           𝐝) 𝐒 = {

𝟖

𝟓
, −

𝟖

𝟓
} 

ي الوسطي       : الحل 
 
   الطرفي   ف

𝟔𝟒𝐱𝟐 = 𝟐𝟓  ⟹     𝐱𝟐 =
𝟐𝟓

𝟔𝟒
   ⟹   𝐱 = ±√

𝟐𝟓

𝟔𝟒
         

𝐱 = ±
𝟓

𝟖
   ⟹   𝐒 = {

𝟓

𝟖
, −

𝟓

𝟖
} 

 (𝐝)لجواب فرع ا
 

[𝟒] 
𝟏 + 𝟐𝐲

𝟑𝐲 + 𝟗
=

𝐲

𝟐
      

      𝐚) 𝐒 = {𝟏,
𝟏

𝟑
}              𝐛) 𝐒 = {−𝟏,

𝟏

𝟑
}    

      𝐜) 𝐒 = {𝟐,
𝟏

𝟑
}              𝐝) 𝐒 = {−𝟐,

𝟏

𝟑
} 

ي الوسطي       الحل : 
 
   الطرفي   ف

𝐲(𝟑𝐲 + 𝟗) = 𝟐(𝟏 + 𝟐𝐲)      ⟹    𝟑𝐲𝟐 + 𝟗𝐲

= 𝟐 + 𝟒𝐲 

𝟑𝐲𝟐 + 𝟗𝐲 − 𝟐 − 𝟒𝐲 = 𝟎    ⟹    𝟑𝐲𝟐 + 𝟓𝐲 − 𝟐

= 𝟎    

(𝐲 + 𝟐)(𝟑𝐲 − 𝟏) = 𝟎 

   𝐲 + 𝟐 = 𝟎  ⟹    𝐲 =  أما𝟐−

𝟑𝐲  أو − 𝟏 = 𝟎   ⟹   𝟑𝐲 = 𝟏   ⟹   𝐲 =
𝟏

𝟑
     

  𝐒 = {−𝟐,
𝟏

𝟑
} 

 

 

[𝟓] 
𝟏𝟔𝐱 − 𝟔𝟒

𝐱𝟐
= 𝟏          

  𝐚)𝐱 = −𝟖        𝐛)𝐱 = 𝟖          𝐜)𝐱 = −𝟔      𝐝)𝐱 = 𝟔 

ي الوسطي       : الحل 
 
   الطرفي   ف

𝐱𝟐 = 𝟏𝟔𝐱 − 𝟔𝟒    ⟹     𝐱𝟐 − 𝟏𝟔𝐱 + 𝟔𝟒 = 𝟎         

(𝐱 − 𝟖)𝟐 = 𝟎    ⟹    𝐱 − 𝟖 = 𝟎    ⟹   𝐱 = 𝟖 

 (𝐛)لجواب فرع ا
 

ي

 

الكشية حل المعادلات   

 (𝐛)لجواب فرع ا

 

 (𝐝)لجواب فرع ا
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ي  
 
 :  𝐑جد مجموعة حل لكل معادلة من المعادلات التالية ف

[𝟔] 
𝟐

𝐱 − 𝟐
−

𝟑

𝐱 − 𝟏
= 𝟏        

𝐚) 𝐒 = ൛𝟐 + √𝟕 , 𝟐 − √𝟕ൟ    𝐛) 𝐒

= ൛𝟏 + √𝟑 , 𝟏 − √𝟑ൟ 

𝐜) 𝐒 = ൛𝟏 + √𝟕 , 𝟏 − √𝟕ൟ    𝐝) 𝐒

= ൛𝟐 + √𝟑 , 𝟐 − √𝟑ൟ 

      الحل : 

𝟐

𝐱 − 𝟐
−

𝟑

𝐱 − 𝟏
= 𝟏  } × (𝐱 − 𝟐)(𝐱 − 𝟏) 

𝟐(𝐱 − 𝟏) − 𝟑(𝐱 − 𝟐) = (𝐱 − 𝟐)(𝐱 − 𝟏) 

𝟐𝐱 − 𝟐 − 𝟑𝐱 + 𝟔 = 𝐱𝟐 − 𝐱 − 𝟐𝐱 + 𝟐      

 −𝐱 + 𝟒 = 𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 + 𝟐 

𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 + 𝟐 + 𝐱 − 𝟒 = 𝟎    ⟹     𝐱𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟐

= 𝟎     

 𝐚 = 𝟏  , 𝐛 = −𝟐  , 𝐜 = −𝟐 

𝐱 =
−𝐛 ± √𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚

=
−(−𝟐) ± √(−𝟐)𝟐 − 𝟒(𝟏)(−𝟐)

𝟐(𝟏)
 

𝐱 =
𝟐 ± √𝟒 + 𝟖

𝟐
=

𝟐 ± √𝟏𝟐

𝟐
=

𝟐 ± 𝟐√𝟑

𝟐
= 𝟏 ± √𝟑 

𝐱  أما = 𝟏 + 𝐱     أو    𝟑√ = 𝟏 − √𝟑       

   𝐒 = ൛𝟏 + √𝟑 , 𝟏 − √𝟑ൟ 

 (𝐛)لجواب فرع ا
 

[𝟕] 
𝐲 − 𝟔

𝐲 + 𝟔
−

𝐲 + 𝟔

𝐲 − 𝟔
=

𝟐𝟒𝐲𝟐 + 𝟔

𝐲𝟐 − 𝟑𝟔
      

 𝐚)𝐲 = −
𝟏

𝟑
       𝐛)𝐲 = −

𝟏

𝟐
       𝐜)𝐲 =

𝟏

𝟑
        𝐝)𝐲

=
𝟏

𝟐
 

 الحل : 

𝐲 − 𝟔

𝐲 + 𝟔
−

𝐲 + 𝟔

𝐲 − 𝟔
=

𝟐𝟒𝐲𝟐 + 𝟔

(𝐲 + 𝟔)(𝐲 − 𝟔)
  }

× (𝐲 + 𝟔)(𝐲 − 𝟔) 

(𝒚 − 𝟔)𝟐 − (𝒚 + 𝟔)𝟐 = 𝟐𝟒𝒚𝟐 + 𝟔 

 

𝐲𝟐 − 𝟏𝟐𝐲 + 𝟑𝟔 − (𝐲𝟐 + 𝟏𝟐𝐲 + 𝟑𝟔) = 𝟐𝟒𝐲𝟐 + 𝟔 

𝐲𝟐 − 𝟏𝟐𝐲 + 𝟑𝟔 − 𝐲𝟐 − 𝟏𝟐𝐲 − 𝟑𝟔 = 𝟐𝟒𝐲𝟐 + 𝟔 

−𝟐𝟒𝐲 = 𝟐𝟒𝐲𝟐 + 𝟔   

  𝟐𝟒𝐲𝟐 + 𝟐𝟒𝐲 + 𝟔 = 𝟎} ÷ 𝟔  ⟹    𝟒𝐲𝟐 + 𝟒𝐲 + 𝟏

= 𝟎 

(𝟐𝐲 + 𝟏)𝟐 = 𝟎   ⟹   𝟐𝐲 + 𝟏 = 𝟎     

 𝟐𝐲 = −𝟏   ⟹   𝐲 = −
𝟏

𝟐
 

 (𝐛)لجواب فرع ا
 

 

 

  

[𝟖] 
𝐱

𝐱 + 𝟑
−

𝐱

𝐱 − 𝟑
=

𝐱𝟐 + 𝟏𝟐𝐱 + 𝟖𝟏

𝐱𝟐 − 𝟗
         𝐚)𝐱 = −𝟗        𝐛)𝐱 = 𝟗      𝐜)𝐱 = −𝟖        𝐝)𝐱 = 𝟖 

 الحل : 

𝐱

𝐱 + 𝟑
−

𝐱

𝐱 − 𝟑
=

𝐱𝟐 + 𝟏𝟐𝐱 + 𝟖𝟏

(𝐱 + 𝟑)(𝐱 − 𝟑)
   } × (𝐱 + 𝟑)(𝐱 − 𝟑) 

𝐱(𝐱 − 𝟑) − 𝐱(𝐱 + 𝟑) = 𝐱𝟐 + 𝟏𝟐𝐱 + 𝟖𝟏 

𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 − 𝐱𝟐 − 𝟑𝐱 = 𝐱𝟐 + 𝟏𝟐𝐱 + 𝟖𝟏     ⟹     −𝟔𝐱 = 𝐱𝟐 + 𝟏𝟐𝐱 + 𝟖𝟏      

𝐱𝟐 + 𝟏𝟐𝐱 + 𝟖𝟏 + 𝟔𝐱 = 𝟎    ⟹     𝐱𝟐 + 𝟏𝟖𝐱 + 𝟖𝟏 = 𝟎  

(𝐱 + 𝟗)𝟐 = 𝟎    ⟹    𝐱 + 𝟗 = 𝟎    ⟹    𝐱 = −𝟗 

 (𝐚)لجواب فرع ا
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[𝟗] 
𝟑𝐲

𝐲 − 𝟒
+

𝐲

𝐲 − 𝟐
=

𝟓𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 + 𝟖

𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 + 𝟖
        𝐚) 𝐒 = {𝟒, −𝟐}   𝐛) 𝐒 = {−𝟒, −𝟐}  𝐜) 𝐒 = {−𝟒, 𝟐}  𝐝) 𝐒 = {𝟒, 𝟐} 

 الحل : 

𝟑𝐲

𝐲 − 𝟒
+

𝐲

𝐲 − 𝟐
=

𝟓𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 + 𝟖

(𝐲 − 𝟒)(𝐲 − 𝟐)
   } × (𝐲 − 𝟒)(𝐲 − 𝟐) 

𝟑𝐲(𝐲 − 𝟐) + 𝐲(𝐲 − 𝟒) = 𝟓𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 + 𝟖 

𝟑𝐲𝟐 − 𝟔𝐲 + 𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 = 𝟓𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 + 𝟖 

𝟒𝐲𝟐 − 𝟏𝟎𝐲 = 𝟓𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 + 𝟖   ⟹    𝟓𝐲𝟐 − 𝟒𝐲 + 𝟖 − 𝟒𝐲𝟐 + 𝟏𝟎𝐲 = 𝟎 

𝐲𝟐 + 𝟔𝐲 + 𝟖 = 𝟎    ⟹      (𝐲 + 𝟒)(𝐲 + 𝟐) = 𝟎 

  𝐲 + 𝟒 = 𝟎  ⟹    𝐲 =  أما𝟒−

   𝐲 + 𝟐 = 𝟎   ⟹   𝐲 = −𝟐    ⟹    𝐒 = {−𝟒,  أو{𝟐−

 (𝐛)لجواب فرع ا

 

 

  

 

 

 

 

 
 تم بحمد الله

   كتابة للايمكنك البحث عن دروسي من خ

ى اليوتيوب عل ليلو  إبراهيم   


